Соо^к 



ТЬ1К 1К а (31§1[а1 сору оГ а Ьоок [Ьа[ вдак ргсксгуо(3 Гог §спсга[10пк оп ИЬгагу кЬс1уск ЬсГогс 1[ вдак сагсГиИу ксаппо(3 Ьу Соо§1с ак рал оГ а рго]сс[ 

10 таке Ше адогШ'в Ьоокв и15С0УегаЫс опПпс. 

11 Ьав вигу1уеи \ощ епои^ Гог Ше соругх^Ы ю схршс атЗ (Ьс Ьоок (о сШсг (Ьс риЬИс иота1п. А риЬИс иота1п Ьоок 1в опе (Ьа! адав пеуег 5иЬ]сс[ 
(о соруг1§111 ОГ щЬове 1е§а1 соругх^Ы 1епп Ьав ехршЫ. \\'Ьс1Ьсг а Ьоок 15 111 (Ьс риЬПс йотат тау уагу соип(гу Ю соип(гу. РиЬИс (Зотахп Ьоокк 
аге оиг §а1е'А'аув Ю (Ье рав1, гергевепНп^ а адеаКЬ оГ Ьхвйгу, сиИиге апи кпо'А'1еи§е (ЬаГв оЛеп и1Й1сии Ю и15соусг. 

Магкв, поиНопв апи оШег та1§1паИа ргевеШ 1п (Ье 0Г1§1па1 Уо1ите 'А'111 арреаг т (1115 Й1е - а гетхпиег оГ 1Ь15 Ьоок'к 1оп§ |оигпсу Ггот [Ьс 
риЬПкЬсг 1о а ПЬгагу атЗ ГтаИу 1о уои. 

Соо§1с 15 ртоиб 1о рагШсг \У11Ь ПЬгапев Ю (И^Шге риЬИс иота1п та1ег1а1в апи таке Лет 'А'1ие1у ассе551Ые. РиЬИс йотат Ьоокк Ье1оп§ ю [Ьс 
риЬИс апб \ус агс тсгс1у [Ьс1г сикюйхапв. Кеуег(]1е1е55, О115 адогк 1в ехрепв1Уе, во 1п ог»Зег (о кеер ргоУ1Шп§ 1Ыв гевоигсе, 'Л'е Ьауе (акеп в1срв [о 
ргс\'сп[ аЬикс Ьу соттсгс1а1 раг[1ск, 1пс1и(31п§ р1ас1п§ (ссЬпхса! гск[г1с[ю11к он аи[ота[С(3 ^ис^у^11§. 
\\'с а1во авк [Ьа[ уои: 

+ Маке поп-соттегс1а1 изе о/1ке_(Ие5 \\'с (Зск1§пс(^ Соо§1с Воок ЗсагсЬ Гог икс Ьу 1П(31У1(Зиа1в, атЗ \ус гс^исв[ 1Ьа[ уои иве [Ьсвс Шсв Гог 
регвопа!, поп-соттегс1а1 ршровев. 

+ Ке/гтпрХ)т ашотшей ^иегут§ IX) по1 вепи аи1ота[С(3 ^исг^св оГ апу вог[ [о Соо§1с'в вув[ст: 1Г уои агс со11(Зис[111§ гсвсагсЬ оп тасЫпс 
[гапв1айоп, орНса! сЬагасйг гесо§п1Йоп ог оШег агеав адЬеге ассевв (о а 1а1§е атои11[ оГ [сх[ 1в Ьс1рГи1, р1савс со11[ас[ ив. \\'с спсоига^с [Ьс 
иве оГ риЬИс иота1п та(ег1а1в Гог Леве ригровев апи тау Ье аЫе Ю 11е1р. 

+ Мтттп аипЬшюпТЪе Ооо§,\е "'А'а1егтагк" уои вее оп еасЬ Й1е 1В еввеп[1а1 Гог1пГогт1П§рсор1саЬои[ [Ыврго]сс[ ат^ Ьс1р1П§ [Ьст Ит^ 
а(Зи1иопа1 та1ег1а1в (Ьгои^Ь Ооо§1е Воок ЗеагсЬ. Р1еаве йо по1 гетоуе 1(- 

+ Кеер и 1е^а1 \\'Ьа[сусг уоиг иве, гететЬег (Ьа! уои аге гевропв1Ые Гог епвиг1п§ [Ьа[ \уЬа[ уои аге ио1п§ 1в 1е§а1. IX) по1 аввите (11а[ ]ив[ 
Ьссаивс \ус ЬсИсус а Ьоок 1в 111 [Ьс риЬПс йотат Гог ивегв 1п (Ье Ш11еи 8(а(ев, (Ьа! (Ье адогк 1в а1во т Ше риЬИс йотайп Гог ивегв 1п о(Ьег 
сои]1[псв. \\'Ьс[Ьсг а Ьоок 1в в[1И т соруг1§Ь( уаг1ев Ггот соип(гу (о соип(гу, ап(3 аде сап'( оГГег §и1(1апсе оп 'А'Ье(Ьег апу врес1Йс иве оГ 
апу врес1Йс Ьоок 1в аИо'Л'еи. Р1еаве йо по( аввите (Ьа( а Ьоок'в арреагапсс 1П Соо§1с Воок ЗсагсЬ тсапв ![ сап Ьс ивоЗ 1П апу таппсг 
апу^Ьеге 1п (Ье адогШ. Соруг1§Ь( 1пГг1п§етеп( ИаЬ1И^ сап Ье ^и^(е веуеге. 

АЬои( Ооо^е Воок ^агсЬ 

Соо§1с'в т1ВВ10п 1В [о ог§ап1^:с [Ьс №Ог1(^'в 1пГогта[10п ат^ [о такс ![ ип1усгва11у асссвв1Ыс ат^ ивсГи1. Соо§1с Воок ЗсагсЬ Ьс1рв п;а(^сгв 
(31ВСОУСГ [Ьс вдогИ'в Ьоокв \уЬ11с Ьс1рт§ аи[Ьогв ап(3 риЬИвЬсгв гсасЬ ПС№ аи(^1спссв. Уои сап всагсЬ [Ьгои§Ь [Ьс Ги11 1сх1 оГ |Ыв Ьоок оп [Ьс №сЬ 
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Это цифровая коиия книги, хранящейся для потомков на библиотечных полках, прежде чем ее отсканировали сотрудники 

компании Соо^1е в рамках ироекта, цель которого - сделать книги со всего мира доступными через Интернет. 

Прошло достаточно много времени для того, чтобы срок действия авторских ирав на эту книгу истек, и она иерешла в свободный 

доступ. Книга переходит в свободный доступ, если на нее не были поданы авторские ирава или срок действия авторских ирав 

истек. Переход книги в свободный доступ в разных странах осуществляется ио-разному. Книги, перешедшие в свободный доступ, 

это наш ключ к прошлому, к богатствам истории и культуры, а также к знаниям, которые часто трудно найти. 

В зтом файле сохранятся все пометки, примечания и другие записи, существующие в оригинальном издании, как ттаиомиттапис 

о том долгом пути, который книга прошла от издателя до библиотеки и в конечном итоге до Вас. 

Правила использовапия 

Компания Соо§1о гордится том, что сотрудничает с библиотеками, чтобы иоровссти книги, исрсшодн1ио в свободный доступ, в 
цифровой формат и сделать их широкодоступными. Книги, перешедшие в свободный доступ, принадлежат обществу, а мы лишь 
хранители этого достояния. Тем не менее, эти книги достаточно дорого стоят, поэтому, чтобы и в дальнейшем предоставлять 
этот ресурс, мы иредириняли некоторые действия, иредотвраш^1юпще коммерческое использование книг, в том числе установив 
технические ограничения на автоматические запросы. 
Мы такж:е иросим Вас о следующем. 

• Не исиользуйте файлы в коммерческих целях. 

Мы разработали программу Поиск книг Ооо§1е для всех иа'шзователей, иоэтому исиользуйте эти файлы только в личных, 
некоммерческих целях. 

• Но отправляйте автоматические запросы. 

Не отправляйте в систему Соо§1е автоматп^1еские запросы любого вида. Если Вы занимаетесь изучением систем матнинного 
перевода, оптического распознавания символов или других областей, где доступ к болыному количеству текста может 
оказаться полезным, свяжитесь с нами. Для этих целей мы рекомендуем использовать материалы, перешедшие в свободный 
доступ. 

• Не удаляйте атрибуты Соо§1е. 

В каждом файле есть "водяной знак" Соо§1е. Он иозволяет пользователям узнать об этом проекте и иомо1ает им найти 
дополнительные материалы ири помощи программы Поиск книг Сооё1с. Не удаляйте его. 

• Делайте это законно. 

Независимо от того, что Вы исиользуйте, не забудьте проверить :1ак01Н10Сть своих действий, за которые Вы несете полную 
ответственность. Не думайте, что если книга иерешла в свободный доступ в США, то ее на этом основании могут 
исиользовать читатели из других стран. Условия для перехода книги в свободный доступ в разных странах различны, 
иоэтому нет единых правил, иозволяюшдх определить, можно ли в определенном случае исиользовать определенную 
книгу. Не думайте, что если книга появилась в Поиске книг Соо§1е, то ее можно исиатьзовать как у10дно и 1де угодно. 
Наказание за нарушение авторских ирав может быть очень серьезным. 

О программе Поиск кпиг Сооё1е 

Миссия Соо§1е состоит в том, чтобы организовать мировую информацию и сделать ее всесторонне доступной и полезной. 
Пр01-рамма Поиск книг Соо§1е иомохает пользователям найти книги со всего мира, а авторам и издателям - новых читателей. 
Полиотекстовый поиск ио этой книге молено выполнить иа ст]>аиице [ЬЪЪр ; //Ьоокв . §оо§1е . сош/ 1 
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ЕЛЕМЕНТОВЪ ГЕОМЕТРШ 
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дЕРвую книгу; 



ИАТЕИАТИЧЕСБ.ИХЪ ТРУДОВЪ 



АКАДЕМИКА ГуРБЕВА. 



Топ! се 401 еП ГиГсерЫЫе ^I^'\д^4«^ рг^с!Ге14 пеп (оабге рот! ^*|а(гй; рг^Хеп! 
<ег ^м поНопа ▼а|;ие$ роиг'^е$ ^етопЛгаНош еха<3е8« с'вА ГиЬ01№ег «1е (ао!^ 
1ёа 1аеип а 1я 1ат1еге, с'сА ге(а1(]ег Ьз ргодга (]е ГеГрпс еп то1|1|1К 1'№1а(Г^« 
Х,'|^аогапсе сгок ^ %л^пег, е( 1ез Паепсо у {оае аае. регю гёё11е. 
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5Ъ САНКТПЕТЕРБУРГ-В,; 

при Инператорской Акаден1и Наукъ 

1795 годя. 
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ЕГО ИМПЕРАТОРСКОМУ ВЕЛИЧЕСТВУ 

ВСЕМИЛОСТИВЕЙШЕМУ ГОСУДАРЮ 

ИМПЕРАТОРУ 

ПАВЛУ ПЕТЮВИЧУ 



САМОДЕРЖЦУ ВСЕР0СС1ЙСК0МУ 



Всеподданнейшее приношепк'е. 



ВВБДЕН1Б. 
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Читая МаптеиатическКя ошкровен!я 11ынФшнизгь 
временъ и обращаясь къ началамъ, на коихъ оныя 
обыкновенно утверждаются, всегда я' представ- 
лялъ себ4 огромное здйнЛе непрестанно возвыша* 
ющееся на слабыхъ основан1яхъ, всегда сокрушал- 
ся о преклонности къ падешй) сей чрезвычайной 
громады полезн^йшихъ роду человеческому зна- 
Н1Й. Ибо полагать линей изъ шочекъ* поверьх-. 
ности изъ линей и ш.Вла изъ поверьхностей со- 
ставленными, принимать количества безконечныя,' 
почитать кривыя линей за совокупленке прямйхъ 
и утверждать бытхе количествъ, коихъ велхри- 
на меньше ничего, всегда мнФ казалось странньшъ 
и разсудку противнымъ. И можетъ быть долгое^ 
время я бы пребыл ъ въ шщешномъ собоА*знован1й# 
сстьли бы ве получилъ превосходное шворенхе Г. 
Кузена подъ заглав1емъ: Ье^орй Ле са1си1 ^егеп- 
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е1е1 ее (1е са1си1 1песё:га1 (*). Плгаь предложенхй изъ 
простой и некоторые вопросы изъ криволинейной 
Геомегарш, во второй глав* сего сочинешя имъ по 
способу пред*ловъ, отрослю способа древнихъ Гео- 
метровъ начертанныя , на посл^докъ породили на- 
дежду свергнуть тягостное уму иго безконеч- 
ныхъ количесшвъ и другихь. ему прошивностей ; 
гаворешя же удивительнаго Архимеда/ коего самъ 
Нюшонъ владыкою Математиковъ называетъ (а), 
подавъ лучшее поняшхе о способ* древнихъ Гео- 
метровъ, оную укрепили; и я присгаупилъ къ раз- 
рВшевш того , что меня и многихъ подобныз^ъ 
мн* затрудняло. 

МнЪ не нужно зд^сь входишь во опроверженге 
упомянутыхъ неосновательныхъ положенш, какъ 
по шому^ чшо съ малымъ и посредсшвеннымъ раз- 
суждешемъ всякой усмотришь ихъ не правду, шакъ 
и по шому ж чшо о семь уже ыноПе писали (Ь; и 



(*) КузенЪ прошлаго г^^б году выдалЪ с1е швореше вшорынЪ 
изданкмЪ, подЪ заглавУемЪ: Тгаке ^е са1си1 (1Шегет1е1 ее с1е 
са1си1 т(е§га1. ВЪ сл:6дующеиЪ я буду д^ашь ссылки на оное 
второе нвданхе* 



(а) АгхЛтейса ишуегГаИз р. 989> еШйо Гесшкк. 

(Ь) ПрочигаавЪ вЪ Енциклопедхи вЪ члеи* СеотеМе, коего АвшорЪ 
д^АланбертЪ , ОА/><-Л /а Сеотеич$ ^ смошри вЪ сочиненти подЪ 

вагладхенЪ 1пШш(1005 с1е Осотесг1е раг М« Ое 1а СЬаре11е> 
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что уже многге ошъ нихъ заблуДилися (а); но 
надлежиш-д шокмо доказать по самоц точности • 
П) законамъ здраваго разеудка, хотя главныя изъ 
пи^хъ исггшннъ, кои утверждались не основатель- 
ными положенхями; при томъ шакъ, чаю бы не 
упошреблдгаь науки,, коей начала затру днишел*-; 
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Кхатеп Не Га т^НосГе Шт т(Ии1/МеГу Юте (ссопйе., ра§е ^^ е1\ё% 
Гшуап^ех5 сочииенгя- подЪ заглаьхемЪ- Тгакё с1е8 Яихюш раг М. 
М^]с1аигш ^ 1псго(1а(::Ъоа« раде ХИ ей 1е5' Ги1Уяп(€8 , купно сЪ 
дрнмф'хаихемЪ вЪ о^изу иЬлкимв букваик напечашаянымЪ; члены 
1прпг €Ь 1п/1тшт^ рШ Жнциклопедти- писанные д'Алам6ершо»Ъ ; 
упомлнушаго сочименхл г^ Кузенж О^/сои'^ рпНпйпшгв^ рад. V & 
УШ , ы сиарПхе IV с1е ИпйгоёиШоп: рад. 88> Ори/сии? МаиНетаЫ* 
^ое! д'Аламббргаа, (оше I,. раде 201 > члёнЪ Ке^яйУГ Енциклопе* 
Д11К писанный. д*АламбершоиЪ же.. 

^шУ Сяопгри: наипаче со'|иненГе подЪ заглав1ен'& ЕГетеп5 Ле$ Гогсез 
сешгакз раг М. 1е СЬеуаНег йе^огЬт, особливо ошЪ хао 

с^^раницы.. 

.... • -*■ * 

СверхЪ шого яеосноватаелвиа тЪ дуягаюшЪ; которые ушвер- 
;9гда1агоЪ', что строгость и совертенная Математическая 
точность. затруднлешЪ я унЪ обреиенлетЪ.- Ибо говори тЪ' 
д^АланбершЪ Л Енциклопедш вЪ членЁ Е1етеп$ Ле8 8с1епсе>, что , 
вЪ вопрос* :: какое изЪ двухЪ качествЪ вЪ ЕленентахЪ' на^кЪ 
должно|^ быть- предпочтено V или' удобность йлтг строгость 
точная? предполагается: понлшхе^ о семЪ ложное, предйола- 
гается^ будта точная* строгость можешЪ быть безЪ удоб- 
ности^, что со всЁяЪ напротивЪ:. чемЪ выводЪ сшрожае, т-ЬнЪ 
онЪ ко^ ' разум*Н1Ю удобнее. ибострогостЬ' состоитЪ вЪ при* 
ведеши всей целости кЪ началааЪ наипросш^&шимЪ я проч. 
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н1е и сложн1&е, ъъ другой, у коей начала удобнее и 
просгаФе. -На прнм^ръ не употреблять Механики 
ъъ Алгебр* и Геометргн , какъ. учинилъ славной 
Маклоренъ ъъ своемъ сочивенШ А (геапГе оГ Р1и- 
х1оп$, ибо ввести въ Алгебру и Геометрш движе- 
ния, время и скорости, значить ввести понятГя 
совершенно чуждыя симъ наукамъ, и не облегчить, 
во обременишь умъ вдругъ многими предмешами. 

9 

Первый опышъ сего предпрхятхя я разсудилъ 
учинить надъ первоначальною Геометргёю, какъ 
надъ первою изъ наукъ Математику составляю- 
щих»; и что составишь первую книгу Машемаши- 
ческихъ шрудовъ моихь. - 



, • 



ТОЧНОЕ И ЯСНОЕ 



ДОКАЗАТЕЛЬСТВО 



Т^ХЪ ПЕРВОНАЧАЛЬНОЙ ГЕ0ИЕТР1И 



ПРЁДЛ0ЖЕН1И> 



кви вЬ' сотынеШЛхЪ повыхВ лисателей обыкновенно утеер- 

Х4^ются грезд безконегныя и нераздЪлимыл калиге» 

стеа и иныл лодобныя онымЪ неосноеателъности. 
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еометрхж ^о вреиенъ Каваллери всегда сохраняла суще- 
Сшвевнвя ей свойства, то есть точность и ясность; онъ 
вздавъ свое учен!е о . лераЗд1;лииыхъ , первой началъ 
вводить въ нее веосновашельныл положенхл , первой 
вачалъ полагать линей изъ шочекъ ^ поверьхности изь 
линей и т1^ла изъ поверьхностей сосшавленными« ~ Чрезъ 
С1е средство доказывалъ равенство и содержаыхе парал'- 
лелограмиовъу гареугольниковь призьмъ^ пирапидъ и проч. 
И поелику умъ ошъ шого оставался почти безъ д^йствКя, 
Я10 онъ обр1Блъ себФ весьма многихъ посл:Ьдователей. 
Однакохъ Гулденъ воставъ противъ сихъ мнимыхъ и уму 
противныхъ количесшвъ ^ ^Ь%а^^къ его переменишь ихъ на 
еленента безконечно малые и делимые до безконечносШи 



й полагать ухе величины составленныии изъ овыхъ ; а 
симъ онъ янилъ сохранить прежнюю точность и ясность 
Геоиешр1И , не ^гшративь одвасояъ - той безд^йствуеио* 
сти ума, кошорах столько довравилась въ^- способа ял* 
разд1Блвиихъ. 

Н^шъ нуждЕТ зд^сь похаэнвать , какинъ обр^зопъ ^рр^ 
тлятся доЕазашельсшва чрезъ лосредсшво еихь тр^зд^Ап*^ 
з;1ыхъ и безконечвыхъ . количествъ^ ибо во ъсЪхъ почти 
Геоиешрхяхъ, новыми по схе время выданныхъ, всякой опыя 
вайти мохетъ ; гоанъ хе пЪтъ 1гау(обиоспш и входишь в» 
1!спрове]ржен1е лхъ, ибо выше вообще принФтили^ что нераз- 
д^лимыл и безконечныя количесптва суть пеосновашель>« 
яыя лоложенхя ведущая хъ потр^мосшлЛъ (а); а ш) сему 
не иное чшо учинишь надлежишъ , какь пряиа^ дристу«^ 
пишь въ нашему предмету, ^ ' 

г 

Между т5мъ прии^шимъ', что предложенТя первона- 
чальной Геометрш, кои обвхБновенно довазываюшся чрезв> 
безконечйыя и неразд^лимыя количества , суть двухь ро- 
довъ : или шаЕ^хя, въ коихъ ушверждаешсл равенство дв^^хъ^ 
величинъ изъ птрехъ родовъ протяженности , или шакгя^. 
ХЪ воихъ изыскивается содержанхе или лучше пролорцш^ 
яальвосшь оныхъ; и того ради сш книгу, точное и ясное 
овымъ доказательство заключать долженсшвуд)щу10|. раз* 
д^лимъ на дв^ главы; въ перьвой предложимъ таковое до^ 
казагаельсгаво предлч)жен1ямъ перваго роду, а въ другой 
предложевхямъ вшораго« 



(в) ВЪ прочеиЪ емошри еще упомявушаго сочянеЯЕЯ Г. Маклорена То* . 
те (есоо<1е, р. $ гь 1е( «(тпуате!, Зд1сь ссылки д^лаю и впредь буду 
д%лашь па французском леревсдЪ сего шво^агж, А\д влщше& дзывв/ 
сего упошр бишельносши. 



А хотя пгого и другаго роду прелложснхя в<?сьиа го$- 
снымъ и в^ разлучнымъ саюзомъ сопрлженй между собою; 
одна«<у зд^сь, какъ еъ сочиненш, кошарое не с^^лзь и ра- 
сположенте, но гаочноспть и ясность за предмешь имЬешь, 

лы можемъ ихъ разсмашривать особо. 

> 

На при сен* надлежишъ йе забыпгб , чпГо случается 
весьма часгао одно и тоже предложение вывести язъ то- 
го й другаго начала; такъ на прим^ръ Теорема Йиеагорова 
выводится изъ нравила наложенгя, какъ дчинилъ Евклидь, 
и выволится такъ же изъ Теархи величйнъ пропорц»1оиаль- 
ныхъ, какъ гд'Ьлали многие новые Геометры; а по тому , 
поелику мы не предполагаемъ себ* извЬстной системы^ 
и коя не можЛиъ бышь. какъ токяо двояк^г.?, или сообра- 
зованная сь начала\1И или сообразованная сь предггет'аии, 
долженствуешь въ шаковыхъ случа.чхъ П])едлагать пгогаЬ 
и другой выводъ: Огинъ будетъ полезенъ для одной сис- 
шемьь а другой а.\я другой. 



Г Л А В А г; 

Содержащая точное гг ясиле доказательство сггЬхь йзтупст- 
млиулпых1г первоначальной Геоястрги предложенгПу иъ ко- 
адэ угаверждаегасл равенство двухъ величйнъ изъ тпрехуъ 

родовъ протлжсннасши* 

Прежде, нежели мы лрнсшупииъ къ йасгаоящеюгу предйе* 
ту у подадимъ П(>1ьят1е о глзвныхъ и паче заслуживаго- 
щихъ внимаахе спосо^ахъ доказывашъ сего роду предло- 
жения. ^ 
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И что бы удобнее схе на'мъ сдФлашь «ожнй была , 
то возмемъ для примеру одно простЬйшее ^^дующее 
предложенхе. -^^ 

Всякой крцгЪ рпвенЬ трецъояьнакц , ' кЬегб ' оснОбани 
окрцкностк сего круга^ а еысоо.а "рад^усд его. 

И поелику Архимедъ первой, которой докадалъ С1Н> 
исгаинну, предложивъ ее въ сочиненш своёиъйе ОгсиЦ Ои 
теоПопе (а), то м^ начнемъ способомъ Архимедовь1к:ь« 

СлособЬ и^рхижедоеЪ. 

Прежде, нежели къ сему приступишь мы можемь , 
надлежит* привести опредФленхя , аксхомы и прелложе- 
В1Я ^ предгтолагаемыл имь изъ перьваго саоихъ сочиненш <]е 
ГрЬаега ек Су1ш(1г6, 

« 

ОлредЪленгя. 

I. Кривыя линей, окончевающУяся »а плоскости, суть т$, 
которыя ъъ разсужденш прямыхь, 1^онцы оныхъ соеди- 
няющихъ , или находятся совсЬмъ по одну <;торону 
или. ни сколько по* другую не п{|Дая)шъ. 

ч 

Прим^гаШе Г. Барра. 

4 

Чрезъ названге кривая линея, означается не шолвко 
вездЪ и не прерывно кривал^ но и какъ бы то ни бвд:о 



(а) Наилучшее идданк'е АрхииедовыхЪ шворевхй, по крайнем мЬр* яо ело- 
вамЪ Маклорена и Моншукла, есть то, которое учинено славяымЪ 
Барро , учителеиЪ Вели»^аго Иютона , подЪ заглавхемЪ: АгсЫте^!! 
орега: Мс(Ьо(]о поуа ШиЛгага, е( Гисапс^ё с1ешопЛгаи. 1гег 1Гаасиш Ваг- 
гочг, Ьопс1ш1у 1б75« 



язотнутая линея; пли изъ цгрямихъ и кривыхъ см^Бшанная 
или вся изъ лрямыхъ составленная» Пусть взлша будешь 
иа примерь дуга круга АВС, коея концы соединяешь пря- 
мая АС; тогда вел линея АВС ешь прямой АС кь Вчсрш. I. 
уклоняется; но естьли на хорд* АС возмсшся точка О, 
1Л0 тушь некоторая только часть АВС смешанной линей 
ОАВС отъ СВ , соединяющей концы ея В и С , кь В 
уклоняется , а другая часть АО на продолженш саиой 
СО находится^ и следственно сь онЬю СО <;оедиияется; 
но ника1кая^въ другую сторону, к|у)м* В , не уклоняется. 

1Г. ИЗь сего роду линей вогнутою сь одной и той же 
стороны называю ту, у которой прямыя, лежащхя меж* 
ду какими бы то ни взятыл1и двумя точками , падают]^ 
или ВС* по оную сторону , или токмо н^которыя по 
оную , а друпя по самой кривой^ но ни какал по дру*- 
тую не ладаеть. 

Ирим^еанге Г. Варро'^. 

Ддя уразумЪн^я' сего малб ясиаго опред^левгя над- 
лежишь раз(Иогар4ть и:^ьяснен1е предъидушаго определе- 
ния, къ коему прибавлю только^ что верный признакъ въ 
одну и туже сторону вогнутости есть тотъ, когда всякая 
прямая не сЁчеть кривую, какь токмо въ дв^хь шочкахь. 

111. Подобнымь образомь поверхостй на плоскости окон* 
чевающгя' я суть т*, которыя не въ самой плоскости . 
находятся , но которыя концы свои вь оной им1^ють, 
и Бошорыя ВЪ разсухденш сей плоскости или находят- 
ся совс*мъ по одну сторону , или нисколько по дру- 
гую не падают*. 



1.0 

I 

1\Г. Вогнутыми же из», сего роду пюверхносшей называю 
1П*, у которыхъ прямыл соединяющ1Я дв* шочки пада- 
югоъ или ВС* по одну и гау же сшорону поверхностей, 
или н*кошорыя по одну и ту же ихъ сторону , а дру- 
Г1Я по саиымъ поверхносшлмъ , но никакая до другую 
сторону не падаешь. 

Прим^^анге Г. Барро. 



• I 



Кшо пер выя два опред^ленхя, уразум^лъ, пюшь и сш 
два поймешь. 

и^х С1 а м ы 

I. Изь линей, т%. же концьь ииЬющихъ, прлмаа есть П9Л^ 
меншая.. 

П., НЬ есшьли линеи" находящ'гяся въ одной плоскости,, 
шЬ же концы, им^ющгя и съ одной стороны вогн^'шыя , 
неравны и одна изъ нихъ нли^ вся. содержится между 
другою и прямою^,. шЬ же концы имеющею^ или шокмо 
содержится н^ьоторою часш/ю, имФя другую общею } 
шо щау^ которая. содержн1ас;ц еспгь^ меньшая.. 

III.. Подобкыиъ^ образомъ изъ поверхностей имеющих* 
тЪ же концы, естьли только оные находятся на пло« 
скости >. меньшая есть плоскость. 

IV. Но ссгаьли поверхности т* же концы имФющхя, кошо- 
* рые на плоскости находятся , и съ одной стороны 
вогнутыя 9 не равны, и одна изь нихъ или вся содер- 
житсе между другою и плоскостхю ш^ же съ нею 
концы имеющею » или шскмо содержится некоторыми 
частями , им*я другая общими ; то та, которая содер- 
жится ,. есть меньшая. 
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у, ИзбБьшокъ двухъ !неравицхь линей-| ^погерхаосшей и 
.,тЬлъ мн{к^окрятпи са^ъ, :Съ^^оЬою^совту пленный мо= 
жет:& иреьзонши вся:к>:к> .д^нну^ю и ап^едьленную ли- 
шнею, .ловерхаосгаь и шЗЬло.. , ' ^ 

' V . • • 

, Архимедъ ль книгЬ свреД 4^ ^иа(3^а(:и^а рагаЬоЬе Доси*^^ 
<Аею (а; именно говоришь^ что С1л исшиира' еошь основанхе 
Лс:ЬХЬ его изобр!Ьтенш , й ее предлагаешь » какъ начало ^ 
кое древнхе прежде; его. еше. употребляли «ридо1й13агаель; 
сшв* ьсЪхъ предлаженл! сего роду (Ь^. 

Ивъ нея непосредсшвенир/сл^дуеш!. весьма часто по- 
требное зд^сь первое предлол^онхе Ю^ «книги Евклидовых^ 
^Елемецдюв:^^ а лилнно; 

• . . . . 

. Елкели ошъ бол:ьц)еи изъ двухъ данныхъ ъ веравныхъ; 

зеличгшъ «14нлпо буде:шъ больше' половины, Я отъ' осшав; 

лшгосл бод^е половины^ и ша^ь далЪе^ -шо оспганешсл на 

досл^окъ !В^кая ^елиятш, ^к.оа будешь меньше предложен* 

дой меньшей ^ели^ияы. 



•> ъ * 



,До к цз 1ат- е Я/Ь ст п От 



Да будутъ АВ , С двЬ неравныя величины, изъ коихъ^^Р"- •• 
АВ болыие С; говор^о, чщо еслрьли етъ АВ ошняшо бу- 
дешь больше половины^ л отъ осшавшагося больше поло- 
вины;, И шакъ дал^&е ; шо осшанетасл 11а посл^докь .•<^'^ж 
величина^ дот орал будешь меоьш^ величины С^ 

(а) Досиеек быхЪ саввв^ Л ЛешппЬ М^тр^щотЬ ^ щптшрршу Архк- 
медЪ лриписывалЪ свои -сачииснгя. 

|>е V жтшн еко* Ёл^меишовЪ. 



а • 
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Понеже С меньше АВ, шо она будучи вэяш«ж кратно^ 
будешь на послФдокъ больше АВ; пусть ОЕ такая краш* 
вая величина С» когаор^ая больше АВ; раздали ее на вели- 
чины равная С, а ик&яино на ОР, РС, СЕ; и ошъ АВ 
отними больше половины, каЕъБН^иошъ оставшагося АН 
отними больше половины, какъ НК> и тасъ дал^е , пока 
разд^лентя въ АВ не &уАутъ равномнопя разд11леи1ямь в% 
ОЁ; пусшь разд%лен1я АК, КН^НВ равна^нопя рдзд^ленЛямъ 
ОР, РС, СЕ ; ховарю чшо АК меньше С 



^ Понеже ЕС не больше половины ОЕ, а ВН больше по* 
ловины АВ; то остальная СО не меньше половины ОЕ, 
ж остальная АН меньше половины АВ; но цЪлая ОЕ боль- 
ше цФлой АВ; по чему и остальная СО больше осталь* 
ной НА. По шомъ понеже СР не больше половины СО, а 
НК. больше половины НА; то остальная РО не меньше поло* 
9У1^Нл СО^ а остальная АКменьше половины АН; доказана 
же^ что СО больше НА: по чеи>г и остальная ОР больше 
остальной АК; но ОР=:С; следовательно АК меньше С; н 
шакь и проч. 

Подобна схе докажепкя^ есгаьли ошнимашьсж буд|гшь я 
шочныя половины» 

Л р едя О Ж е н ГЛ. 

иг. 5. 1) 'Ежели въ крутъ АОРвнишешх^я мнотоуголвник» ГДВСОЕР^: 
шо перимегаеръ сего мноЕоугольнмка меньше окружиосшя 
круга. 

Ибо каждая спюрона^ какъ^ АВ» меньше дуги АВ , коя 
она стягиваешь ( аксшма I.) ; и следственно ьс% вм%ст% 
сш роны ша&т^ же н^еиьше вс^хъ вм^ёсш^ ау^'ь^ шаесшь!^^ 
лон деримешеръ мноюуюльника меньше окружности круга*. 



«5 

Такъ же точно докалешсл.^ чпю когда и какая ни естпБ 
^^у1Л• (АО) какъ наб/дь разделится» топротлнутыя хор- 
ДБ1 ( АВу ВС, ВО ) вс2 вм.:Ьсш& су.шь меньше ьс%хъ дуп 

. бияусэ своей дуги меньше» шо есть, когда изъ центра 
2'прошлнегася ЙУХ къ АВ перпендикулярно^ шо А.У <АХф 
Шо АУВ («АУ;<:АХВ(2АХ}. 

II) Ехел№ около круга (АССОЕ) опишетоя иногоуголв» 

никъ (МNОР^); гао перииешеръ сего многоугольника 6^- Чсрш. 4' 

дешь больше окружности кру.га4 

Ибо ломаная Л1гнея АМЧ-ВМ больпге дуги АВ^(акс1ома ^)^' 
X ВN•^-СN больше дуги ВС^ и шакъ другая; чего ради пе« 
римешеръ всей описанной фигуры больше ок{)ухносши. круга. 

Подобньгмъ образомь докахешся, что когХа и дуга ка« 
кая ни есть какъ нибудь разделится» шо описанныя каса« 
шельныя все вместе будуть больше сея дуги. 

• • • , 

Тянгенсъ своей дугв-больше» а имянно когда прошянеп» 
2. А, гМ, шо. АМ < АУ. Ибо АМг+-ВМ (аАМ) > АУВ.(з;АУ> 

Сверхъ сйхъ предложешй Архииедъ еще предполагаетъ 
д«1 лемиьь одну изъ I 8* книги^ Евклидовихъ ЁлеменШовЪэ 
а другую шу ^ ]и)я вь его с о чине нш ее С1гси1ь (1|шепСове 
находится (а); 



^). ^"Ь яздавТя Варро ояой иенаходится, а смотри вЪ Я1ла«ш Валляса» 
полТ! яаглайрмЪ*: АгсЫтеЛ'5 ЗугяспЙш АгепЫиз^ ег ОшсоСЬ сагсиК. 



С«т.уюгСопе е( 14о1и ]оЬ. >ЛГ»Ш»^ Охош!, 1676 
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>а)г. Б^ели 1ср7.гЪ' больше какой площади ,. шо возможно въ 
сей к^улъ ааисашь правильной многоугольник]» » которой 
ш^&Ъ' х« будешь больше тш площади. . 

Черш. 5. Да будетъ кругъ АВСО больдае ялощадй Е ; говорю , 
«що ш^-аего воамол^но зпнслшъ лраэл^\ьной много/юл^- 
лижъ^ колхор^оц шд^ъ л^ '6д^деш:ь больдие ллощади Ё. 

Пусть избытюкъ круга АВСО предъ площадь») Е есть 
•площадь Ру гаакъ чшо Ллощадь ^Е о Р. купно равны кру- 

Впишу :ВЪ кругъ АВСП |:вадрад1Ь АВСО, » говорю <!що 
оной больше половины круга. Ибо описавъ около полу- 
круга; ВАО' Лрлмоугольнйкъ В1Н0,. лр^мЬчаю. что оной 
балыие полукруга ВАО; и по сему ушлерждаю,. чшо и по- 
ловина его., кол. равна, треугольнику ВАО э ^шъ больше 
половины полукруха ; шакъ же разсуждая нахожу, что я 
шрсугильвикъ ВСО болшпе половйны^ полукруга ВСО ; и 
шакф .цЬлой квадрашъЛВСО .больше половин» кругд .АВСД. 

Дуги АВ, ВС, СО и проч, разделю лополамъ л про- 
ляпу АК, КВ, ВЬ, СЬ в проч-,; то лолучу треугольники 
^ АКВг ВЬС.и проч>, изъ каихъ .каждЬл будешь больше, до-г 
ловины сегмента, въ коемъ онъ вписань. 

Ибо отгсазъпрлиоугольникъА'ОРВ около сетиенша. АКВ, 
дрим^чою^. чшо оивй .^больше сесо. С]егк1е&ша., м заключав» 
что и половина онаго, шо есть треугольник». АКБ, больше 
половины того же сегмента ; гаакъ же разсуждая , докажу 
лпг же- тт'о^тхШъ' друтлхъ лгргуголъникахтг, 1шиса»нмx^ вь 
сегменты. Следовательно вс* треугольники АКВ,.В1-|С 
и проч, купил сушь больше половины сегиенлювъ^ въ ко* 
они вписаны. .. ... ^-- 
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И шакъ продолжая дал^е осшавшхяся дуги ртздЪлять 
пополамъ» и отъ краевъ ихъ лрошягивашь прлмыя^ полу^ 
^имъ напасл^докь некоторые сегменты , кои купно бу« 
душъ меньше площади Р Гсиошри вмшепредложенное I 
о^хедл. 10^ книги Евклидовыхъ Елеменгповъ); пусть ссгмен- 
пш^ спюлщге на прлмыхь АК^КВ^бЬ. и проч. сушь шако^ 
вые; шо за ш^мъ, что они сь многоугольникомъ АКВ^С]VI^N 
равны кругу, которой равенъ Е-ЬР^ будешь мчат. 
АКВ^СМ^N больше Ё. Сл2д. к идоч. 

$) Ежели круп иеньше какой олощади, шо возможно опн- Черт. 6. 
сашь около сего круга правильной иногоугольникъ, кошо** 
шорой такъ же будешь иеньше шой площади. 

Да будешь кругь АВСО^ меньше площади Е.; говорю ^ 
шло ололб круга АВСО возможно описашь правильной 
многоугольникь ^ которой шакь же будешь- меньше ило^ 
щади Е. 

• Около крута АВС0 ч)пншу квадрагаь СНКЬ к говорю: 
ежели квадрашь СНКЬ меньше* площади Е ,- шо лребуге- 
мое сделано ; есшьли же иЪшъ, то пусть избышокъ пло** 
щади Е предъ кругомь- есть площадь Е; шогда квадрашь 
СНКЬ будешь больше круга АВСО и площади Р куоно; 
отниму общш кругь АВСО; шо остальные выр1^зки АВС^ 
вен и проч. будушь больше площади Р* 

По шоиь дуги АВ, ВС ипроч. линеями ШС^ ШН и проч. 
изъ центра вь углы квадрата протянутыми, разделю 
вь шочкахь М^ N и проч. по поламъ , и чрезь нихь про* 
шяиувь кь кругу касашельныл К8 , Т11 и проч. и соеди« 
цивьА сь М и М сь В линеями АМ^ВМ, говорю: 

Понеже СМ перпендикулярна кь К8 и 1ИК =: АВ^ 
шо СК> АК и шреуг. СМК> шреуголь. АМК и > вы- 
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р^зка АМК; по том/ же и гареугольникъ С5М>> шр^зка 
В8М; и №акъ ц^^лой треугольн^1къ КС§ 6оЛ1/ше половины 
выр:Ьзка АСВ ; шакъ же докажешся ^ чшо и каждый изь 
отреугольниковъ НТи, КУХ и проч. больше половины каж* 
даю изь выр^зковъ ВСН , СОК н проч. Сл1^д. вс^ шре- 
угольники <лК8,НТи,КУХ и проч. купно больше поло- 
вины шсЪхъ внрФзко въ^ въ коихъ сушь со дер жимы. 

И шакъ продолжая далФе оставшглся дуги разделять 
по полаиъ и чрезъ точки д%лен1Я проводишь касашельыыя,. 
лолучимъ на послЪдокъ нЪкошорыа вырЬзки вн^ круга, кон 
купно будушъ меньше площади Р; лусшь вырезки АМК, 
МВ8э В1К1Т и проч. сушь таковые; то за пЛыъ , чшо онн 
вмФсшФ съ кругомъ сосшавляютъ многоуголь. К8Т1]УХ2.1| 
будешь сей многоугольникъ меньше круга ЛВСО купно съ 
площадью Р, или Гпо причине, чшо кругъ АВСО-1- пло- 
щадь Р=; площади Б) меньше площади Е« И шакъ и про7« 

Архимедъ въ сочиненш своемъ бе 8рЬега ее СуИп^го 
симъ Леммамъ предложилъ другое доказательство , кошо- 
рое о способ!^ его доказывать вс:& предложенгя сего роду, 
и какимъ образомъ оиъ чрезъ предложенную выше плшдю 
акс1ому могъ достигнуть шоль кь нногописленнымъ и 
удивишельнымъ ошкрышгямъ, гораздо лучшее поняшхе по« 
дашь можешь; чего ради мы здЪсь оное предложимъ. Но 
йрежде изъ сего Архимедова шворенКя иадлежишь приве* 
сши зд^сь сл^дующгя предложения. 

III) По даннымъ двумъ неравнымъ величинамъ (А,ВХ воз- 
110ЖН0 найти лъЪ неравныя прямыя , изъ коихъ бы боль- 
шая къ меньшей им^ла меньшее содержанхе, нежели боль* 
шая величина (А) къ меньшей (В). 
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Бери ^ — ^В крагало Смкъ гао N разъ) цока црризшед* 
шая величина* кою ^называю X » не прев^йдетъ В ; п|огда^ 
вздвъ какую нпесшь прлмухо К.и сдФлавъ К:8г:(.:К-А— В:Х, 
жоворю, чаю Кн-8» 8 сушь линей искомый. Ибо по при- 
чин*, чгао В<Х, будешъ А — В.ВХА— В:Х) К: 8; огаку- ^ 
да чре^ъ сложенхе произойдешь А:В;>К+5:5« 

1У) По даняымъ двумъ неравньтмъ величинамъ (А,В) около 
даннаго круга описать и въ неиь впрсать шакхе два 
]1ногиугольника,что бЫ сшорона опнсаннаго къ сшорон^ 
вписаинаго им-Ьла меньшее содержанхе ^ нежели какъ 
большаа величина (А; къ меньшей (В). 

Да сделано будешь ОР:0^<^А:Вэ и по описанхи на ^ер1^ )> 
ОР полукруга да вм^сшишся 0(^ и протянешса Р^^ по 
оюиъ да дФллшся по поламь окружность СОЕР» ея поло- 
вина ОСР^ половина оной СО, и шакъ дал^е, пока уголь 
ВСК, половина угла ООН, не будешь рагень углу КО^э 
кошорой меньше угла РО^> и чрезь К да протянется ка-^ 
сашельная до прес^ченхя радхусовь СО^ СН вь шочкахъ 
Ь, М, и еще линея ОН. Лвсшвенно, чшо по причине раз« 
сЪченхя по поламъц прямая ЬМ есшь сшорона многоуголь* 
вика, около круга описаняаго» и ОН сшорона многоуголь« 
ника вкругь вписаннаго; и для равенсгаваугловъБСдМ, I^О^" 
и по причин* прямыxьСN^, 0(^К треугольники ^СN,КО^ 
подобны; чего ради СО . СК :^N=:ОК: Ор и <0Р:0^^ но 
СК:СN -1.К :^N~^М: ОН;сл*д. ЬМ : иН<: ( ОР:О0<<; А: В. 
У1; По данныиь двумь не равпьтмь величинамь (А, В) 
около дапнаю круга олисашь многоугольникь и вь немь 
вписать друюй шакь , чшо бьх описанной ко вписанном/ 
им^ль меньшее содержанхе, нежели кажь большая величина 
(А) къ меньшей (В)* 
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Да буд^^пгь сделано Х:2<А:В, и между X и2 да во5- 
яешсж средиля пропорцг^нальмая У; тогда около даннаго 
круга описавъ. »иог(75'^гальникъ и &ъ иемь вписавъ другой 
птакъ, чтобы сторона первага къ стороне другага нм1^ 
ла ягеиьшсе содержанте» нежели какъ X кь У, говорю, чт^ 
требуемое сделано. Ибо» удвоенное содержанге ЬМ къ ОН 
(то есть содержаше описанной фигуры ко впнсалной ) 
иеньще, нежел» удвоеииос содержантеХ кьУ, то есть со- 
держанхе X къ 2, н окое иеыьше^ нежели содержанхе А; В; 
сл*д. требуемое сделана. 

Сш предложептя достаточны для натега ндмФрепгя ^ 
а ао то»у обрашииая къ оноиу» 



На сей конецъ захгФтивъ, что доказ1гтел&ства выте 
предложенныхъ лёхгмъ не въ нпоугъ ч^%\ъ состоитъ, какь* 
кь 1Г01;аза(гги » что въ данной кругъ возч^ожису вписать, и 
асоло да1гиаго круга возможна описать такой многоуголь* 
кик'К, которага разность съсимъ к ругом^ъ будешь меньше^ 
нежели всякая данная величина, предлагаекъг 

Вь дайной кругь ( А ) нггисатг правильной мнотоутолв* 
«пкъ, чтобы сегмент ы> на кх>и кругъ мноюугольникъ лр««^ 
восходить, кунио были мсньсне данной вло(ЦдДИ (Б), 



Барр о сему нредложенхто по способу Архимеда ии р** 
игеигя ни доказательства не показалъ , но удовольсгаво- 
галс;г ток^о ссылкгою на Евклидовы Ёлементы; однако шо» 
к другое йы' безъ шрулнч^^Ш!^ найшл можемъ. 

Около дан наго кр^^та А остисавь » въ иеиъ вттисавъ т»а*- 
кге два многоугольника С, I, чшо^ы соде^»жа'Н1« Ск1г1 бы^ 
ло |г«ньшс;, и^;1;^ели сОу^сржаихе Акъ А— Л,, говорю^ чшо шре* 
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5уеное будешь сделано. Ибо когда С:1 <А:А — ^В, то з«. 
П115иъ, чшо А<<С, 6/дешъ А:1<А:А — В и 1>А — В или 

А — 1<:а 

Около дан!гато круга А описать правильной иногоуголь- 
вийъ, яшобы сегиеншы, на кои многоугольникъ кругъ пре* 
восходишь, купно были меньше данной площади В« 

Около круга А описавъ и вь немь вписавь 'птак7е два 
рпогоугольника С, I, чтобы С:1 было ^АЧ-В:А, говорю, 
1ШО требуемое сделано. Ибо когда по П( ичин:Ь, чшо А^1 • 
^дегаъ С:А<:^ (С: I <^) А-ЬВ: А; то чрсзъ вычитанКе прои* 
дойдешь С— А:А<В:А; а по сему бу/ешь С~А <<В. Сл^д. 
щребуемое сд'Ьлано. 

4 

На послЪдокь вошь какь Архишедь докаяаль, что вся- 
|(рй кругь равень треу^гольнику, у котораго осиоваыхе окруж* 
^рсшь сего округа, а аысоша рад2усь ею. 



« 

Да будешь кругь N и шреугольникь РК^, кошорагоЧерш. в. 
ФС110ван1е К8 есшь окружность круга К^ а высота ^Е{. 
рад1усъ его ; говорю , чшО кругь N треугольнику ^К8 
равень. 

( Ибо есшь,ли не равень ^ шо будешь или больше^ или 
яеньше« 

• • • 

Когда больше ^р то вь кругь N возможно будеть впи* 
сашь правильной многоугольнипь АВСОР, которой бы 
шакь же быль больше треугольника 01^8, или сл*дуя Бар- 
,ро^ возможно будешь вписать такой многоугольникъ АИСОЁК» 
чтобы кругь N безь многоугольни. АВ(^ОЕР былг меньше* 
круга N безь шреугольни. РК§ , и слйдсшвенно паки та- 
кой многоугольникь аВСОЕР, которой бы быль больше 
треугольника ^К5• Да впишется шаковой многоугольник» 
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ЛВС5Е1^, тот 8а шЬмъ, что всякой вписанной миогоуголв* 
йикъ равенъ треугольнику, у" коего высоту перпендику- 
ляръ отъ цен111|>а N0 , шо есть линея, гол меньше р«« 
дКуса или линей РК. , а основание периметеръ его , те 
есд1ь лийея, коя меньше окрулсносгаи круга илилииеиКЗ, 
сей многоугольника АВСОЕР есть менькне треугольника 
^К8. Сл*дввагаельно , когда положить кругъ N больше 
треугольника ^К§^ то возможно будешь быть части боль* 
ше й*лаго; что нслЬпо (аЬГиг<1ит;; сл*д. и проч. 

Когда же кругъ N меньше треугольника ^К5, гао воя- 
ножно будешь около сего круга описать правильный мно- 
хоугольникъ (^IН^К^М, которой бы быль меньше шреуголь^ 
ника ^К8, или следуя Барро, возможно будешь описать 
такой иногоугольникъ С1Н1КЬМ , чтобы многоугольникъ 
СН1КЬМ безь круга N быль меньше треугольника РК8 
безь круга М, и сл^Бдсшвенно пак» такой, которой от 
быль меньше треугольника рК8. Да опишется шоковой 
многоугольникь СШКЬМ; шо за тЪмъ, что всякой описан- 
ной около круга многоугоЛьникь равень треугольнику» у 
коегб высота рад/усь иЛи (^К, а основание перимешерь его» 
то есть лииея , коя больше К8 » сей многоугольникъ 
СН1Ки\1 есть больше треугольника ^К$. Сл^довашельна> 
когдг| положить кругь N меньше треугольника ^К$> та 
возможно будешь 6ь1шь целому меньше своей части; чшо 
нелепо; сл1^дов. и проч. 

И шакь кругъ К'не мъжешь быть ни больте ни меньшее 
треугольника 0К8; сл-Ьдовашельно онь ему равень. 

Нн ч[ега не можешь бышь осшроумн&е / какь сей спо* 
собь докДзатаельсшбь (а); однако н1е см бшр я на изящество 



(а) Сл^АЫ Я' Еесьиа 11р»»1^а1ныя сего еаособл видмы и ьЬ Евклва^|^ 
Смощрм Хи киАгу его ЕлеменаювЬ. 
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его весТ'Иа важнмя причини им^ли и чиЪютъ ияыгки- 
вашь другой. Ибх) сей, какъ всякой прииЬшпшь иол^^щь^ 
гаребуенкЪ весьма иыогихъ и длииныхъ даводовъ» а ащыцо. 
го довазашсльсшва, помощью его учин^^иыд^ б'ываюшь весь* 
на шрудны ко уразум^нио. ' 



Славаон д'Аламбершъ вь Енциклопедти въ чле^Л Сео. 
юете относишельио сего изъясняется шакъ : ^пка«а- 
у^тельсшваэ кои Архимедъ нредлодсилъ въ срчиненш сво* 
,,еиъ о Спиралахь» хошл вь пр<1чемъ весьма шочныд « 
^^столь трудны ко уразутиФнш, что одинъ изь новыхъ, 
^«ученый Матемашикъ Буйлодъ, по его собственному при- 
у^знангю» никогда ихъ хорошо не пониналЬг Ц что дру.- 
^гой съ обширн'Ьйшнмъ умомъ р нашь зиамевитый В^ешв» 
«уподозр^валъ ихъ иесправедлцво во лхезаключенш , ощъ 
,,ие досгоашочнаго оныкъ уразум:Ьн1Я. Смогори еще оре^и^ 
словге къ Лналитйк:^ безкоконечно малыхъ количесшвь 
Марки де лОаилллл, сщр. ХШ-н 17^ иаданхе 11^1 гто^. 

СдособВ ИктоытВ лервихЬ и лоелйлншх$ ао4^рщлыШ 

Великш Нютонъ^ видя сш неудобства я 1Г1|%я отвра<» 
щ^^ите къ способу неразд^лимыхЪэ изобр^лъ способъ пер* 
выхъ и послЪднпхъ содержангй количесшвь (а)« ^къ ^}к^ 
ааль его на сл^ду^ющей лемм^; 



««■ 



(а) Сиойгри вЪ згд|11И!гг;?лмю1игЪ ег» швореиш подЬ иглзпЗГемЪ ИЬЯо^ЬГае 
пах\\Ы\г рг1ш:1р1а МасЬеюаАся кикгу 1 , оглд^лейХе I, С1прапи|гу 57, 
Илдаже 5.— ГушЪ онЪ гсмюртпЬ: ,/'ш депяы ггред ложен ьг гЪ гп*юЪр 
^•1шо6ы изб-Ьгнутьмедл^иностп вЪвыкол* длипгтз|Ьд«)Г.>1дшельгтвЪ 



уДоличесгова и содержания колпчеспгвъ у которая п 

«^в^которое окончаемое время непрестанно приближаются 
^»кь равенству, и кошорыя прежде окончания сего времени 
^•могутъ приближишься одно къ другомд' ближае , нежели 
^^всякая данная разность^ сд2ла1дП1ся на послЪдокъ равны. 

^Джели схе отвергаешь, положи, что йа посл^Бдокъ он! 
^^будутъ неравны» и да будешь последняя ихъ разноств 
9,0; шо онЪ не будушъ им^тв возможности приближишься 
,^къ равенству ближае, нежели сКя данная радиосшьО| что 
9,противно положен!^» 

Нельзя сказать, чтобы стя лемма по ея предписангв! 
бнла не доказана: она доказана; но не смошря. на шо вь 
Гермётрхи принята быть не можешь | для двухь слЁ* 
дующихь причины 

1) По тому , что главнейшее обстоятельство, которое 
С1Ю лемму утверждаешь, есть определенное время> въ кое 
положено приближению совершаться, и вь коемь Геомешерхя 
не имеешь ни малейшей надобности, ибо какая надобность 
но времени вь такой науке , где ничего инаго не шре- 



^*У АревияэЛ ТсомсшровЪ. Ибо хотя ^резЪ способЪ пераздЪляиыхЪ 
уэДоказателъ'спна и кратче, однако положе111е иера-здЪлнмызгЪ кажется 
УуН'ВкоиюрыиЪ образомЪ грубо; и того ради сей способЪ лризианЪ яе 
У^ГеометрическнмЪ; и я разсудилЪ лучше приводить доказательстве 
^сд-^дующихЪ предложенж кЪ первымЪ я «осд-ЬлнимЪ с}гмиамЪ я 
^содержаиЕямЪ раждающихся я исчезающихЪ количестнЪ , то есть 
^,кЪ пред^лаиЪ гячЪ суммЪ и содержлнкй , и такс предложить « 
^,столь кратко^ какЪ токмо л могЪ , даказательство ги\Ъ прм*- 
^ловТ^. — И симЪ то же совершено, что и чрезЪ способЪ неразд'Ьли- 
^мыхЪ; N0 поелику теперь сУи начала доказаны, то мы можеиЪ ижЪ 
^уоошребляюь сЪ большею досшовВрностш* 
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бу^тся, какъ на очевидиыкь истиняахъ основаннаго дога- 
зательсшва » что шаное шо количесшао раано, больше или 
леньше» нежели другое? 

9) По тому что шъ Геомешрш непрестанное приближен 
пЛе одного количества къ другому совершается не непре- 
рывно » аааь время гоеченхе им'Кешъ » и какъ въ движенхи 
бмваеть « но прерывно и такь сказать по вол1Ь нашей. 
Кногоугольникъ и^иеанный въ кругъ или около его оаи- 
санный чрезъ удвоенЛе числа сторонъ его приближается 
кь сему кругу и прнтомь шакъ, что разность его съ симь 
кругомъ можешь сд1^латься меньше , нежели всякая данная 
вели'1ина » но никоияъ образоиъ ноложишь не можемь ^ 
чшобн ске приближение долженствовало- совершиться шь 
какое ни есть оаред1&левиое время. Ибо сколько бы л^шь» 
в^ковъу мы ни трудилисж надь. разд1^лен1емь маполы д>тъ 
сшлгиваемых'ь сторонами иногоуюльннка , никогда конца 
не досшигнень» никогда иногоугольникъ кругомъ не сд^ 
лаёмъ. И когда понягахя , кошорыя мы им^емь о кр1>'11^ 
» многоугольнике, сушь совершенно между собою- разлнч* 
вы,. то кшо захочешь во зло употребишь оиыл и принять з^ 
одно ль& вещи, различную натуру в свойство ии^ющи? (,Ь> 



|Ь) Зд%сь 1гажешЪ быть иные пепрпшьтпЛе вяшкип» щВ пегдро&к^ктт 
вец{ей подунаюшЪ, -что ятрезЪсхе утверждаю я язв^ешную Зеж>110- 
ву Софиэьиу, ггрогашЪ двивг^нгл^ имЪ пргдл^гвемую^ ше , даОы* ьь» 
весши ам1гк«»ыхЪ язЬ за&луждеявл^ра^зсмоагриакЬ ону1В^ 

ЗенонЪ иолагалЪ». ^пго за адреп ахок> вреслЪдуетЪ АлплхеЛ г 'птю* 
АхиллесЬ Л двар раз» скоряе 1»дев1Ь череоахм {'^)^ »чт^ друрЬ^ошЬ 



I* ■ <^и>Ж^М^»^1^>^Я*»^— ^^1*^»^—— .— Ч I — — 1^1»^^—— ^^|»<|Д>— Ши^^— М1— ^ИМ^М^^^"***» 



|*>г Об &т к «овевав мво^жш» в» 9тс ^шал^ «о м- яоД>о»«л« в** лшт рааа^ оЮЯ»к#- лл* игя^шЛ 
«сио^шв*. 



§4 

<?вер1>х* тотб тоъбрппгъ д' Аламбёртъ , ч'Шо естьли бй 
^шо зйхош^лъ яв ^азсм^гшривать ^ на прйп§|)Ъ кругь , во 
всемъ его совершен с шв! (и слФдсшвеянб со всею сшро^ 
Г0СШ1Ю ) , тошъ бы для него долженъ былъ изобрести 
СШолъГо ^хе разлипныхъ лгеорёмъ^ сколько вз^ииГо ' будет ь 
р^ас^личныхъ фигуръ бол^е или неи^е къ еовершсы'ном^ кр/*^ 

^ 110ДХ0Д11Щ1Гхг. 



^^^^^ йщ шгй ит. 



ш || И 
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Лтт^шЛл^Лт^клштл^^^ 



Фшл'вЛлЛт^тФт 



др}гга ощстолгоЪ яа одну версту. Между ш^иЪ какЪ АхиллесЪ пё- 
реб1>гаетЪ версту , черепаха подйипеоюл на } в&рсшы , и по том/ 
А1гилле€Ъ чгербнаху еще не нагонишЪ , но надобно ему ^«Iереб1^жашь 
еще 2 .версшЫ| а чгреиах'а между пЛыЪ уидешЪ вЪ аередЬ на | вер« 
сшы^ перебежавши сш часл)Ь» АхиллесЪ еще не нагонинГЬ черепахн^ 
цр тоиу чфо она между т1иЪ еще рЪ передЪ подвинется ; и ионе- 
йё'сТе п]рйбхяжегн'1е Л'хиЛлеса лррдолжается без^онечно, шо ЗепонЪ 
ДувмЛЬ , 4*10 Л^^ядл^сЬ ня: когда черепахи яо яаашияй>* Но ваяД. 
5100 Зенону ошв^чвшь ввдлежмшЪ; 

Т^оелику полагаешь, что ?Ахиллес^ вдвое скорле ^двпжетел че- 
рОйа1^11, п(Ъ не посредстй^1гно^ у*е вЪ разгуждепХе прУенлешь «{омя; 
АвяЪ* пчи^ожя^ же^ Ч1По Лхнлл'есЪ персходятЪ 1 персту вЪ какое нц 
оощь 01гред1)ленн«о в(^енл ^ на ирим^рЪ вЪ 1 минуту; то выдетЪ , 
что черепахою 4 версты перейдена вЪ туже иинуту , что Ахил- 

^ХёсЪ еще перейдя ^ версгпьг и черепаха ^ 1!ерсты, вЪ прод лжен1с { 
Нипуты^ перешли отЪ начала своихЪ ДВ11ЖСН1Й 1Н-5 версты. Л-*? "^Р* 
вЪ продолжение 1-Ы мичуры, что АхиллсеЬ еще перейдя ^ всрсгаы 
V Черепаху { вер^ шЪ продолжение'^ минут-ы^ перешли ошЪ нача<л« 
свонхЬ д^яжеш'м 1+'1-Ь^ вер. я Л-Ц-й версты вЪ продолже»Г|в 

. 1*Н1 + ? минушы, и шакЪ дал^е. Но что же сл^дз'ешЪ иЛ сего ? 
€Л%дуетЪ л^н ^ чпГо АхиллехЪ ни когда черепахи не нагониюЪ ? Им 
В1ало; сл^дуешЬ токмо« что вЪ продолжение 1Ч-Л^4Ч-в'Ь " проч;. 
шннуюм^.то е^ть времени, кое всегда меньше двухЪ минушЪ, Ахил* 
лесЪ чероноки Яе 11агони1аЪ. И е1е ни мало не странно. По проше- 
сшвш же двухЪ мияутЪ онЪ ее насшижетЪ, ибо С1е какЪ само по 
ееб*!^ явственно, тякЪ я по тому, что когда по прошесшвш на пря« 
В1*рЪ 1 + 1 + ^ минуты ЛхиллесЪ перегаел?? 1.4-5-+-{ вере, а черепаха 
в + Л-5 версты, шо по протеменк'и еще , ч'инуты ЛхиллесЪ перей* 
дсшЪ ^ версшы ^ а череоаха ^ версшы м сл^дсшвенно шЪ еондЪ вшо- 



«5 

Но не входя шъ дальв^шпхя возражения » прачшо]^^ шо» 
что говорить оаиъ Нюшонъ въ концф дгпомянутаго ощд&« 
лешя МашенАшическихк ею иачалъ еошесшвенвой фнло^ 
софш на сшрая. 38. 

,Д1о«ешъ бышь гоахъ хе будутъ воарахашь» чво офш§ 
^ли посл^днхя содержаихя изчезающихь количесшвъ данн« 
,»шо посл^днКя их> величины будутъ такъ же даны , а 
^такииъ образонъ вс& количества будутъ состоять изъ 
^уНераздФлимыхъ ; чшо противно доказанному^ Б^клидомь 
^ошяосищельно несоизмерим ыхь колнчествь, въ 40' кнш& 
у^его Елемершовь. Но охе возраже!)!^ основано на ложнон|» 
,|Положен1И. Ибо посл^днхя содержания, сь коими количе- 
.1,ства изчезаюшь» несущь д^^йсшвительно содержанКя по- 
^^слЪднихь количесшвъ, но сут!^, пред^^ль^ къ коимь содср-* 
^джанхя 6^езпред^льно убывакчцнхь 11оличествь всегда прц- 
^^блидаютсл^ приблидсаюшся блия^ае, нежели всякая данная 
^|разность, но никогда, не пр^ходять, ниже въ самомъ д^- 
э»л% досшигаю'тъэ пока количества не уменьшены будут» 
,,до безконечвости (ш {оГшкит). 

И вошь Нюшонъ саиъ ошвергнулъ упошребленхе пред- 
лохенной выше своей леииш ль Геонешрхи , ибо сказать : 
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рой версты онЪ сЪ нею будешЪ яаходишься внесши. И жошЪ Зе* 
вонова Софизьма испровергнучпа^ не принимая безконечпосшей и не 
полагал , чтобы рядЬ 1 4- 1 •+» { ^ г 4^ И проч. ногЪ когда нвбудь 
учинишься ЧИСЛ01Л) 2» . ' 

ПослЪ толикой простоты и удобности, я не ногу себ^ предсша* 
яить, вЪ ченЬ зйшруднялся т. д« л*- Кайлль сказавЪ сш слова: Кеж- 
А«асе тете €1и ттмоят Гегок ешюе «и ргоЫсэпе^ П со з'еюи егг&е 
«их с11Шси1(й .^е Ъ^аоа рсороГои аригеГош роиг 1а софпЬасге. Сноюрк 
страницу 430 его сочинеим подЪ заглавкемЪ : Ье^рш Шешедиигев ^е 
МаШетаПфкь поитеНе Е(1топ ршг М» ГАЬЬе .Мш:1е. 
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шгкогда яё п^раходллгъ, вяже въсдионь д1л§ досгаитаютъ^ 
пока количеслгва »е уменьшена буд/тъ до безкане<!»ося19^ 
ЯГО же эначятъ^ яо моему У^У^ ^к*о и скааат»: никогда 
не преходя 1ПЪг ниже вь самонъ д&\& д;о[еш«Г4Х01н> , схолг^ 
ко бы количества уменшаемы ни были ; что противна 
ьиаслу за&л10Ч4В)щем^гс1 въ упомжяушой лемм!.^ 

• • • -» 

СлособВ изтощеШЛ^ • 



1.1 



Ип сего Нюптонова с1гое«б& первсисв 1г1по<^л%дй1ихъ со^ 
держанрй произашелъ спосебь и.^^вФсптый поДъ^ йнеяенак 
способа изтощен^л (6» 1а тесЬсх!» ^'ехЬаобйоп). 

Т. Аббкпп ДЬ л& ВЬвел» п Кн]пп:ло1гедш въ члей!: 
Езс^айШоп юворктъ , что оаой еоетдйШъ- в» ^[оказашелв^ 
сшв^ равеяс4№1а двухъ' величннъ , ' яокаэ/я- ,. что- шгь' р&- 
зв-ость есшв меньше у нехеля всл-Ба^^ в«лвч1Н1а, озкачен^е 
имеющая, я для до&азашел&сшв» сете увошреблял довода 
кв^ велФоосшк 

Причина «е^ длж кошорая ояоя называется спосо?о1г» 
шпгощентя » не есшв доводь къ нед^посшЯэ но хна , чтш^ 
^газпосшь сгя озн^^чена &ытъ нем0жетв> я что ♦резъ ед** 
лан1е ея меньше м меньше шакъ скалашь она совс^мъ не** 

шощеваешся» 

• ■ * 

I. де ла Шанелю го^орйлп- ещгг япго вей^ споеобъ и* 
желикочъ упошреблевш быль у древн«х»^ какъ та Евклн* 
да» Архимеда н проч; и чшо ень евнаванъ на; сей шеоре- 
я§ 10' книг» Евклидавыхъ* елеменпювъ^: колимсшва суш^ 
уз^равнЫу когда мхъ разяостаъ* есть меявше| нежели всякаж 
,,означеп1е ямЁ1х>1&агя веляч*ина; ибо ест»ли бы. он* были не 
,»равяы , шо бы ихъ ращостъ яахла быш» оаиачена ; чшо 






»1 

проптво положен!». Но вотк челоъЪкъ^ которой савъ 
ярашяЕЪ ноля своей призналсж% что х)нъ соч1Гдеи1Й дре> 
ая«хь ювсе «е ^ишалъ , ибо сп особь древяцят. домзьааш 
«его ро^ кредложешя; и«в то вшгае внд^ли, сокДиь-^яе 
дпаковъ, и шеоремВэ о которой онъ говори юъ, не Ев1^лид«!* 
«а, но аедосшато1В'0 ямъ предложенная Нюгеоноввлеимв^ 
ибо сей послФдшй нрисовркупляешъ .врен^СV ^^^^ь единое 
обсшовдпельсшво , кое оную ушверддшь яожешъ^ ^^ Межд^ 
ш%УкЪ надобш) думать 9 чшо Аббатъ де ла Шайель былъ 
сшоль аевнгодно для себя яризвашеленъ ошъ: излишнлго 
яад§лн1Я «а слова другаго Св^лскаго де* ла* Шанеля ^ ко? 
«орой по той же нрияин^, какъ и первц^, . способъ излик* 
ще»1я . яазвалъ сд особом ъ - д р евннхь. — ^ С§л0т риг увоц й ну- 
шаго его, сочнненхл книги IV главу IV, стран. 343 и сл&« 

И вотъ для чего во изъясненгй способа древнихъ Гео^ 
л^ешровъ ма принуждены были н^сколъло распроешра* 
■ишься. : . 

! :И кь сеиу еще больше йп уб§ждеяы баля, котда'уви» 
у|Ъли9 чло один» я изъ зяаменид|1Ьйшихъ нынФшняго в^ка 
Геонетровъ Г Боссео разсказывал.о изобр^шеятякъ въГеоиега« 
.р1Я древнихъ» погр'Ьшилъ прошиву истиннн.— ^ Вошь слова 
4КТ0 : .(Ёцс1к1е пе ёоппе аисап гаоуеп <1е сотрагег 1а Гиг&се «[а 
сеге1е ауес сеЦе с]'иае б^шге геШИдае.) И (ктоп&ге Ь1еп 2^ 1а 
^егпё 4]ае 1е$ €1гс<т1егеасе8 (1ез (]1вегеп<5 сегс1е$ Гопе еп1г . ^* 
кв сотте Ьигз гаюпз;^ &<^. Пусш^ь читатель пересмшарншь 
•сФ издан! А Евклида, я увЪреиъ, чшо онь ни вь кошоройь 
не найдешь сего предложенКя, вь коеиъ бы было доказа* 
но равенство содержанх'й дтаметровь двухъ круговь съих!^ 
окружностями (а;. -~ И есшьли схе предложен» сь надл<« 

^2) Я разум-!!*) лд1сь'ш1 тлза^^^я, вЪ хояхЪ удержаны елова и смвгслЪ 
Евклидовы , а яе шЬ ^ вЪ ^кфихЪ удержано оДВо шмио лаглаак'е еге 
- 1торен1Л« ^ 
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«•щгА жочнасшш похт Д(жаза]а& шх^ио, 1лля «резв по^ 
средство дредлоя^^нгдЕвмлдоиь д^йст&ишелмю дсжа^ан** 
а»го^ жшо ЛАОяадя л^р/го9Ь -^ юь такъ»:^«п'ь 1саадра1пхх их» 
радУусовь ^^и . щшыет рошъ^ н чрелъ оохредсшао :^ре;|ложе^ 
В1Д Архимедова » ооели^ ярук^ъ равснъ тпреугольнвкуч, / 
xо^е^о рвдзусъ «10 высота» а окру-л^носшь освованю » или 
т«*ос]^де11Евевна ярезъ сл6дуюц1у^ю Л]емму: ]разносшв меж* 
]|)Г пе()имешраЕИ Д1кухъ иноюугольиивовъ.въ крутъ вяисаи- 
даго; и около его олисанваю^ иожешъй5ышь сделана леиь^- 
ше, нежели всякая даввая величина; то за ш^иь^ чшо 
Архиисдъ жрлф поел! Евклида и что увоиднушой леммы 
«ь ЕдепЪншахъ Евклида^ не содерхишсд^ вашь славвый уче« 
аыйдолжежз^ оо^крайней иЪрЪ лризнашьсд въ своей ошибк!»* 

СлособЪ лре^^овЪ и ислраеленге его. 
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Ваше Геопешры давно уже запушили » чшо способ» 
Лрхиыедовъ доказашельствъ не въ иномъ чемъ соашояш^ 
жакъ вь сл^д/ющег! всв1Ин2 » чпк> когда возрасшающад или 
у^бывающая величина им^ешъ два пред&,ла^ шо о вые равня 
межд)*^ собою. Межд)г прочими учмнилъ сге Иаклоренъ в^ 
жведевш кь упомяну том/ его сочивевхю А ТгеааГе оГЯихюпв 
(а); но овъ употребивъ для сего доказательство точно 
шо самое, кое Архимедъ прилагалъ ври ка х до мъ предлог 
Женш» прининалъ вь разсужденКс не одну возрастающую 
или убывающую величину^ во обФ овыя, между сс^о» пре- 
дФль содержащая » кудво (Ь^; м кажется ве вредуснатри^ 



(а) Смопфи €шр. X и XI. 

(Ь) Понеже когда пред^лЪ не аеегда яожешЪ содержаться между дау» 
няу возрастающею и убывающею, величинами^ какЪ крутЪ между 
впясавнымЪ ж опнсавнымЪ миогоугодвввкам1р$ шо само оо €еб& сл1* 






млъ всей «»хяо«11П1,> «акош я» сН^ яатшЛ яАаЛЧлШся, 
поелику слатому д'Ал&ябероу предиставилъ чрезь овуИ 
положит» съ шолмкою удобиостш начало аг^чнону диф-* 
ференц^альнаго вычислея1я доказашедьспп/. Си»шрн п 
Енциклонедш слово «и^егепие!» 

• 

Вмпгь ка&ъ д'Алшмбершь тутъ с1ю исшивну докази- 
жаешъ: .|>Да будугшъ 2 и X дред'&лы одного количесшва 
У, говорю 9 что Х1=2; ибо естьли нм^ешся иежду нмк 
9,ка&ал разиосшь У» то да будешь X =: 2 :+: V; поелику по 
положению количество У ножетъ приблихишься къ X 
столь близко^ какь захочешь; шо за шЪиь, чшо 2 развит* 
„ел ошь X яа количество V, сл*дуеть, чшо У не иожешь 
9,прибляжишься кь 2 ближе» нежели количество V и чшо 
э^слФдсшвенно 2 не есть дредИлъ количесшва У; чшо прог 
у^шивно доложенш. 

Принявъ С1Ю исшивну д'Аламбершъ въ член^ С^ШбЫш, 
дабы доказать, чшо кругъ равенъ преугольнику , у коего 
основан1е окружность, сёго круга, а высота рад1усь сю » 
д^лаедиь следующее предписанке. 

• 

,,Надлежитъ для сего шокно показать I чшо произве- 
'^уДеше окружности чрезъ половину радтуса есть предФлъ 
^эплощади иногоугольниковь вписаивыхь и описанн^ыхъ; вг 
^,поелику площадь круга» какъ шо явственно» есть шакъже 
»»таковой предЪлъ ; шо следуешь » чшо площадь кругаг 
умеешь произведеи1е окружности чрезъ половину радхуса н 
»»проч« 

дуешЪ » чшо чрезЪ приняшае одной шовио жозр^сшяющей ялн уби» 
вающеи величиям» шошЪ же гпособЪ иесравмино •бшнрваияеа уао- 
шреблснво внАшь должсвЪ б/дешЪ. 
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и Г. Кузенъ въ упопяпутоиъ своемъ сочитонхя схд 
*^ыполвилъ« Сяошри стр. 84 я сл1^дуж)Щ1Я. ^Лусть, гово- 
9,ришъ ояъ птутьэ х .сторона правильыато иногоугольника. 
пвписаннато вь круп» кошораго радхусъ г, и а число сто«. 
^ронь ивогругольника ; то ~ будешь содержанхе аерпиеог* 

,,ра сего ийогоугольника къ радхусу. ЧЪцъ п будетъ уве- 
«^личивашьея » ш^мъ Л^^ будешь болФе приближаться «к1 со* 

^держанш окружности круга къ раД1усу, ни когда одна- 
,,кожъ 0Н1Г0 не достигнувь; чете ради схе второе содер- 
,,жав1е есть пред^Бль оерваго. Впредь ик будемъ называть 
^^Тг содержанхенъ полуокружности круга къ рад1усу^ и по- 
нтону &7ГГ изобразишь всегда окружность^ коея радгусь 
есть г. , : -. ' 

Пошоиъ означияъ чрезъ п внсошу сегиевшовъ осшав« 
шихся ошъ круга» коего радтусът, чрезъ вписанге пра* 
вильнаго многоугольиника, продолжаешь ^«получяпъ пло* 
,^ади онаго ~ (г* — го); и по елику ч*нъ и бол*Ъ у- 

;,бываешь , ш^иь схе выраженхе бол*е приближается кь 
^уравеисшву съ 7гг\ то явствуешь , чшо оное второе 
;,выражен1е есть предЬ^чъ перваго; но кругь есть шакь же 
„пред*лъ всЪхъ вписанныхь многоугольниковь; сл*дова- 
#^шельно ояь равенъ %г*. 

Подобнннь образонъ Кузенъ доказываешь друггя пред* 
ложенХя сего роду, и вь заключенте оныхъ говоришь: 
^Таковь есть ^ я думаю , просш1йш1Й и сшрожайшхй спо* 
^зсобъ доказывать схи первоначальныя предложенгя,,. С^и 
слова во вшороиъ изданш выпущены, и я думаю причиною 
тому' Г. Лежандрь , о Тёоиешрш и способ* кршораго мИ 
будемъ им^шь случай говоришь въ коиц* сего ошд^ле'нгя. 

" И шакияъ образойь произошелъ и разпросшраиился шакь 
1гавываемои способъ пред^ловъ, шошъ способъ, кошоройвс* 
вышереченные зам:1нишь долженствуешь. ^ ' 



■ 5« 

Но вотъ что протпивъ разпросптранителей онаю спок 
соба въ польз/ истинны мы говорить ии^еиъ (а); 

1) Д' Аламбершъ и поел! его Кузенъ опред1&ливъ иредЪАЪ 
холнчеетвомъ^ къ коему другое можетъ приблизиться 
сшоль близко, какъ захочешь, сир1чь шакъ, что разность 
ихъ шоль шла быть можешь , какъ хочешь , не лсно вц« 
разили то , что они сказать наи1^рены были ^ ибо чрезъ 
слова: разность ихЪ тояь маяа быть мо^етд ^ как5 х(Н 
гешь ^ можно разуметь какъ шо , что оцая разность въ 
малости своей границъ не имеешь, шакь и то , что мо« 
ж^тъ быть равна шакой малой величине , какую взять 
захочешь ;. чшо не всегда возможно ; шакъ на прим^ръ 
въ кругъ не возможно вписать или около его описать та« 
кой иногоугольникь^э коего бы разность съ симъ кругомь 
была равна такой ведичин:!, какую взять захочешь^ какь 
на лрим^ръ некоей определенной доли круга (Ь^. 



(а) Я называю д^ Алаиберта и Кузена разпросшраншпеляия способа 
пред-бловЪ, по шопу что оня первые, которые опой пряложили 
кЪ до&азашедьсшву ДифферендЬльнаго вычислена и всей тран« 
сцевдентной Геомешрш. Сношри ОаГсоип ргсЪш^оаиге к!» уаоид- 
нушону сочянен1Ю Г. Кузена , стран. VI. 

(Ь) ТГо всякому С0ЧИНРН1Ю д' Лламберша даклто^ишъ полно ^ ЧПН1 
онЪ былЪ челов^кЪ весьма шщаюельныя и точнесш* весьма л»- 
блщш , и потону безь соин'Ьн'хя С1е опрсд^Ленк'е переменить пе 
лреиинулЪ бы на совершенно ясное, есгаьли бы онЬ пясалЪ о 
сем7х предмет* сочиненке систематическое со всею подробносткю» 
ЛЪ член* Ытйе , коего авторЪ упомянутой выше АббагйЪ ^1е ла 
Щавель , д* АламбертЪ вядя грубое поялтн*, иодЪ коимЪ оной 
слово С1е разум^етЬ , не преиипулЬ присовокупить ш\ слова : 
^Есшь ми по шочноети говорить, гао пред^'лЪ ни когда «е соедя- 
9,вншся, или ни яогда не будешЬ равенЪ тому количеству^ коего 
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2) Д* Аламбергаъ и Кузенъ не чйн^въ ни какихъ доводовъ 
и доказашельсшьъ , что такое то количесгг;во есть пре^^ 
д*\ъ другому, напримЬръ, что кругъ есть пред^лъ мно- 
Год гольникамъ въ него вписаннымъ или около его описан* 
вымь , погрешили прошивъ сятрогости и точности , а 
Друпе ймъ посл'Ьдующхе , -могущъ погрешить и противъ 
Истинны. И безъ сомн-^нхя отъ сёго произошло, что самъ 
д* Аламбершъ въ член* 01Йегепие1 достиг* уравпенгя 
$■=::—, кое уму по словамъ самаго его . ни какого чи- 

стаго понятгл не представллешъ. 

5) Кузенъ полагаетъ содержанхе окружности круга къ 
р^Атуоу пред^ломъ содержангя периметра вписаннаго въ 
оной кругъ ивогоугольйика къ тому же радгусу^, когда 
доказано уже, что сего перваго содержангя йЪтъ и не 
существуетъ. Да и второе содержанге въ одномъ толъ« 
ко случае на в'Брное существующимъ предполагать воз« 
можно» а именно у когда сей многоугольникъ есть лпе* 
спгцугольной; въ прочихъ же' случалхъ перим'^тры съ рад!}''- 
сомъ несоизмеримы и следственно такге , кои содержания 
къ нему не имЬютъ. И естьли чрезъ содержанге разуметь 
частное, следуя во опред^ленги д*лен1Я Декарту и Ню» 
шону, то и тогда Кузенъ правъ не будетъ , ибо надле-г 
хитъ доказать* а не принять, чшо тг есть пред^ль |5. 

4) И пусшь^ будешь доказано^ что чг, ссшь пред^лъ ^г» 
шо ^адлехишъ Кузену доказать еще^ почему произведе- 






,,онЪ' оред^лЪ; но только С1е поелФднее^ количество прпблпщ^ется 
,^кЪ нему всегда 6ол^е и бол^е, и иожешЪ разнишься столь мало, 
^^какЪ ^очеть. КругЪ, на примЪрЪ^ есть предЪлЪ вписанныыЪ к 
ууОПисанныиЪ инотугольникамЬ , за ,т1&мЪ чЬю онЪ ни когда по 
^эСшрогосши сЪ ними не соединишсл, хотл С1И многоуюльникя Я0- 
,,тушЪ &Ъ нему прибдижашьсд бедконечно. ^^ . 
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нхе !1?1,(г* — ги) ин4ешъ предЬломь лроизведенхе пред** 

ЛОВЪ 7ГИ г% 

5 ) Д' Алаибертъ ъъ упои я ну гаоиъ Член* Сёотегпе Ей- 
циклопедти именно говоришь, чшобы Алгебры въ Еле« 
иентахъ ГеомешрШ неупощреблять, ибо, по словамъ его» 
^^вычисленхе Алгебраическое не облегчаешь ни сколько Еле- 
^»леншовъ Геометрш, и следовательно въ оные войти не 
„должно^, ; но сей Кузеневь способь доказательсшвь ^ 
кань то лвсшвенно» основанъ на Алгебр*. Н- безь соми*н1Я 
оный способъ причиною^ что Г. Лежандръ полохивъ чи-* ^ 
слишельныя правила способа оред*ловь нужными дл)( 
Елеягеншовь Геомешрш и найдя ихь паче предмешомъ 
Алгебры, нежели преднешоиъ Геометрии, не упошребилъ 
епособа лред*ловъ въ своихь Елеменшахъ , между ш*мъ 
какъ Елеменшы Алгебры предположилъ онымь. Смотря 
сшран. УИ и XI его предислов1Я. Мы увидимъ ниже^ что 
употребленный Лежандромъ способъ не разнится отъ 
способа предЁловь» разсмашриваемаго ошъ самаго ею осно- 
ваиКя , какъ только ш1^мъ , чшо первый бсшь частный, а 
посл*дн1Й всёобц1ш; и есшьли способъ Лежандровъ приве-* 
сши во всеобщность , то обратится , такъ какъ н спо- 
собъ Архимедовъ^ въ способъ пред*ловъ; чшо ниже д*й- 
сшвишельно и показать постараемся. 

И шакъ дабы изб*гнушь всякихъ вояраженш, мы зд*сь 
долженствуемь : 1 ) переменишь опред1/леН1С п-ред^лу на 
такое, въ коех^ъ бы ни не возможности» ни дволка^ 
го смыслу не заклточалося, й.) чи>1ить всегда доказашель* 
сшво, когда скажемь, чшо такое то количество есть пре- 
де уъ другому» и на конець 5>) ^ь первоначальной Геомеш- 
рш отнюдь не употреблять числительной науки. И шл^ъ: 



5^ 



Олред^ленге.. 



1 

Естьян какал нибцдъ бемпина отВ какого ннесть 
мзв^стнаьо безЪ конт продолжаться м^г^щаго д^^^спшл 
бсегда возрастаетЬ иян ц6ыбае.тЪу н отЪ того- кд др^рой. 
пелрем'ЬнноИ 6ея!тI}^^ лриближаетсл^, такЪ ьто можетЪ 
разнится (& нею меньше, нежеЛп всякая ло .лрбизеоленио^ 
/данная имг взятая того же родх^^ вемпина, и со вс1^мЪ 
' т'кмЪ никогда ея не достнгаетЬ.; 7по. сгя дрцгая^ не- 
лрем^нная еелигина есть то, 1то лред^лолЬ лервоИ 
{возрастающем или цбывающен величины) лш называел1й. (а), 



|а); Зл*сБ крайне осшерсгагаься 1гаАлежитЪ", чтобы изЪ ст^^^анныхЪ. 
сокращенна сихЪ словЪ у^^ожешЪ разч119}ц»сл сЪ нею ^^еньшс, не* 
жеяи всякая ло лропзео^генгю взятая 'ве^нтяа^^ не заключить, 
что во опреА4лен1и семЬ предполагается разность' наим1ньша]г 
изЪ вс^хЪ возиожиыхЪ величилЪ; ибо чрезЪ нихЪ тушЪ ра'лум'Бет* 
ел тол1>ко, шло. оная разность иожетЪ быть учинена иеньше, не- 
жели, всякая такал величина,^ которая по произвольною взлша или 
дана будешЪ, и сл"Ьдсшвепно предполагается не величина разности, 
но одна только возможность сд-^лапть ск'ю ра'зность мен1|'Ше тако»г 
величины, какую взять захочешЪ. При случаЪ сего зам*чан1я ннЬ 
лритло на иысль сделать другое, на произхождсн1е безконечныхЪ. 
количествЪ приемл'^мыхЪ новыми Гсомеграми. 

ОпредФленхе салгое симЪ количсствал1Ъ^ по колику п6 оному онЬ^ 
еушь наибольшкя или наименьш'гя вел11ЧИ!{Ы^ нзЪ всЪхЪ возмож- 
выхЪ , показываетЪ , что он* не' иное что , как7> худо выралуя- 
ленныя сш два начала прхемлемын древними Геометрами :. коли* 
^ество Можно увеличить га^кЪ , что оно превзоидетЪ всякое дан» 
ное, и МОЖНО" уменьшить его такЪ, чтпо- оно сд1лагтся меньше вся* 
каго даннаго. Древнее прг'емля сТи начала>.не принимали какЪ однр 
только беяконечн1»сть вЪ д^пствУи,. при.увсличиванш. и уманьтснит, 
1^оличествЪ бываемую , безконечиость ясную и умом!) постигаемую; 
во новые не довольны будучи сею бе'зкон^чностпо, пол* жили, кп1:Ь" 
увеличиван1ю, такЪ И' уменьшенгю кон^цЪз № тако лпоизвсли свои» 
оамыя на11/)ольш1Я и самыл наименьш'/я количества, наихг'Н'^вавЪ изсЪ/ 
безконечно великими и безкогеччо малыми, которычЪ умЪ ник'^имЪ* 
о&разоиЪ постигнуть не можетЪ.. Посл^ же лрим^чая^ что при.бел^ 
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Зд1&сь само по "Ьеб-Ь видно, чгпо ъъ случае возраста- 
ющей величины пред4лъ. полагае:1пся больше сей величины, 
а въслуча* убывающей . ггредЬлъ меньше оиой величины. 
Ибо ьъ- прошивиомъ случае нн та ни другая не могла бы 
приближаться къ . своему предЬлу, но напрошивъ от» 
рнаго ошдаляшьсд бы долженсшвивала. 

и ноложивъ С1е, выше предложенную основательную 
«лсшинну способа пред^ловъ мы шакимъ образомъ доЕа« 
^ашь лм^емь. 

Шсшь X величина возрастающая и А^В два ея пре» 
д5ла , гао буде оные не равны между собою, одинъ дру- 
гаго долженъ быть больше. «Пусть А больше В на некоторое 
непременное количество О, поелику А и В суть количества 
непрем*иныя; то будешь АпиВ-ЬВ. Понеже X всегда 
меншье В, то разность X съ В-Ь*В не можетъ сделать- 
ел меньше ^^ и следственно не йожёшъ сделаться мень- 
ше всякой по произволению данной величины ; и понеже 
ВЧ-ВшА, то и разность X съ А не можетъ сде- 
латься м^еньше вслкой по произволенш данной величины ^ 
и А не; есть пределъ величины X ; что противно поло- 
жен!» ; след. И лроч* 



-конечно малой или самой наименьшей хо.рд% сииусЪ верлусЪ дол- 
женЪ быть столько же ыалЪ ьЪ сравненш хорды , сколько хорда 
зЪ сравненш Д1амегара, п|)инуждены были «зЪ 'СамыхЪ наимень- 
шихЪ количесшвЪ произвести наим^ньдлЁа вгаорыя., и шахЪ дал^; 
равнымЪ об^азомЪ изЪ сзмыхЪ наиболмпихЪ, нлиболышя вто^^ьГл , 
^и гаакЪ дал^^ ^ а гаакил!Ъ образоиЪ, чшв сделали новые Геомелтры? 
Огавсргнули левую и улюмЪ постигаемую безконечносшь вЪ д*исп1- 
11И, при увеличнванп! иуиеньшен'хи количесгавЪ бываеиую, и вместо 
оной приняли друл'ую :1пема4йшую*и ^'М011Ъ со лс^тыЪ не посщи- 
таемую. - 



1 

Пусть X величина убываищал и А» В два ел чкред^ 
ла 9 шо буде оиые не равны между собою, одииъ другаго 
хеньше ; пусть А меньше В на некоторое непреиФяное 
количество О , поелику А и В суть количества непре- 
м^ныыя ; шо будешь Л = В — О. Понеже X всегда боль- 
ше В э шо разность X съ В — О не ]ач>жешъ сд^лашьеж 
меньше О ^ и следственно не можешь сд-блашьсл мень- 
ше всякой ло произволен!») данной величины; и понеже 
В — О =А, шо и разность X съА неможешъ сд1лаш1« 
ся меньше всякой по произволению данной величины^ ж 
А не есть пред^лъ величины X; что прошивне моложе* 
Ш1ю*у сл2д. и проч. (а) 



^( в ) Есшьли кво С111 доказашблмшва * будетЪ радснагорктатъ лопче* 
ски , шошЪ улядишЪ лоно» чшо ^цЪ не жЪ яноиЪ чЪиЪ сосшолтЬ , 
какЪ : 1) вЪ положенш возможносши сдфлашь разность X сЬ Ля 
В меньше всядой по нроизволенхю данной величины , 2) шЪ увя- 
чтоженхи сея возможности ^' когда положйшсд А- не равно В^ и -5) 
вЪ ' лаключеши* взЪ пкысо , шю А И!: В. 

СверъхЪ шото зам^шянЪ еще» чшо вЪ Доказательства сш не 
посредственно входяшЪ вс* гори упомляушыя во определении пре* 
д(лу обстоятельства , а икянно : 1) чтобы пределы А и В Внли 
данныя или непреи1нныя величины , 2) чтобы разяосщь пхЪ Л 
возрастающею или убывающею безЪ конца величиною X иогла бышь 
сделана меньше, нежели всякая величина, которая по произволен10 
дана будетЪ, и 3) чтобы оная величина X никогда до предФловЪ А 
в В достигнуть не могла. ВЪ самонЪ д^лС, есшьли отнимешь одао 
которое нибудь изЪ сихЪ обсшоятельсшвЪ ошЪ обоихЪ пред*ловЪ 
Аи В или отЪ одного кошораго ниесшь изЪ нихЪ, то никоииЪ обра- 
зомЪ доказать не можно будешЪ, что А равно В. На прил»*рЪ, есшьли 
ошЪкиемЪ последнее обстоятельство огаЪ предала В; шо вЪ перь- 
воиЪ доказательств* , гд4 было А ИГ В Ч- О, не льзя будетЪ ска- 
зать 9 что разности X сЪ Ъ ^ О не ^^ожетЪ с^^.гатьсл .Меиь' 
ше В ^ я с^^/^стренчо мтыис есякон ло лроизео^анхю ^анноИ 
ее^псмиы ^ ибо коТда отЪемлется, что X до В пе и -жетЪ до- 
стигну шь ^ шо X до Б достигнешь ^ и ка&Ь X возрастаешь безЪ 



05а С1Я случая ^ еще иначе ^^ок^ашь можемъ : Поло^ 
ЖЯ1АЪ, что X величина возрастающая ичшо А>В наО^ 
шакъ что А — ВшП; то , поелику X еъ А иохешъ к- 
иЪшъ разность меньше ^ нежели всякое по произволенш 
данное количество , Ц2^ сделается А --- X <^ О и сл^д. 
ственно <^ такъ же и А — В; от&уда выдешь^ чшо Х^ В; 
что не возиожно ; сл^д» и проч. 

Положить шеперь, что X величина убывающая я что 
А^^В на О, шакъ что А — ВшВ; гао поелику X с» 
Р можетъ им^ть разность меньше, нежели всякое па 
Лроизволенш данное количество, да сделается X, — В 
1<ВСп;А — В); откуда вы дешъ^ чшо Х<<А; чшо не-^ 
зюзможио; сл^д. и проч. 

Примйгаиге I. 

Лево видно , ^чшо схе доказательство ёешь не иное 
чшо, какъ точный переводь шого, которое употребилъ 
Арч1шедъ при ушверждсн^м^ равенства круге оъ изв*- 
сшнымь шреугольяикомь^ V — 



ковва у шо X сделавшись гг: В , посл% превзойдешЪ В ; и тогда 
ничего прошивнаго пололкенхю не ль1ДешЪ. 

Та1^Ъ же^ ес1бьли тоже обсптаятельсшво вЪ тоиЪ же доказа* 
шельсгав* ошЪииеяЬ отЬ предала А ^ а у предала В удержимЪ , 
шо справедАнаа, выдешЪ сперва, прошивное положешю, и илЪ шо» 
го сл^дуегаЪ ^ чшо Л ис иожешЪ быть больше В; но ла шеиЪ^ чшо 
для различяоспхи обсшояшельсювЪ сопровождаю((]^яхЪ пределы А Л 
Ъу сего недовольно, дабы заключишь у что А Ш: В, надлежигоЪ 
положить еще А <С В или В ^> А ; и тогда , какЪ и вЪ псрвомЪ 
€лу<1а^9 ничего прошивааго оол&жеиш уже не вьхдешЪ. 
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ПримЪх:ан'ге 2* 

Для большей ясности чипт«1гпель вм1Бсшо букв7>,А,.В 
и X въ томъ и ссмъ доказательств* , долженъ употре- 
бить линей, и производить съ ними ш^же разсужденхя , 
Еак1Я мы учинили съ буквами. 

Св^рьхъ сей истинны^ шако нами утвержденной, 
имЬегася еще другая , къ пропорцхональнымъ величинамъ 
относящаяся , на коихъ способъ пред*ловъ наипаче осно- 
ванъ ; мы ихъ будемъ называть основатеяьнымн истин- 
палш способа лрсд^яо^Ъ. И поелику вторая изъ^ сихъ 
лсшиннъ 9 какъ основанная на Теорш величинъ пропорд1> 
нальныхъ , зд1^сь м^ста занять не можетъ, шо ничего 
бо1:Ёе не останется намъ , какъ прилагать первую ося(>^ 
вашельную испшпну къ доказательству перваго роду пер- 
воначальной Геометрхи лредложенш. 

Пред^ожепге /• ^ 

Всякой ^рцгЬ раинЪ трецгояьникц ^ коего осиаванЛс 
окррт^ность крцга^ а высота ра41ЦсЪ его. 

Д о к а 3 ат е я ь с т в о. 

Для доказательства сего пред.\ожен1Я надлежпшь 
знать слЬдуюшгя леммы. 

1) Всякой правильной многоугольникъ равенъ шреуголь^ 
нику, у коего основан1е периметеръ сего иного^'юльйнка, 
а высота перпендикуляръ отъ {{ентра онаго; 

2) Периметеръ вписаннаго въ кругъ многоугольника мень- 
ше, а периметеръ описаннаго около круга многоугольника . 
больше , нежели окружносшь ^^руга. 
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А;рхй«елъ. спо' лемму основалъ на первыхъ дьухъ 
своихъ аксгомахъ , на* сги аксгами не им^юшъ той ясно* 
сти , которая унйчтожаеп17> всякое сомнЬн!^ ; по ч^гту 
МН ихъ зл'ВсБ, по крайней мЬрЬ ошносишельно сел леи- 
яы, прпведтемъ къ понлтхямъ наипростФйшнмъ , какъ гпок- 
1110 возможно будегаъ. И так» сначала замЬтимъ следую* 
Щ1Я двЬ истинны. 

а ) Естъули какая' нибудг величина возрастаетъ' и при- 
б'лижается ^къ другой иепрембнной ; . она ' должна б^ипь- 
»теньше сей непременной, ибо въ прогаивномъ* случаЪ она* 
бтъ сей непременной отдаляться бы долженствовала» 
Ь) Но есть ли величина дбываегаъ и приближается- къ 
другой непрем1)Нной ; она должна быть больше сей не- 
пременной, ибо въ противномъ случ-а* она отъ сей не-- 
лременно# отдаляться бы долденсшвоаала4 

По томъ прибе'гнемъ ?ъ правилу наложения, какъ главно- 
лу началу п. источнику нашихъ въ Геонешрш познанш: 

Поелику чрезъ соъершенпое'закрытте положеннихъ ли- 
яеи -и поверхностей одной на другую, мы. удостоверены бы- 
яаемъ о равенстве сихъ прот^женностей, то само по себ4 
следуетъ, что чемъ* как1Я изъ сихъ лрогаяженйостей бли- 
жае приходя шъ къ с^щ состоян11о , темъ разность меж- 
ду ими должна становиться меньше, и следственно одна 
къ другой ийъ нихъ шемъ более приближаться должен- 
ствуешь; чего' ради дабы уразуметь исшинну упомяну- 
шыхъ акс1омъ въ' огра ничей нч)иъ нами смысле, ничего бо- 
лее НС требуется, по причине приведенныхъ предъ симъ 
двухъ истиинъ, какъ ооказагть, что чрезъ известное безъ 
^онца продолжаться могущее деиствге ломаная линея впи*- 
сусмогя №. дуге возрасигаегаъ ,. а лрнаиал. около д>'1И опи- 
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суеийя убываешь^ и что та и другая къ сосгаоянхю за* 
крышь духу ближе и ближе приходишь. И такь: 

Черт. 9. аа) Пусть А В сторона какого ннесшь пногоугольника 
^ъ кругъ вписавнаго , и АС В соошвЪтственная оной ду« 
га; изъ ценгапа Е опусти на АВ периендикуллръ ЕК, и 
протяни АС^СВ; получишь ломаную АСВ, коя для 
&о предл. первой книги Евклид. Елеиен. будешь больше 
А В- Опуйта еще на АС и СВ пераендикуляры ЕС^ 
ЕН, и прошлый АК, КС, С^, ЬВ; получишь другуво 
ломан\ю АКСЕВ, кол для той же причины будешь 
больше ломаной А С В. И такь продолжая дал^Бе» иаи« 
дешь , что ломаная линея ьъ дуг:Ё чрезъ схе безконечное 
дЪйсшвхе вписуемая всегда возрасшаетъ. Но возрастая^ 
она приближается къ сое шолнхго закрыть АУ^ ш ибо (по 
причин* чшо ЕС>ЕР) КС<;С1?\ СлПдовашвАьно, для 
предложен наго предъ сииъ , будешь и проч. 

"^српг. ю.ЬЬ) ЦустьАВ,ВВ дъЪ половины двухъ сторонт» описан-, 
наго около круга многоугольника и АС В соо1пв*шсш»енная 
имь дуга; изъ центра Е протяни вь общее прес*чеи1е ^ сихь 
половинъ прямую ЕВ и проведи касательную РССд; по- 
лучишь ломаную АГССВ, кол, для у помяну таго Евкли- 
дова предложенхя , будещъ меньше ломаной АОВ; и шакь 
Продолжая дал^е» найдешь, чшо ломаная около дуги чрезь 
схе безконечное дЪйсшвхе описуемад всегда убываетъ. . Но 
убывая 9 она приближается къ сосшоянгю закрыть дугу 
АСВ, ибо (по причин*, что ЕО > КР) НЬХ С О. Сл*дэва- 
шельно^ для предложеннаго предъ симъ^ будешь и проч« (а)« 



( а ) Г. ЛежапдрЪ принлвЪ первую изЪ приведенньтхЪ выше и зд*сь 

вЪ ограннченномЪ смысле доказанныхЪ ЛрхимедовыхЪ анс1омЪ ла 

- опред^енке линеи ордмой ^ воадаешЪ при общ^мЪ-др^казашелЬ^шь^ 
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Ил иредложеннщхъ сихъ Авухъ лем«ъ слЬдуеш?, чп» 
||погоугодъ11и&ъ влпсаннай вь кругъ меньше^ а циого/го^льг 
никъ оп-исаннйй около круга больше , нежели шреуголь- 
Ш1411^*- У «ае1;о ыюоша радхусь^ а осиовадхе окружносш^ 
сего круга* 



^второй зЪ шо неудобство, чшо оная первая, на которой сТе догала- 
' шельство основано, прКемлсмая какЪ опрбД'^ленк'е • подвержена сему 
зозрахеихю : - ,,6гакуда известно , ^то ошЬ точ:к11 кЪ другой не 
' )>киЪе&ся, какЪ одинЪ геонмо путь, крашчайшш ? ^ля чего не ви»* 
,,тАи 6н.€ышь мвапе, жсЪ различные, вс% равные и вс^ крашчайш]['е ? 
Сиотри д* Алабершовя сочинения подЪ заглавхемЪ^ Ме1ап§е с!е Ше- 
гаш'ге, 1помЪ V, с11гран. 205: *- Наше доказангельсшло хотя учи- 
нено н вЪ <»гр11ничейиомЪ сиыслЪ , однако не лодвержеяо цш каксь 
.)ну И(^до]^ршву I и лд^^сь дл# нащего оаи'кренхд яе нужны сш ак- 
«..С101ЛЫ, к^акЪ вЪ сеиЪ ограниченномЪ смысле. ВЪ общемЪ же смысле 
4ш^ мч^ дхолезны для Геометрж криволинейной ^ гд% я общее до- 
жазлптельстйва удобно получить могутЪ, ^ 

. Между тЪыЛ « лЪ первоиаувльной Гео11е|йрдп яухио доказать;^ 
почему изЪ :ДвухЪ дугЪ круга ^ ии^ющнхЪ, о6|$ую хорду меньшая 
есть та , которая содержится между другою дугою и хордою^ ибо 
на сег1Ъ основано доказательство слСгдующаго цредл^женгя : между 
двумя шочЕ^ми «а поверхности шара яакодящииися дуга большагр 
Круга Ь^*^ъ ;крашчайфее Цежд^г л^лн разешолиКе. И шакЬ у^яииЬ 
.сему доказашельорю» 

Пусть ПАЕ , ВаЕ дв* дуги тя^кщтп «Сщую хорду ВЕ} изЪ^ря- И» 
средины В на хорд! ОБ вставь. перпендикулярЪ аЛВсС, сыщу 
цеп?1ры дугЪ,С, С| древеди^Ср, (? Б , и прошяни кЪ дугашЪ вЪ 
Е касательныя рЕ,. дБ, <)тЪ угла асЕ возв^и такую частную 
величину НсЕ ^ что ^ы половин? оно»! 2сЕ была, меньше углж 
сЕС и сл§дствепяо'та«% же иеньгае угла рЕ^/ и на конецЪ' вЪ 
дуг* ОаЕ впиот, а около, дуги РАЕ опидаи ^|Iоманыя 0(5аНЕ^ 
ПКОЬАМРКЕ соощв^шственнмя с<?му частному взлгокю : вто- 
рая изЪ нихЪ будешЪ содержаться м^жду пе^рвою и хордою ВЕ ; 
Л чемЪ удобно вс)гкой удйсгаов^риться можешЪ; и по шоиу пер- 
вая будеоА больше второй; чшо сЪйоиощк'Ю' злюмяиушаго 00 Еж- 
жлидова прелложец'1Я подражая 21 му жсякой доказать ножешЪ4 
но по до1;а:1апному выше дуга ВаЕ ^•'^^^^Ц ВОаНЕ, и ломан, 

ВКЬАМКЕ>дуг/ВАЕ} сл4д. и про«. - 



3 ) Разность между вписанныиь въ кругъ в овисаннЕгиь 
чжоло него многоугольникаии чрезъ удвоенхе числа сшо- 
ронъ ихъ иожетъ учинена быть меньше ^ нежели всякая 
по произволенш данная кли предложенная того же род/ 
величина. 

Сге предложеше можешь бышь выведено и изъ одна- 

-^10 правила наложенгя и изъ правила наложенхя соедя- 

неннаго съ шеоргею величинъ пропорцтоналвныхъ; и шяеъ 

мы долженсговуемъ ему предложишь два доказашельсшва. 

а ) Около круга О опиши и въ него впиши два одинаи- 

Черш.12го числа сшоронь правильные многоугольника ЁЕСН^ 
.АВСВ; ихъ раздосщь будешь шреугольники АВЕ, ВРС, 
ССО, АОН. Пошомъ прошлиувь ОЕ, ОР, ОС, ОН, 
ъъ шочкахь К, С, М, К, вь коихь дуги АВ, ВС, СО, 
РА 9 сими прошянушыми лицеями разс^катошс я пополаиь» 
проведи кь кругу касагаельныя ^К.Р, КЬ5, ТМУ,Х^^ 
л соединяюшх^линеи АК, КВ, ВЬ, СЬ, СМ, ВМ, ВИ* 
*АN ; полечишь другге два Правильные няогоугольнии 
дРКЗТУХУ, АКВ^СМ^N, кои прошивъ первыхь 
двойное число сшоронь им-ЬюшЪ) и коихь разносшь , ша 
есть гареугольники АОК, КРВ, В«Ь, Ь5С , СТМ, 
МУО, ЬXN, КУА^ меньше, нежели половина разности 
первыхъ многоугольниковь^ дпо. есшь шреугольников^ АВЕ> 
ВКС, ССО, ВНА. Ибо, когда на примерь шреуюл. 
АКВ>?шрапец. АдРВ, и гареу. дЕР > | шреуг. дЕР, 
рр гареуг. АКВ-Ьшреуг. ^ЕР>^^ шрапец. АрРВ-Ь^ 
отреуг. ОЕР, шо есшь > ^ шреуг* АЕВ; и дабы полу- 
гчить гареугольники А^К, КРВ, надлежить ошь шреуг. 
АЙЕ отнять гареуг. АКВ-Ь шреуг. ^ЕР, гао есть вс- 
.личину, коя >> 2 шреуг, АВЕ; тоже и шакъ же докажете^ 
-вь прочихь углахь; следовательно разность описаннаго 
и вписаннаго многоугольниковь ч.езь удвоенГе числа сшо- 

^ ронь ихь убываешь 6ол:Бе , нежели на половину. Но ког- 
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дж 1(олнчество уменьшается бол^е I нежели, на половину^ 
по оно мохетъ учинишься меньше всакаго^ какое по про» ^ 
изволенш предложено или дано будет». Сл1^довашельно 
чрезъ удвоене числа сшо^оиъ и проч» 

Ь) Вшорое доказашельсгаво шребуешъ следующей леммы: 

Разность между 1перпенДикуляромъ ошъ центра впи- 
саянаго въ кругъ многоугольника и радхусомь круга , или 
все шо же перпендикуллромь отъ центра описаннаго око- 
ло крута многоугольника , чрезъ удвоенхе числа сшорояь 
сихь многоугольниковъ убываетъ бол^е; нежели на поло*- 
вину, и следственно можетъ сделаться меньше , нежели 
1ся1сая данная величина. 

Ибо э пусть АВ сторона вписаннаго шъ кругъ нн(НЧерп1.п. 
тоугольника , СО перлендикуляръ отъ центра оыаго ; 
ОЕ будетъ разность между радгусомъ СЕ и перпБн- 
днкуллромъ СО. Протяни А Б, и нзъ центра С опу* 
сти на ону^ю пер.пендикуллръ СН ; будетъ АЕ сто- 
рона другаго вписаннаго въ кругъ многоугольника , кото« 
рой противъ пер ваго двойное число сшоронъ им^етъ, СН 
перпендикуляръ отъ центра онаго^ и НС разность меж^ 
ду радтусомъ и сиПъ перпендикуляромъ. Я говорю » что 
С1Я разность НС менЪе ноловини первой ОЕ. Шо, из^ 
Н йротяни НР параллельно СЕ, изъС радхусоиъ СО- 
опиши дугу ОК; будешь КС=10Е, НЕг^ОЕг^КС; 
а но сему НN и га*мъ паче НК > |КС ( ш |ОЕ) ; 
следовательно юспальная НС<^|0Ё9 ж сл^довашельн» 
и лроч. 

Теперь пусть М опвсав»ой около круга правильно^ 
мнотоугольникъ н т такой же вписанной^, и О дан- 
мая величина у которой разность М — ш яадлежишъ сд*^ 
лагоь меньше* Положи еще, что С площадь круга, г ра- 
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дгусъ и и яерпендйкуляръ ошъ центра влисаннаго «на. 
хоугольиикз. бозми ошъ С гаак/ю частную величину ^, 

что бы оная была меньше П , и сыщи третью пропор- 
цюнальпую X къ г и и , шлкъ чтобы было пи^пигх; 
л говорю, что естьли разность г — и иеньш^е половины 
пюлико же частной величины — сей третей пропорцю* 

«алыюй г, шо требуемое сделано. 

Въ самомъ д*л* , поелику многоугольники М^тпсутъ^ 
ъъ удвоенномъ содержанш линей г, и, шо будеть Мгтгг 
г:х, иМ — т:-ггг — т;:^: и какъ > по причине что 

Г — и:и — г^игги и что и <^ г , и — г <^ г — ^<^5т»^ 
шо выдешь (и,^^ х) + (г — и) <^ — ^ или, по причине что 

сумма разностей каждыхъ двухъ величинь срл^* езяшыхь 
равна разности крайнихъ » г — 2<^— ; и потому, для про- 
порции М — т : ™ ЦП г — г : -, будешь М — ш ^ ?. < 1 <©• 
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Естьли же г — и не меньше ^-^^ ™^ чрезъ удвое*- 
нхе числа сшоронъ многоугольниковъ сделай г — и'<^^^^ 

и пусть гаогда многоугольники булугаъ М'ит', и шрс* 
Ш1Я пропорцх'ональная къ г и и' будешь х', то, поелпку 
г' ^ г (а), г — и^ будетъ и паче <С-; а потому, какъ и 

прежде , вйдещъ М' — т' << ^' << -|- -< О. 

Положивъ сге^ ничего болФе не остается, какъушвер* 
дишь главное предложенхе , для кошораго предложенных 
теперь пр1емлюшсД| а имянно : кругъ равень треугольнику^ 
у коего основан» окружность, а высота радхусь его. 

И шакъ говорю, кругъ и сей шреугольннкъ сушь пре^ 
дфлы вписаннаго вь кругъ многоугольника» Ибо : 

(а ) ^ Чшо г^ ^ г , па по тоиу ; яогдж сделаешь с'хю пр4)Пора1ю г : и^ г: 
и ; 3 , то по причине лропорши г : и =1 и : 2 , выдешЪ з ^ г , еф 

по причине чшо и^ ; ^^ ;:=;; г : ц^ :=:: ц : $ , г' ^ з , сл^Ьд. н п|>оч. 
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1 ) Между тЪпъ какъ сей вписанной ивогоугольникь « 
чрезъ удвоенье числа сторонъ его ^ которое безъ конца 
продолжаться мол^ешъ» возрастая перем^илется, круть и 
упомянутой треугольникъ пребываютъ непременны» и 
сл:6довательно суть величины непремФнныа. & ) Оной 
вписанной многоугольникъ чрезъ -схе удвоен1е прибли- 
жается к^къ къ кругу такъ и къ треугольнику ша- 
хниъ образоиъ ^ что разность его съ ними иожетъ быть 
учннена меньше всякой по произволенш данной величин 
ны ; п самомъ д^лФ^ когда кругъ и сей треугольникь 
меньше описанваго многоугольника, а больше вдисаннаго^ 
шо каждая изь разностей круга 1Г треугольника со впи« 
еаннымъ иногоугольникомъ меньше разности описаниаго съ 
ш^мъ же вписаннымъ^ и когда с1Я последняя разность , 
по доказанной предъ сииъ лемм:Ё, можетъ сд'Блаться мень- 
ше всякой по произволенхю данной величины, ша каждая 
изъ первыхь и паче можешь учиниться меньше всяко& 
по произволенхю данной величины. 5 ) Совс^мь т1>мъ 
вписанной мнотоухольникь никогда ни кругомъ ни упо- 
нян} шымъ гпреугольникомь не сд:Ёлаешся, будучи ихь все-^ 
гда меньше. 

Откуда» для первой основательной истинны способа 
пред*ловъ , слФдуешъ , что кругъ сему треугольни1у ра* 
венъ, (а) 



(|) И такЪ преимущество сега способа предЪ АрхинедовыиЪ весьма 
велико, а иилино : на прииФрЪ вЪ семЪ предложенХи АрхимсдЪ у- 
погоребилЪ дв% ^с1омы и три леимы ; но лд^сь и сЪ гимн акс'/о^ 
нами обращенными вЪ теоремы шслько три леммы; ЛрхимедЪ 
лри каждпмЪ предложенхи сего роду чинитЪ два доказательства 
ас1 аЬГиГ(]ит^ а зд^сь яадлгжитЪ токмо привести предложение кЪ 
основательной истинно способа пред'ЬлоьЪ , и что д1^лаешсл весь- 
В1а удобна,^ ЗЪ лрочеыЪ сшр^^юсть и шошосшь Архимедова 
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Присовокул^енге. 



Точно птакъ же поступить надлежитъ при доказапгелБ* 
ств^ , чгао секгаоръ равенъ треугольнику, у коего основ!* 
■10 ;^га секшора , а высота радхусъ его. 

П р и м ^ г: а н I е. 

Зд^сь можетъ быть для иныхъ единождн нужно за- 
пятить » чшо хотя, кром^ круга/ или изв1Бстнаго треу- 
гольника ^ множество можешь быть величиною различ- 
выхъ фигуръ , кои больше вписаннаго многоугольника» а 
меньше описаннаго» и чшо следственно множество ша- 
хихъ величиною различнвхъ ф^иуръ, коихъ разность со 
вписаннынъ многокгольникоиъ мржетъ быть меньше вся- 
кой по произволению данной величины^ однако изъ шога 
ве слфдуетъ еще, чтобы какая нибудь изъ сихъ фигурь 
могла быть пред^ломъ вписаннаго многоугольника» ибо 
для сего по опред'Ёленхю предала требуется еще» чпгобьг 
С1Я фигура величиною^ была данная или непременная, и 
чтобы вписанной въ кругъ многоугольникъ никогда до нея 
достигнуть или ей быть равенъ не могъ. И поелику ъс% 
С1и три условхя » заключающаяся въ опред^ленш лрбдБ* 
лу» неминуемо входятъ въ доказательство основатель* 
ной истинны способа пределовъ» шо не сл^дуетъ шакъ 
же, чтобы фигура съ однимъ только упомянушымъ уело* 
вгемь была равна кругу или известному треугольнику. 

Между т*мъ завешинъ , что услов1е , по коему ка- 
кая нибудь фигура есть всегда больше ввисаннаго мно* 
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способа яе только чшо не потеряна» яо я знатно умножена » сЪ 
соблюдепк'сиЪ единообразностн вЪ докалательстак мсйхЪ сего роду 
вредАожешй» какЪ шо Л слМующенЪ видкшь можно. 
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тоуюАъипкй 9 а яеяьше рписаннаго ] заключаешь п себ€ 
собственно Два условхя пределу приличесшвующхя^ а имен- 
но : -шо ^ чшо разность ея*со впнсаннынъ многоугольник 
конь можеть быть учинена меньше » нежели всякая по 
произволенш данная величина, и шо» что вписанной 
кногоугольникь никогда до нея достигнуть не можеть. 
00 совс^мь т^мь ; поелику не досшаетъ шрешьдго уело* 
.вгя , с2я фигура не есть пред^ь вписанному многоуголь* 
вику, и сл:Бдственно не равна кругу или известному шре* 
угольннау. Придай же н&прем^нность' сейфигур^Б» и она 
будешь точный пред^ль вписанному многоугольнику н 
равна кругу или известному треугольнику ; что или 
докажется , какъ доказана была основательная ясшинна р 
или следуешь изь сея истинны^ 



Напрошивь же тото, когда предположено' будешь шолв-^ 
ко^ что вписанной вь круть многоугольннкь можешъ иметь 
съ сею фигурою разность меньше, нежели всякая по про-- 
изволенш Данная величина , то не смотря на[ непремеи- 
восшь фигурой он2^ не будетъ предель и не будетъ равна 
кругу мли .треугольнику. Вь самомь деле прилагая кь 
сему случаю доказательство основательной истинны» 
ничего изъ того произвести не можемь, - Смотри при- 

сделанное выше на схе доказательство. 



/7/7 е4-*ожен1е //• 



Пойерьхность лрямаго и^яипдра , безЬ осно^атЛ , 
равна лрлмог^гояьннкц з Ц коею осношни окрцтность, 
осно^ашл и^^линдра^ а высота бох& его. 

Для доказательства сего предложенгя надлежишь 
' эвашь следующая леммы. 
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1 ) Поверхность дряней призьмы равна ярямоутохькнку^ 
у котораю высоша глаже, ^гпо и / призьмы, а основан» 
периметеръ многоугодьн|11:а ^ которой лрази^ есфь орнсь 
1аи1е. 

Откуда сАЪлуешъ^ что поверхность вписанной »ъ цв* 
Аиндръ приз&мы меньше^ а поверьхность описанной около 
цилиндра лризьмы больше, нежели лр^шоугольникъ сд%* 
данный изъ боку цилиндра и окружности -основани оваго« 

Чсут. 14.3 ) Поверхность вписанной въ цилиндръ . врлэемы А В 
меньше , а поверхность описанной около онаго 1физьмв 
СО больше , нежели поверьхность цилиндра» Ибо, %х>тлй 
впишемъ въ цилиидръ и опишемъ около онаго друпя пряз^ 
мы, противъ перьвыхъ двойное число, сшоронъ пм^к>1ф1 К 
лришомъ гоакъ, какъ означено на чершеЖ'Ь , и С1е д1>йсшв1С 
продолжиюъ дал^^е и дал^е; ао «айдемъ^ чшо поверхность 
вписанной лризьмы ошъ того возрастаешь, а поверьхюсш» 
описанной призьмы ошъ того убываешь, и что ша ядру- 
хая кь состоянш закрыть локрьхиосшь цилиндра ближе 
и ближе приходишь; чего ради по предложенному .выш<^ 
М второй леим^ перьваго дредложенгл заключинь и проч« 

Лр исовокуляенге^ 

Сте равно справедливо , когда цилиндръ будешь и на« 
клонный или косвенный: для доказательства шушь воз- 
расгаан1я и убыванхя вписанной и описанной призьмъ ^ 
стоить шокмо вообразишь себ1^ плоскость , перпендику*- 
лярно къ оси цилиндръ разс^кающую ;, взаииныл с:&чен1Я 
сея плоскости сь сторонами лризьмъ будудпь высоты 
параллелограммовъ, оныя стороны лризьмъ сосшавляющихъ; 
И какъ основан1я сихъ параллелограмиовъ сушь вс§ равны; 
реи цилиндра, шо откуда удобно заключить можно прочее» 
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5^ Разноешь между поверьхноешями равносшоронной 
епясанной около пряиаго цилиндра призьиы и шоликоже 
равяосшоровной въ цилнндрь вписанной , чрезъ удвоен!е 
числа сшоронъ ихъ, можешь сделаться меньше всякой ц» 
лродзволенш данной шого же роду величина. 

Чшоби доказательство сея леммы произвести нзъ 
одного правила наложенхя , безъ шеорш величинъ пропори 
дхональныхъ^ шо надлежншъ выдашь сш исшинну : 

Разность между периметрами описаннато около кру- 
та многоугольника и подобнаго ему вписан наго чрезь у« 
двоенхе числа сшо{:^онъ ихъ убываешь бол^е, нежели на по« 
ловину. Вошь ея доказательство. 

Пусть АВ сторона какого ниесшь правильваго опи^черш». х$. 
саннаго многоугольника и СО сторона подобнаго ему впи- 
«аннаго; шо опустивь перпендикуляры СЁ, 01^# полу- 
чишь разность сихъ сшоронь гнАЕ-ьРВ или=1&АЕ; 
по шомъ прошянувъ СО, ^^ , опусти на нихь перпен- 
дикуляры ОН, ОК^ 0ШС1&КИ ими линею ЬМ и прошянн 
КР, получишь стороны описапнаго и вписаынаго мно- 
юугольииковь , кои противь первыхь двойное число сшо«- 
ронъ им^Бюшъ, и сторонъ* коихъ разность найдется» опу« 
сшивъ перпендикуляры Nе, Г]?", и будешь =:Ье-ЬМ]Г 
или =:уЬе; и поелику каждой стороне первыхь мно- 
гоугольниковъ соошв^шсшвують дв$ стороны вшорыхь, то 
соошв1^тствевная разность сторонь сихь вшорыхь мно- 
тоугольниковь будетъ 4Ье; по чему все д^ло теперь 
состоишь токмо вь показанхи , что ^Ье меньше по- 
ловины гАЕ» или все то же, что 4Ьс меньше АЕ. 
На сей конецъ прошянувь С 0^ параллельно ОЬ и ш^мь уголь 
АСЕ разд:Ёливь на два равные АС^, ^СЕ , протяни 
еще перпендикулярь НВ. и говори: понеже НС = |ССэ 



Т 
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нто-чрезъ . пгеор1Ю о *параллелъпы\ъ линеяхъ вьтлепть и 
^К=:^^Е,•и за га*мъ что ^Е<^^Л^^, вудетъ | ^Е 
<|АЕ и ЬК <|АЕ; но Ье < ЬК ; сл*д. ^е<|АЕилI^ 
4Ье<САЕ* И такъ чрезъ удваенхе числа сптороиъ яно- 
юуголышкогь разность перниегоровъ кхь убываешь 6ол:Ьб| 
нежели на полов)ину. 

И положивъ схе » говорю; понеже поверъхность отт^ 
санной около цилиндра йризьиы равна прямоугольнику , 
у коего высота бокъ цилиндра, а основанте перимегаерь 
иногоугольника , описаинаго около основанхя цилиндра я 
служащаго призьмЬ оспрванхемъ, и поверъхность воисая- 
иой въ цилиндръ призьмы равна прямоугольнику , у коего 
высота тоть же бокь цилиндра, а основапге перимешеръ 
многоугольника вписаннаго вь основан1е цилиндра и слу- 
жащаго призьмФ основангемь; . шо. явствуешь, что равносшь 
поверьхносшей слхь призьмъ равна прямоугольнику, у кое* 
та высоша бокь цилиндра , а основаихе р&зносшь пери«' 
мещровь упомяяутыхъ двухъ мн9гоугольниковъ; и понеже 
С1Я посл*дня разность чрезъ удвоенге числа сшоронъ сихь 
мнагоутольниковъ убываешь бол*е, нежели на половину, то 
елВдуешь , что и прлиоугольникъ , у коего высота бокъ 
цилиндра 9 а основание разность с1Я , или что разность 
новерьхносгаей призьмъ, лрезъ удвоенхе числа сторонъ ихь, 
убываетъ шакъ же бол^е , нежели на половину ; но коли* 
чество убывающее такимъ образомь можешь сделаться 
меньше , нежели всякая по произволенио данная величина; 
следовательно и проч^ 

Нопредположивь шеорио величинъ пропорЦ10нальныхЪ| 
шакь при доказяшельсшв1& сея леммы поступишь надле* 

жишт^ 

г.'7 Пуст* П, 7г повер*ьхност:и описанной п вписанной: 
лризьмъ, С иоверьхнослгь цилиндра и О по произволеипо 
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данная величина, которой разносить П — тг должна бйщь 
сд*лана меньше ; и пусть еще г радУусъ или псрпенд!^- 
куляръ ошъ центра описаннаго многоугольника и и пер- 
пеидикуллръ ошъ ценш^за вписаннаго ; будешь П : тг ш пс- 
римешеръ описаннаго многоугольника къ перимешеру вписан- 
наго , и сл*лсшвенно иг г . и ; откуда выдетъ П — . тг : тг пг 
г — и : и. Возми ошъ С гпакую частную величину - » ко» 

шорая бы была меньше по пролзволенш данной • величи- 
ны О, и стъ\\\ г — и будешь меньше шолико же частной 
величины '^ перпендикуляра и вписаннаго многоугольника'» 

то требуемое с д1*>лано. Ибо, когда П — 'тггтгшг — и:и, 
то будешь П — 7г:-=г — и:-, и за га4мъ что 

г — и <^ - , выдетъ П — 7г<! — <^2-<^В. Есшьли же г — и 

НС меньше — , гао чрезъ удвоенге числа сшоронъ иного- 

льниковъ сделай г — и' <^ — ; и пусть тогда поверьхносшн 

призьмъ будушъ П', тг', шо по причине что и возрастаешь к 
чшо следственно г: — и' паче меньше -, выдегаъ , * какъ и 

лержде, П'~ тг' < зГ < ^ << В. 



Пр ис о в о к ул^ен^е^ 

С1е равно справедливо, когда с^линдръ будетъ и кос-черш. хв. 
венный. Въ самомъ л^лЪ > пусть АВ сторона описаннаго 
около осиовантл цилиндра какого ниесть правильнаго 
многоугольника и СО сторона подобнаго вписаннаго; гпо 
параллелограммъ АН боками своими параллельный оси 
ОР, будетъ сторона описанной около цилиндра призь- 
мы ^ и параллелограммъ СЬ, боками своими такъ же па- 
раллельный оси ОР, сторона вписанной въ цилин^хръ 
нризьмы; я говорю, что оныя стороны сихъ двухъ призьмь 
им-Ьютъ высоты СМ, КК равныя между собою, ибо по 
нричин1Ь чшо А В параллельна СО и АС параллельна 
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СКу уголь САМ рАвепъ углу КС N9 и сверъхъ шого^ 
за т*мь что АС =: СК =: ОР , прлмоугольной шреуголь. 
АСМ равенъ прлноуголь. шрсуголь. СКN; а шакимь 
1>бразон]& кажды! соошвФшсшвенныд стороны описанной 
и вписанной призьнъ суть гоакъ вакъ соотвФшсшвенння 
егаороиы описаниаго и впнсаннато иногоугольниковъ ; н 
какь оянж стороны сихъ иногоугольниковъ суть въ со- 
держанхн дерпендикуллровь ошъ центра ОР ( =: г ) ж 
ОБС=:и)> шо для учинешж посл^дняго 5аклю1ен1я 
ничего болЪе не остается , какъ повторишь предложен*» 
вое предь симъ дояазашельсшво. 

Присшупииъ теперь яъ доказательству самаго пред-^ 
ложев1Я. 

И шакъ говорю, поверьхносшь прямаго цилиндра я пря« 
ноугольнияъ^ у коего основание окружность основан1Ч ци- 
Ацддра 9 а высота бокъ онаго > сушь пред:Ьлн доверьхносшж 
«ри^ьны вь цилиндръ вписанной* Ибо : 

1) Между. шЪиъ какъ поверьхносшь вписанной въ цн* 
линдръ призьмы чрезь удвоенхе числя сшоронъ ея, которое 
безъ конца продолжаться можетъ, возрастая переменяет- 
ся > поверьхносшь цилиндра и упомянутой прямоуголь* 
викъ пребываюшъ непременны » и следовательно суть ве- 
личины непременвыя» &) Оная поверьхносшь вписанной 
|ъ цилиндръ призьцы чрезь схе удвоенКе приближается какъ 
къ поверьхносши цилиндра» шакъ и къ прямоугольнику , 
шакииъ образомъ , . что разношь ея съ ними можешь быть 
учинена иеэыце всякой по пррнзволен1ю данной величины; 
фЪчсамомъ деле когда поверьхносшь цилиндра и упомяну» 
рпой пряиоугольиикъ меньше поверьхносши п;>изьмы около 
цилиндра оцисанной» а большхе нов рьхнисл'И. при:ьмы въ 
ци^нидрь вписанно^^ и ^огда разносшь поверьхиосшей сихъ 
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лризьйъ 1|резъ удвоеяНе числа сшоровь яхь иожетъ бншь 
учинена меньше всякой по произволенхю данной велишнн; 
По явствуешь» чшо разносш^ь повер1ьхносгая цилиндра сь 
еъ повервхносшш вписанной въ него призьмы» и разность, 
прлмоугольника съ тою ,же поверьхносшхю призьиы и даче 
меньше всякой по произволемхю данной величины учиниться 
можеппь 5) Совс^мъ тЪиъ поверьхносшь вписанной въ дн«. 
линдръ призьмы никогда равна ни поверхности цилиндра. 
ин упомянутому прямоугольнику не будешь. 

Отсюда, для первой основательной истинны способа 
оред^ловь, заключииь. что поверьхносшь' прлмаго цилнн« 
дра упомянутому прямоугольнику равна. 

1Трисовокул^еи$'€. 

Есшвли предложенное теперь доказательство по*, 
вшоришся при косомъ цилиндрЪ > шо докажешсл, что по* 
верьхность онаго есть пред-Ьлъ поверьхносши вписанной^ 
вь него призьиы. И сего довольно для взаимнаго сравне- 
М1Я поверьхносшей цили^дровь подобныхь ; вь чемъ быль 
главной нашъ предмешь при обращен1и «шъ прянаго цм< 
линдра на косой. 

Меж;^ ш^мь къ предложенному доселе не много на-. 
Добно прибавить у дабы определишь пряиоугольникъ рав-. 
вый поверьхносши косаго цилиндра. И шакь учинммь схе 
прибавленхе. 

Поверьхносшь косвенной призьмы равна Юряноуголь-* 
вику, у коцюраго высота ребро призьмы^ а основанКе 
Леримешеръ многоугольника, кошарой произойдешь ошь 
разсЬчентя прнзьмы перпендикулярно кь ея ребрамь. 
Ясно изь присивокуплешя второй леммьк 
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€*чен1е косаго цилиндра сделанное перпендикулярно 
хъ оси или боку он?га не есшь кругъ^ но особая кривал линея 
Е.'ГЛилсомд называемая. Намъ здЬсь н*гаъ нулды вхо- 
дить во изсл*дован1е свойсшва ея, чшо обыкновенно пред- 
лагается ВТ» коническихъ сЬченхяхъ, а довольно заметишь» 
что когда въ цилиндръ впишется и около его опишется 
двЬ призмы, гао на той же плоскости , на которой Ел* 
ллпсь находится, и которая перпендикулярна къ ребрамъ 
сихъ призьмъ , сос1]1авли1сл два многоугольника, одмиъ въ 
Еллипсъ вписанный , а другой около Еллипса описанный, 
изъ коихъ перваго перимешрръ меньше, а другаго больше, 
ве;кели окружность Еллипса ; что докажется вписывая 
и описывая призьмы шакъ э какъ учинено было во вшорт 
леммЬ сего предложенхя. 

Откуда следуешь , что поверьхность вписанной въ 
косой цилиндръ лризьмы меньше» а поверьхность описан* 
пой около онагр больше^ нехели прямоугольникъ сд:Б^ 
ланный изъ боку цилиндра и окружности Еллипса. 

И какъ С1И призьмы и сей прямоугольникъ сопровож- 
дають шЪ же обстоятельства , которыя выше примече- 
ны при призьмахъ и прямоугольнике относящихся до 
прямаго цилиндра, шо заключимъ, что оный прямоуголь- 
никъ есть пред:Блъ поверьхности вписанной въ косой ци- 
линдръ призьмы; а шакимъ образомъ , поелику доказано, 
чшо и поверьхность косаго цилиндра есть предЬлъ поверьх- 
ности сей призьмы, будешъ поверЫкНосшь онаго цилиндра 
сему прямоугольнику р^вна. 

Наконецъ точно шакъ же поступить надлежигаъ при 
доказательстве , чшо поверьхность цилиндрическаго сек- 
тора ^ Еогда цилиндръ прямой^ равна пря^моугольнику , 
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сделанному изъ боку цилр|ндра и »еримегиера основанхя 
сектора цилиндрическаго , и 'ипо ^ когда циV\инлръ к.'сой^ 
равна прямоугольнику сделанному изъ бок}'' цилиндра и 
леримсшера перпендикуллрнаго къ оси сЬченхя сектора щь 
линДрическаго* 

Архииедъ доказываетъ, ^шо поверьхность пряиаго- 
^ртлиндра (что есть единый случай, которой онъ разсма- 
гор'иваетъ) равна кругу ^ коего рад1усъ есгиь средняя про^ 
порцюнальная между Д1'аметромъ основангл и бокомъ его; 
1ГШ0 изъ предложённаго нами весьма удобно произвести 
игожно: пусть Р поверьхность цилиндра, ^ основанхе его, а 
радгусь онаго основания, Ь бокъ цилиндра, г средняя про- 
иорцгональная между 2 а я Ь, и И кругъ, коего радгусъ С1Л 
среднхя ; еыщи кь я и г тр^шьго^ проггорцхональную ъ\ 
будетъ 2 = 2 Ь^ Ибо > а :г с^: г I г, или 2а:г=:2г:2;, и 
2 а : г = г : Ь или 2 а : Г1=: 2 г: 2 Ь Почему ^ : К ( пг а : ъ):=:. 
а:2Ь, ко ^: Р =;^.: ЬшаггЬ; слЬдовашь Р=::К. 

* • 

• 

Поверьхность лрямаго конуса-, без^ осно^ащл^ равнсг 

трецюяьнику. у ц коего основание окрцтвмость основания 

конуса ^ а еысота косой 6.окЪ^ одного;. 

Для доказательства; сехо предложгиг^г надлежнтв 
знапгь сл'Ьдутощгя леммы. 

1 ) Поверьхность равносторонной пирамиды равна тре- 
угольнику , у койго основанге периметеръ осиовггнгя пирЛ- 
МИДЫ, а вы.сота перпендикуляръ изъ вершины: ел на сто- 
рону осповаН1Я опущенный. 



55 

Отбуда следуешь , что поверъхяосшь вписанной п 
хонусъ к1ираиида меньше, а поверьхносшь описанной око« 
ло онато больше , нежели шреугольыикъ, у коего основавхе 
окружность основания конуса, а высота косой бокь онаго. 
52) Поверьхносшь вписанной въ конусъ пирамиды неньше| 
а поверьхносшь описанной около онаго больше^ нежели по- 
верьхносшь конуса. 

Чсрш. 17. а) Пусть Л В СОЕ вписанная въковуо какая ниесшь рав-^ 
носшоронная пирамида; чрезъ удвоенхе числа сшоронь ех 
впиши въ оной другую, и шакъ дал^е; я говорю^ чшо поверьх* 
иосшь пирамиды ошъшого будеть возрастать иприближашв* 
сякъ состоя Н1Ю закрыть цоверьхность конуса. ВъсаиоиьдС- 
л:Ь, пусть АРС, ВРС дв^ стороны другой пирамиды двойное 
«1^ число сторонъ противъ первой ин:Ьн)щей; оныя дв% сторо« 
ныАРС, ВРС.вп^сшФ взяшыя будушь больше соошвШ* 
сшвенной стороны ЛВС йервой пирамиды; ибо основа- 
яКе АР + ВР больше основан1Я Л В, и каждая жзъ ва- 
сошъ СС, НС больше высоты КС, по тому что при 
общемъ катете СО, каждой изъ.кашетовъ ОС, ОН боль* 
ше кашеша ОК ; почему поверьхносшь вписанной ьъ ко- 
вусъ пирамиды чрезъ удвоенье числа сторОнъ ея' возра- 
стаешь ; возрастая же приближается къ состоянш за* 
крыть поверьхносшь конуса, иботдЪбы конусъ ни разсЪчь 
параллельно основанхю / всегда хорды АР. ВР будутъ 
ближе къ окружности круговъ , ошъ сего разсФчешя про- 
изходящихъ, нежели хорда АВ; следовательно по пред- 
ложенномуг выше во второй леммЪ перваго предложен!! 
^заключимъ и проч. | 

Шрл. 1»Ь^ Пусть АВСОЕ описанная около ког^са какая ниесшь 
равносторонная пирамида ; чрезъ удвоенхе чирла сторонъ 
ея опиши около онаго другую» и шакъ дал^е; я говорю, чш9 
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поверххяосщъ, пирамиды ошь того будегоъ убнвашь и прц^ 

блихашься къ состолнхю закрыть побер.ьхносшь конуса* 
Ъъ самомъ дЪлЪ , пусть ССН сторона другой пирамиды 
лротивъ пбрвой двойное число сгаоронъ им^ю^ей ; она 
6удст7> меньше, нежели вм^ст^ взатыя двЪ части АСН» 
лес сторонъ первой пирамиды; ибо основание СН мень- 
ше основаи1Я АС-ЬАН, и высоты СМ, СЬ, СК ъсЪ 
равны межд/ собою , по тому что суть косые бока пря* 
иаго конуса ; тоже и такъже докажешся при другихъ у- 
глахъ ; почему поверъхносга^ь описанной пирами ты чрезъ 
удвоенье числа сторонъ ея действительно убываешь; убы- 
вая же приближается къ состоянш закрыть поверьхность 
конуса 9 ибо гдф бы конусъ ни разс$чь пораллельно осно-^ 
ваы1К> , всегда ломаная ЬСКНМ будешь ближе къ окруж^ 
ности в^руговъ , ошъ сего разс^чентя произходящихъ » не« 
л^ели ломанная ЬАМ;.следовашельно по предложенному выше 
во вшурой лемм^ перваго предложентя заключимъ и проч. 

V 

Придовокцляенге. ^ 

« 

Сге равно справедливо^ когда конусъ будетъ и.. К0)С0Й; 
на справедливо не иначе » какъ отиосишельно цФлыхъ пр^ 
верьхносшей. Д,Хя учиненхя сеГо яснымъ, надлежит!^ в&* 
дашь следующую исшинну. ". 



• \ 



Въ шрехсторонной пирамиде сумма всякихъ шрехъ 
с^воровь.болвше чешвершак. 

Поелику из^. вершины какого виесть угла сей пн^ 
рамиды . аптщеиший 1]грпе«до|;уляр> иа п роли воле ж<^щу1^ 
оному углу сторону ея , можетъ упас|Ль ил1г /^в«ушр.» 
I^И|•амид^и^ или ьн% оной:! шо зд^^ь два случая им^юшъ 
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м^сшо : 



* • '. 



Чсрш.хэ.а) Цгет» перпепдикуляръ.ОЕ падаешь впупря пирашг* 
ды ; нзъ Е опусши на АС , СВ , АВ перпендикуляра 
ёР. ЕС, ЁН и проведи ОР, ОС, 0Н<; которых шакъ 
же будутъ перпендикулярны къ АС> СВ, ЛВ; к сакь 
Т)'' , ^.(л ^ он катеты пряпоугольныхъ пгреугольппковъ 
1)ЕР, ОЕС , ВЕН, то первые будутъ больше другйхт.^ 
и шреугол. АС0-ЬСВО-ьАВО>-(треуг. АСЕ-ЬСВБ 
АВЕ = ) шреу. АСВ. 



Ь) Пусть перпеядикуляръ ОЕ падаетъ вШ пира^шпгдвг^ 
та , посАИку точка Е похеть падать 1ГЛ1Т яягежду еаяов» 
стороною оснонгн1Я пвраииды и продол жен гяхги двухь 
другихъ, НЛП токио между продолжейгяик А^ухъ слюронь» 
здФсь еще джа случал им1шшь и2:сша: 

%рА9о.8а} Пусть первой случай яяФетаъ пФсто, пг9 поступив*, 
какь н прежде , впдеотъ треуг. А СО Н^ АВГ> > 
(шреут. АСЕ-Ь АВЕ>) АВС; а по сеиу треук АС1> 
АВОЧ-СВО в паче>АВС: 



« 

ЬЪ ) На сопедъ да яп^епп я^сто второй случай, итог л* 
Чгрт.м. 5удегп» щреуголь» АС0>АСЕ^ которой же >АСВ; 
СА&Д» ипро^ 

На зд%сь ви жопорыяъ шзь жлоекоешеД вир«м»д)| 
«одерхащихъ не полагали юзюико» перя^ендмхулярншга^ »€> 
сешьлм С1е ооложвшь , во' вндегаь еще пря йлучшл, жоли^- 
^ыя вреде Н1авшв1 се&к» к до&амш»^ и^аА^ ^ы^рШсмлоШ 
^до6ш9^ужс кожешь*. 

И волож1г» сб?^ безъ всякой йрудяогеят !Г9%детав, чш» 
щЬаяя КФверхвосшв ъллслааой ъъ жосо» жо11>с1^ аира^яндк 
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%резъ удвоеиге числа сшоропъ ел возраспг&етъ л првбли* 
ааешсл къ сосшоаипо' за&рышь ц^лую пов^рьхиость се* 
10 крвуса и чшо ц^лая доаерьхносшь описанной около ко- 
<аго конуса пирамиды чрезъ шо же д1;йсп1В1е убываетъ к 
ариближаешся кьсосшолиш закрыть цЬ^^ую поверьхносшь 
сего конуса; и пошону заключишь, чшо цФлая поверьхносшь 
лерйой пирамиды меньше , а ц^лая поверхность друюд 
'боу1Ьше^ иехеди ц^лад поверхность косаго конуса* 

3) Размоешь между поверьхностями равмосшороннтсъ пж« 
|)амидь, около прямато конуса описанной и въ оной впш- 
савнои» чрезъ удвоен1е числа сшоронь нхь можеть сдф- 
лашься меньше, нежели всякая во цроизяоленш данная 
величина. 

Пусть АВ .сторона какого имеешь правильиаго многогЧсрш. 
угольника около основангя конуса онисаинаго, и СР сто» 
рона подобпаго ему въ оное основяяхе вписаннаго; шо во« 
образивъ себ^ линей АР, ВР и СР^ ОР и чрезъ нихъ 
проходлщхя плоскости, получишь стороны пирамидъ око- 
ло конуса описанной и въ него вписанной; по шомъ'^ изъ 
Яентра О ъъ точку касанКя Н яротлнувъ радгусъ ОН 
лрес'Ъкающгй рО въ К пополамъ и«перпендикуллрно, сы« 
щи ОСтакъ чшибы было НО : КО =:: ОР : ОС, и про- 
шлнувь СС, СЗО, вообрази проходящую чрезъ нихъ пло- 
с&осшь; получишь сторону СС О пирамиды, коя описанной 
около конуса пододна. Ибо по причине чгаоОН:ОК::= 
ОЛгОС ::=:0В: 0О> съ помощКюучиненной выше пропорцш 
л^айдешсл^ что щрсуп СОС яодобенъ и плоскостш парал- 
леленъ шреуг. ЛВР; то же и такъ же докажешся при 
другихъ сшоронахъ сяхъ пирамидъ. 

И шакъ говорю, поверхность П описанной пирамида 
хъ поверхности т, оной подобной » будешъ въудвое«номь 
содержаиш линей АН, СО; и хакъ описанмом около осмо* 



аанхя конуса многоугольннкъ М ко вписанно«>г щ сушь 
такь х^ ьъ удвоенномъ содержанш линей Ай> СО; шо 
будетъ П:7Г1=:М:т иП — тг^ПггМ — т:М или П 
— ' 7? ^М — т =: П : М ; по причин* же , Чшо П : М — 
Ф'Н:НО, будетъ П — тг : М — т — РН:НО. — Пусть 
П', 7г' поверьхносши пираиидъ^ двойное число ешоронь нро- 
шивъ перьвыхъ им^ющихь, и М^ т^ ихъ основанхя; то но 
гаому «е будешь П' — тг' : М' — т^ гг РН : НО ; сл*- 
довагаельно П — тг : М — т зи: П' — тг' : М' — т' 
я I П — тг ) : I ( М — т ) гг П' — тг' : М^ — т' ; но яо- 
Доказанному въ третей леми% перваго предлоден/1 
Ж — па^ < I (М — ш;, следовательно и П' — "г^ <^ § П-1г). 
Й такъ разность поверьхностей описанной и подобвой онок 
вписанной пирамидъ убываетъ бол^е, нежели на поло кину, 
и потому можеть учиниться меньше^ нежели всякая по 
произволенио данная величина. И касъ поверьхность вши 
санной пирамиды « коя описанной неподобна иукоейсша- 
рона гареуг. СОР > больше поверьхносгаи тг пирамиды , 
коя описанной подобна и у коей сторона треугольника 
сое \ ибо> пб причин* что ось ОР вь прямомъ конус* 
перпендикулярна кь плоскости его основанхя и что ОК 
перпендикулярна къ СВ^ РК и СК перпендикулярны 
къ той же СО, и РК>СК;; та явствуешь, что раз- 
ность между описаннокх и сею вписанной), коя описаннок 
не подобна л и паче меньше всякой по проиаволенгю данг 
ной величины учинишься можетъ. ^ 

Зд'Бсь ми основались на .третей леим^ перваго пред'^ 
ложенхя 9 но и безъ сей лемйы прямо схе доказать ма-* 
жеиь, а имянно шакимь образомъ : 

Поелику П, тг сушь въ удвоенноиь содерхангя л и чей 
ЛВ» СО у кои ял сушь шакъ какъ линей 'ОН( = г) и 



б1 

ОК с =^ « ) 9 тао.булгшъ П : тгсп г : 2, гд1-2 ссюь третьд 
41ропорц1Рнальная къ г и и ; и пошому ничего бол^е не 
осшаешсд > жа&ъ ооАШоригаь предложенное ьъ упоиянутоА 
лемм1Ь. вщорое.для. н«я. до1:азашельсшво» -^^ 






/Г;г7 исовок^ляенге. 
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равно ; еправедлива и при косомь конусе ^ н^ н^Черпг. 21». 
«наче ) какъ .ошно^сишельно цЪлыхь поверьхносшей; и до-^ 
&азаIП9лев^ажо лючног гаа же» чшо и въ- прл190мь, кропА шоль^ 
ко доказалхельс шва того, дшо поверьхноств^ вписанной ли ра- 
пиды больнее» нежели лааерьхносшь щой^ которая описанной 
подобна. Для сег:о» поелику зд^сь ось конуса ОР не пер^ 
пендикулярна къ основанхю его ^ изъ вершинъ Р .и С кон)а- 
са и шой пираииды ^ которая описанной подобна» опу? 
сти на плоскосшь освованКя ихъ перпендикуляр» РМ^ 
СЫ я еще Н&.С& перпендикуляры МР, КО)' ^ прошяг 
ни лине» РР » рС; оныяг будутъ шакь же перпендику^ 
лярна кь СО; и потому углы МРР^ N^(x равны 
кеж ду собою э и по причине что РМР» СN^**прямые» 
треугольники РМР, СЫР подобны; чего ради РМ : ОКГ =^ 
РР:^^, и какь РМ > СД шо будешь РР>е^^слЬд. 
« проч. 

Приступимъ. пгеперь кь доказательству самаго пред*' 
ложенхя.. ' . 

■ 

И такь х^оЪорй» » ^оке{}ьЗсно<;ть прл маю конуса и шре» 
угольыикь , у коего основанхе окружность основания кону- 
са , а высота косой бокь онаго ^ сушь пределы ооверьхг- 
нос ши пирамиды ьъ конусь- впибавной. 



» ' 



% У Между тЫь какь поверьхпЪстЬ' вписанн'ой вь х«» 
ну с ь. аирам иды чрезь уда.одн1е числа оторам%| 'сд, клйп^-^ 
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рое безъ конца продолжаться может, возрасшаж'перём!- 
нлешсл , поверьхносшь конуса нуаолжнутоы пред голь-» 
викъ пребываюшъ ыепренФины « и слЪдовашельно с \ шь 
величины непременные* & ) Оная поаерьхносшь вписан* 
яой пирамиды чрезъ С1е удвоенье приближается какъ кь 
ловерхосши конуса /такъ и къ треугольнику, шаек мъ об* 
разомъ > что разность ел съ ними мо&(^шъ учинишься 
Меньше всякий по проиаволенш данной величины ; въ са^ 
11омъ лЪаЬ, когда поверхосшь конуса и упомянутой тре* 
угольннкъ меньше пове^ихносши пирамиды около конуса 
еписаннойэ а больше поверьхносши пирамиды аь коиусьвпн- 
саи11он , и когда разность ловерьхносшей сихь пирамндв 
чрезъ удвоенгё числа сшоронъ ихъ можешь быть учинена 
•€ньше всякой по произволенш данной величини;, шо 
двсговуешь» что разность ловерхносши конуса сь оовер№ 
ростло вйисанной вь него пирамиды , и разность тре« 
угольника сь тою же ловерьхносшш пирамиды и паче мень- 
ше всякой по произволен^ данной величины учинишься 
можешь. 3 ) СоБс^мъ т^мь поверьхносшь впитанной вь 
хонусь пирамиды никогда равна ни поверьхносши конуса 
ви уцомдпутоиу щреугол1>ии1^у не будешь. 

• • » 

Откуда, для первой основательной истинны способа 
11ред1Бловь, следуешь» чшо поверьхносшь прямаго конуса 
д^помянушому треугольнику равна. 

■ Лр исо^ок^ллеШе 1, 

Есшьли Предложенное теперь доказательство повторить- 
ся при косомь ковусФ, юо докажешся^ что ц^лая поверь- 
хиосшь онаго есть предфлъ |('Клой поверьхносши впя^ 
свиной вь него пирамиды; и чего довольно для взаимнаго 
еравиени воверьхмосшей косыхь додобныхь конусч^вь» 
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Чл» же . пршадлёхишъ до опредвленгя площади равной 
ловеръхносгои косато конуса» то Геометр1Я тутъ должна 
признать слабость и ведосгоатохь свои; да и самая Ьыпь 
шая паше на пика не даегаъ для сего, как^ гоокмо весьма 
елабыя пособ1Я, доказывая» чша с1.1 площадь , р»ввая по- 
1ер1^хносгои косаго ковуса , зависнтъ ошъ спрямлеыхя ко« 
яическихь сЬчеАш в квадратуры одной иэъ кривыхъ шрешь- 
ЯГО оорядка. 

Наконедъ гоо^но гоакъ же поступишь надлехпт1Ь 
яри доказашельслв^^ что кривая ^асАь поверъхнести пря» 
яаго коническаго сектора равна -треугольникуэ коего осио^ 
ван1е д>:1а осдованКя коническаго сектора» а внсоша сок - 
сой бокъ его» 

1 

Пр исофокцл лен1€ 9. 

Изь того , чшо поверъхносшь {тряпато кояуо рапя# 
треугольнику , коего основанхе окружность осяованхя ко«» ' 
пуса, а кысоша косой бокь ояаго » сл^^дуеть: 1) Что сгж 
воверьхноать -равна прдиоугольнтгу у коего впсота косой 
Бо1;'ь конуса» а основание окружнооть. круга, которой про* 
кзойдетъ оть разс1<ге111Я кокуса параллельно основа»!» 
«резь средину аысошЕГ ега, ^^ что яоверьхностаъ оряма-^ 
го ус^пеннаго конуса равна лрямоугольвику, коего кисош» 
косой бок»^ конуса^ а осноаанве окружность круга, которой 
жромзойдетъ ооуь раэсКчен^я ' конуса параллельно осноме" 

жхяиъ чрезъ средину вясаты его.. 

* 
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|^ругу » коего радгу'СЪ есть сред|^Я' пропо(н310наАЬ{|аг ие-ч 
я^лу радхусоиъ осиован1л а косыми бокомъ оыаго; что пог 
слЪ предлохеннаго намд гоакь /о^эхешся : Пусшь Р по« 
^ерьхыосшь конуса, ^ основанКе онаго, а рад1усъ сего осно* 
ван1Я, Ь косой бокъ конуса » г средняя пропорцшнальцад 
лежду а и Ь, и К кр^гь^ коего рад1усъ стл среднея; сыщв 
|(Ъ а иг шрещыо пропорц10нальнуго г; будешь 2 1= Ь, 
ибо а:гшг:г11а:г = г:Ь; почему ^:К(:::::а:а^ =; 
а:Ьэ но и р:Р=:а:Ь; слФдовашел. Р .=: К. 

Подражая сему, удобно докажешь ,, чщо поверьхнАсш|| 
усфченн'аго конуса равнк кругу ^ коего радхусъ есшь сред* 
ндя пропорцгональная иеЖду су нмр|о ]рад)[усоАЬ основанш 
конуса и косшпъ ею бокомъ. 

' П0мр1Хнос1М0 тара ртна лря^»^цгольы1кц^ коего 
Фсно9ан1е окр^ж^ностк бОАьшаго крцга шар<\, а ^ысот^ днг^ 
лцтрЪ онаго. 

Для доказашельсщва сего ореллод^енгя надлежишь 
днашь сл:Ьду'В»1Ц1я ле&змы: . 

1|) Есшьлн на данв^ой лдаиеи лолшр^ится: точная поло^ 
жена какого ниест»: |фада1А»«ага1 <м»^0|^кгольн^ ченжое. 
число 'сторонв' имЪшща^о^э шш^'^чюобьх до&гсгаоронш ад 
яребили иМ«ми:^..|110; ;11ове|)ЬХАоашь н^ла.^ кошо^юе дро» 
изойдешь отъ обращеихд се^1: аоловмФыг/.мпохоусолишкас 
около данной линей, равна прямоугольнику, коего ос^нова^ 
Н1е окружность круга,, (ЧЯ«са1«НМО.в|ррпендикуляромъ ошъ 
центра, а высота та данная линея. 

Ддкааательсшво. сел лемма за»1*^»№ о.вхь «лАдую- 
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4) Яо^&рьхносхпь омлсйпшя линееш Л В ^ съ СО ъъ А : > 
^л(>ес1как>щеюсл» чрезъ обращен» ея окало СО| равна арм-Черш.^ 
лцугольви!^^, коего оонованге окружность круга описанна- 
«> оерпендикуляронъ ЕЕ ^ изь средины Е линей АЬ'Ил 
•пей до аресЪчен1Я его сь С О посшавлениыиъ , а йысоша 
пасть АС линей СО у^^ченная концонъ А лине1< А В я 
Д1српенАикуляромъ Вр ». из1г другаго на СО опущенный II, 
Ибо , ошъ Ьбращенхя лр я ноу голь наго треугольника А.ВС 
произ0йдетъ прямой конусь» и поверьхность онаго равна 
дЕраиоугольнику изь А В на окружность круга оеисагннаго. 
дерпенднкуляроиь ЕН изъ Ё ма СО опущеннынъ ; н»' 
воелику , для подобгя. шреухольниковъ АВС ЕН]Р» 
АВ'. А С =: Е Р : ЕН гц: окруж, радгу* ЕР: окруж. радг/. ЕН^ 
дно ое& прямоугольникъ равенъ прямоугольнику »зь АС на 
Лксруу. радгу* ЕР ; сл^д, и проч. 

■ « 

Ь) Поверьхность описанная линеею А В, съ С13 ве яре* Черт. «4* 
.секшеюся , чрезь обращенге ея^ около СО раана прямо- 
угольнику, коего основаше окружность круха 9 описяннято . 
1^ероендикулдромъ ЕР, мзъ средины Е линей АВ на ней 
до пресФченхя съ СО поставленнымъ, а высота часть С Н* 
линей СО ус^Бченная перпендикулярами АС, ВН, изь 
;коиц^въ линей АВ н$1 СО опущенными. Ибо V оюь обра- 
ден]гя прямоугольной шралецш А В НС лроизойдеть пряг 
^ной усеченной конусь , и поверьхность 1егр равна прямо- 
угольнику язъ АВ на окружность, круга описаннаго пер- 
леддикуляроиъ ЕК, изъ Ё на СО опущеннымъ; но поелику 
;Для подобия треугольниковъ АВЬ 9 ЕРК, изъ коихъ п 
Д1ервомъ сшорона ЛЬ параллельна и равна СН, АВ:А1» 
(ц:=СН) :=:=. ЕР:ЕК=: окруж. радху. ЁР: окру ж. радху. 
Д^К, то сец прямоугольникъ равенъ ррдиоугол^иику как 
9Д да окруж. рад|у. ЕР; сл4д. и ц/юч. 



7ера.А5.с) Наконецъ осшаегася случай, въ кошФранъ АВ парал- 
лельна СО. Паеляку зд^сь ошъ опущенныхъ перпеадику- 
ляравъ АО, БН изъ Еонцавъ линей АВ на СП, В61« 
^егаь пряиоугольннБЬ , шо ошъ обращешд онаго произой^ 
^(ешъ пряной цилиндрь^ коего поверьхносшь равна прлно- 
угольнику язъ А В на окружность круга описаннаго ли- 
леею Ле или ВН; но АС или ВН = ЁР н АВ=:СН; 
4:л^. я проч. 

Теперь представь себФ упомянутую половину пного- 
угольника, состроенную на данной линей: перпендикуляры» 
аз1, срединъ сторонъ ея на оныхъ сторонахъ восставленное, 
лсЪ пресЬкукпся сь данною линеею въ одной шочкЪ, а яштн* 
«о ьъ средине ея > и всФ будутъ равны между собою; а 
части данной линей ус^ченныя перпендикулярами! н» 
концовъ сторонъ на оную данную линею опущенннни, 
ви^ст% сосша^яшъ С1Ю данную линею. Почему для пред* 
ложенныхъ рредъ симъ случае» ^ поверьхность го^ла^ 
произведен наго обращенКемъ сея половины многоугольника» 
будешь дЪйсшвишельио упомянутому выше прямоугольвв»^ 
чу равна. 

» 

« 

Откуда следуешь, чтоеетьля въполусругь впишется 
половина правильнаго многоугольника^ четное 4исло сторонъ 
1(М:Ёющаго, шакь что бы всЪ стороны ея пребыли целыми» 
шо поверьхносшь т^ла произшедшаю огаь обращейгя сея 
Ъоловины многоугольника меньше, нежели прямоугольникъ» 
цоего осн-ован1е окружность намбольшаго круга шара> про« 
«зве*деннаго обращенЗемъ йолукрута, а высота дтанешръ она^ 
то ^нара; и 4то е&тьли около шогоже полукруга опишется 
половийа пра1вильна\о многоугольника^ четное число сторйнъ 
им^ющаго» шакъ чтббы вс'Б стороны ея пребыли и%лым«» 
шо поверьхносшь ш^^^ произшедшаго ошъ обращеихя сея 
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1Г6Л0ВИНВ яиоюуюльнта больще^ нежели у]Гди1Ц)гшо» 
ирлиоугольни&к 

Я) Поаерьхносшь перваго тФла иеяьше^ а поверьхйосш11 
друпто больше» нежели доверьхносшь шара. 

Для учияен!я сего яснымъ стоишь шокмо доказашь 
слФлупщую исшинну: Поверьхносшь описанная ломаною 
линеею Лев чрезъ обращен1е плоскосаш, на которой онаЦсрщ.а( 
ваходиптсЯу около непременной линей ЁРубольше^ нежели. 
Поаерьхяосшь описанная линеею АВ чрезъ тоже обраще*-* 
-■1е« Зд^сь ломаная полагается вогнутою со сшорони 
вепрев^иной линей ЕР» 

Разд%лив1 уголв АСВ линеею С (х пополавъ, я гово- 
рю, что оная СС продолженная встр^чаенюд съ ЕР; ибиг 
верпендикулярь изь. С на ЕР; опущенный , падаешь или 
и« самую С С или по которую виесшь ея сторону ; сог<« 
да на самую С6, шо очевидно, что продолженная СО 
встречается еь ЕР; когда же по которую нибудь сшо*^ 
рояуэ какь падаешь перпендикулярь СН» то, поелик^р 
уголь АСО меньше прямаго> уголь НСС паче меньше 
ирянагоэ я два угла РНС и НС6» вместе взятые^ 
меньше двухь прямыхь ; и потому продолженная СС па- 
<и съ ЕР встречается. Раздели АС» Аб» СВ, СВ вь 
К, Ь, М и N пополамь и соедини К съ Ьи М сь М^ лияеявгж 
КЬ, МК ; оне будушь параллельны СС, и потому съ 
ЕР» шакъ какъ и СС» встречаются; и сего ради перпен- 
дикулярь КР > Ьр и перпендикулярь М К >> N5*; язвесшнб 
все» что АС>гАС иСВ>>СВ; чего ради пр ям оу голья икь 
мзь АС на окруж. рад$у. КР съ прямоуголъникомъ изь СВ на 
•круж* рад]^.МК« то есть поверьхносшь описанная ломаною 
АСВ, больше ^ яежедв прлмоугольникъ из» АС в&ожруя* 
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радту. ^^ съ прялоугрльяикомъ. язъ ОВ ^ окруж; рад]^^ 
N5» шо есть поверьхносши олисаниой линее». АВ. ИС. Д. Еь^ 

: *' ДоказАшелвство точна тоже » когда которой няеешле^ 
язъ концовъ ломаной ладаетъ на. самую ЕР, около в.ое№ 
ломанад обращалсь описываешь кривую поверьхносшь. 

Такъ хе истинна схя равно справедлива, когда кви' 
шорая пибудь. изь линей ЛС> СВ будешь и перпендику«: 
ллрна къ Е Р ; , дал^О' хе , шо есть когда нал рим^ь АС« 
ладаешь по другую сторону перпендикуляра^ изь АнаЁК- 
опущеннаго , она не имеешь ц^сша, какь шокмо по ш&Х91^ 
оорь пока СС ве сдФлаешсж параллельною; Е Р» 

Цолохввъ с!е , предсшавимь себФ полукругь и^ впи^ 
цепь вь него полунногоугольникь АВСОЕ ^ чрезь удвв-^ 
;*1еря1. 37* снКе числа сшоровь впишемъ другой АаВЬСсВ()Ё^ 
и шакь далЪе; я говорю» поверьхносшь описуемая вовре- 
мя обращенхя полукруга полуперимешромь иногоугольн№ 
ка ошь. того будешь возрастать и приближаться къ со»* 
сшоянш закрыть поверьхносшь шара> описуемую полу* 
окрухяостт круга; ибо поверьхносшь описанная каждою 
ломаною А аВ» ВЪС^ СсО,Г^Ё больше иближае кьпо- 
яерьхносши шара , нежели поверьхносшь описанная соош**- 
вАшсшвеяною прямою А6# ВС, СО, ОЕ; и сего радш- 
заключймь и проч. 



Теперь около полукруга опишемъ полуянотоугольнякъ" 
А В С Б Е ^ я чрезъ удвоенье числа сшоронъ опишемъ ' дру- 
31ерш. &8.Т0Й СаЬс|1е^9;ЬН, и шакъ далбе ; я/говорю, пояерьх- 
яосшь описуемая во время обращенхя полукрута полупе- 
рииетромъ многоуюльника ошъ . шою будегоъ . убывать ж< 
дрвбляжашься : къ С0СРЮЯН1Ю яакрншь' вояерышосш» шара* 
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•шгсуейгу^ полуокружноетхю круга ; вбо » поверхности 
Описанныа линеяии 6 а и ЫЬ меньше э нежели поверьхно- 
вши описанныя линеямн Ла^ ЕЬ; чшо всякой удобно 
усиошрйтъ ; шакъ же ооверьхносши описанныя . линеями 
Ъс,' с1е» (^ меньше» нежели поверьхносши описанныя ло- 
маными ЬВс, ^Се, Ш^; что выше доказано было; 
анеръкъ шого ясно видно , чшо поверьхносшь описаянаж 
полу периметром ъ (1гЪсйе(^ЪН б^VИже къ поверхности' 
шара у нежели поверьхносшь описанная полуперинешронъ 
А ВС ОБ; и шакъ эаключимъ и проч. 

Зд1сБ$ в» шом№ И дру ГО мъ^ слу чаФ» каждая линеж раз^ 
д&лян>щая на двФ раввыя части составляемый ломаною 
уголъ всшр'Ёчаешся съ тою > около коей д'Ьлаешсд обра- 
щеи1е у и потому шь предложенной предъ сим& ясшинн! 
01е обсшоацпельсшэо врсдположишь можно. 

5)« Разность между воверьхносшями описаннаго около 
пара» ш&ла и водобнаго впнсаннаго вь оной^ чрезъ удвоенхе 
числа сшоронъ можешь учинишься меньше^ нежели всякаж 
по произволенш данная величина. 

Пусть АВСВЕР шФло изв^сшнвмъ образомъ в« шаръЧер&в!;.. 
вписанвое иСНК^МN подобное около шара описанное; 
я говорю» поверьхносшь сего посл^дняго къ поверьхности 
лерьваго въ удвоенномъ содержанги перпендикуллровъ отъ 
центра 0^ и ОР двухъ полумногоугольниковъ ОНКЬМ^ 
А6СОВ , лроизведтихь схи ш^&ла. Ибо, изъ угловъ Н^К^ 
Ър В щ С , Т) олуешивъ на линев) 6АЕМ перпендикуля- 
ры НЬ, КОу Ь1 и ВЬ, СО, Т)й, полу многоугольники раз^* 
д1л1шся на подобные треугольники и шрапецш ; я по* 
тому во ьремя обраще)11я .полумногоугольниковъ оиыми 
юреугольникаии и шрапедгямн описуюшся подобние кО:; 
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яусы с^лне иусСченяые, в АФла СНКЬМН, АВСОВР 
будутъ составлены изъ сихъ конусовъ; яо поверьхйоети 
подобныхъ конусовъ тьудмеинопъ содержаЬхн ихъ коснх! 
боковъ ^ кои же зд11сь суть стороны Иолуиногоугольнй- 
ковъ , оныя ш^ла произведшихъ , и оныя стороны су№1 
*такъ какъ перпендикуляры ошъ веншра 0^ и ОР; слфд. 
и проч. Вь прочемъ, поелику СМ : АЕ пгОО^^ОР :п 
Ъкруж. радту. 0^: окруж, радгу. ОР, прямоугольники, равные 
ловерьхностянъ сихъ тАлъ суть подобны э и на^Ёодяшся 
въ удвоеннонъ содерйан1и высошъ евоихЬ 6М > ЛЕ; ^его 
ради и поверхности сихъ т^лъ бу^тъ находишься въ 
УдвЬеннои'ъ содер^аши ли&еИ СМ й АЕ^ и с л^д с швеи но 
такъ же въ удвоеннонъ содерЖаЬ!и перпендикуляров^ 0^ 
^ ОР. 

Пусть И яоверхносшь олйсаннато ш%ла > тг вЬисан* 
наго, С ловерьхносшь шара, {* порИ еж дЬкул я ръ О (^, и пер* 
лендикуллръ ОР и О данная величина, которой разность 
1Г — - Ч должна быть сд:Блана ыеньше ; возьми оЛ% С ша- 
кую часшную величину ^, что бы оная бскла иеньше В, 

Ё сыщи третью пропорцюнальнуи) 2, къ г й и , шакъ что 
бы было г:и=:и:2; л говорю, чшо естъли разность 
г — и меньше половины шолико же частной величины ^• 

п 

сей тестей пропорщональной ъ , шо требуемое сделано. 

Въ самоиъ аЪаЪ ^ поелику П, т суть въ удвоеннонъ 
«одерханш линей г и и> шо будетъ П:'7Г=::г:2и11 
— 7г :^ 1=2 т — X :-;икакъ (по причине что г — и :а: — аш: 

1*:й и чшо и<^г)и — г<^ г — и<С1--> П1о выдешъ 

(и — г)-Н (г — и)<^--^ или , по оричицФ чшо су нм^^ 

|>азыогсшей клядыхъ двухь величинъ сряду взяшыхь равна 
ралиооши краймнхь , г — а < — » и погаоиу П — "тг *< 5- <^ 



Встлп же г— *« -яб иешьше |. -» шо чрезь уллоевЫ 
сшоропъ инотоугольниЕОВъ сд*лай г — и' <^ 2 • - » * 

пусгаъ тогда поверхность описаниаго и вйисаяааго т1&лъ 
будешь П', 7г' и третья пропорц]Еональная къ г и и' бу- 
детъ 2' , то , поелику ъ^ ^ г , г — и' будетъ и паче 
<^|.-; и потому, какъ и прежде^ выдетъ П' — 7г'<^'^ 

и • •• 

•ю цре.дд9«ев1Д. 

И такъ говорю, поверь^ность шара кпржн^оугольникъ, 
у жоето основанхе ^^кружыосга» наибольшага круга шара» 
а высота дшметръ сего круга, суга^ пределы поверьхно-^ 
шла вдмсаниаго вь шаръ ш^ля. *Шо; 



« 
* 



шФла чрезъ удвоевхе числа сшоронь производящаго его 

^рлАуии<№аут^АкЛIи^й, которое ^еэъ ковца продрлжавньсж 

.вожефъ, воарасщая переищи дешсд, ооаерьхносш!»- шара ^ 

^лркянутрй прянругфльйикъ ; пребиваюшъ вевреи^внц* 

и следовательно суть 1Щ^п%ен^ це1|рем1|ВВЦЯ. а) \()»9Ф 

поверьхносгаь вписанваю вь шарь шФла чрезъ С1е удвоеиЛе 

лриближаешся какъ къ • поверьхвосшя шара шааъ н жь 

яряиоугольнику такимь образоиъ, что развосгаь ея сь 

^вин мс(жетъ.учцажщьея мевьше 40якой р.о произволевШ 

^аввой 1ел41^^и|1Н> вь .еа11р||ъ .д|лЪ,- когда яоаерьхвосо» 

двара в площадь. упоцянуд|ато прямоугольч^ЦД' 11ев](а1е 

«ловерьхцосши опясанваго; около шцрл ш^лау .а больше 

ловерьхвррш^ ццдо<^в^(р в|и|!са{1вд|0.>: я...,(огда .развосщ^ 

.^оц^ьхнасщей .сях;Ь/ щ^^ Ирез^ь удвоен1е числа. $шор^^^ 
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на меньше всякая па . прахзволе^!» ,дан1Г0Й -веллчиня ; що 
АвствуетЪу что разаасшь паверъхносши шара съ поверх 
хнасшгю вписаннага въ нега т^лд^ и разнасшь прлиауголь- 
ника съ тою же поверьхвостш вписаннага ш^ла и паче 
меньше всякой по произволенш данной величины учинишься 
кожсшъ. з) Совс^иъ шФмъ поверьхносшь вписаннага въ« 
шаръ ш^ла никогда равна ни поверьхносшн шара ни /по-* 
ияиутоиу пр л наугольник/ не будешь. 

Ощкуда» для первой ох^новзшельвой истнянв способа 
предало въ, следуешь, что поверьхносшь шара уоонян/пм^. 
ну прямоугольник/ равна. 

Откуда следуешь еще , чшо паверьхноетъ шара жш 
четверо болгше наиболшаго его круга^ и пошом/ равна кру- 
т/^ коего радгусь есшь димешръ шара. 

Нйконецъ точно шакь же докажегася^ что поверьхносгоь. 
сегменша шара, безъ^его основанхя, равна праиоугольнику, 
коего основанхе окружность наибольшаго круга шарада вн« 

€Оша равная высоте сего сегиеншар 

• *. 

• ■ ^ 

Архимедь докааываеть, что поверьхноошъ еег«е1гша: 
шара равна кругу, коего радгуоъ есть пряма)! отъ верьшинк 
сегмента- до окружности основания его прошян/тая; чяпв 
поел* предложеннаго нами шакъ докажешся : Пусшь Р 
ловерьхность сегменша, ^ наибольшей кругъ шара, а ра« 
дг/съ его, К кругъ, коего радУусъ упомянутая прямая» 
Г с1я прямая и Ь гвисоша^ с^гнеища; е]Б^щи,1^ъ ам г-ш|^ежиьв1 



— # 
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пропорциональную 2 , .будешь 2 и: 2 Ь. Ибо 2 а : г г=: г : Ь, 
нли 2а: г =: 2г:2Ь, и а:т:г:2| или 2а:гг::г2г:2. 
По чеяу ^:К( = а:2)=:а:2Ь=:|:Ь^ яоиР:Р=: 
|:Ь; сл*д. Р=:К- 



Теперь лы'приступитъии*еиъ къ ш5иъ предложрнгяягъ 
сето роду, кои шолщинБ! т^лъ за предметъ им^ютъ* Но* 
вые Геопешр&г оныя обыкновбнко доказываюшъ чрезъ спо- 
собъ неразд^льннхъ или безконечньтхъ количествъ; но мбс 
отвертнувъ оной, пеиное что учинишь долженсшвуеиъ, как« 
упошребллшь правило яалохен1Я и спо'собъ пред^ловк 

Предяожепге V. 

Тояшнпы лризьмЪ^ пм%ющихЬ равныя высоты п осно* 
еашл сцпп равны ^неж4^ собою. 

Во вс^хъ почти изданхяхъ Елеменшовъ Евклида, крО« 
пЪ шокмо издан1Я Роберша Симеона^ схе предложеше осно- 
вываешся на слФдующемъ опред^ленхи: 

Равная и подобныя (пряполинейнкгя ) ш^ла сушь 
тЪ^ кои окружены и содержииы равными подобными и ра- 
вномногими плоскостями. Евклид. Елеиен. книга XI, опрс^ 
д^леше 10. 

Робертъ Симсонъ, по справедливости онымъ иедоволь- 
вый, въ критическихъ и Геомешрическихъ своихъ прнмФча* 
П1яхъ говорить /"а;: „когда смЫсль слова,, равно,^ изв^сшенъ и 
^,усц1ановлеыъ прежде, нежели какь сге слово употреблено въ 



( а ) $ее ш (Ье Е1е]теп€1 оГ ЕисЦ^ Ьу КоЪеП 51тГоп, е12Ь(Ь е^Шоп, р. 34'« 
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^сеиъ.опр^д$лен1я;'шо11редл.ожен!е, которое въ^нень. заклАк* 
^уЧаешсл, есшь. шеореиа, коей правда или. ыеарад.и. должиа 
^бышь доказана, а не ариня^ад^и по оцэиу ве^нъ ила инойг 
9>ка1сой издашвль о9рагпи8Ъ шеорек!!/, коя должна быть до» 
э^казаиа , во опред^ленхе^, посшупиль невежественно: что 
9>фнтуры подобны^. Дов^азашельсшво^ сему должно быть 
^выведено, илъ опред1^лен1Я подобЕЫмъ. фцгурамъ; а что 
^эОн^ равны, шо^ доказалхельсшво сему должно быть вы- 
;^ведено изъ Аксюлы: величины, ]е:ои совершенно совм^цуюш- 
,,сл^ сугаь. равны между собою ,. или. изк предложен1я.~ А 
д,пятой книги (а)^ или изъ предложи! а 9 (Ь;^. Иу\и изь 
а,предл. 14 (с) шой же книги^ 

Потоиъ. Симсонь. доказываешь ., чгао^ схе опред1^лен1е 
це токмо что должно быть теореио^о доказываемою, но 
и чша оно несправедливо до крайней: и.ЪрЪ вообще;, ибо» она 
истинно э говорить онь, токмо вь одномъ случа^^ сир%чь« 
когда углы ш^Блъ. будуть сосл1ац.\еныизь шрехь плоскихъ^ 

И хоти противь сего доказальельства Г. Лежандръ 
въ XII своеиь прим^чанш^ на равенство к подобье иного- 
гранныхь, тЪль ^, восшаль не безъ основанхл ; однако вь^ 
пользу упомянутаго Евкллд.ова опред&лен1я ничего не про- 



^ I* 



(а)> Ежел» изЪ чегаырехЪ: пропоркгенальюиЛ^ •елич111|Ь перъжя боль^ 
ше второй , шо и трешЁя больше чешвершон} еешьлх. равна, шо. 

равна;^ и. егшьли. иеньше, шо.иеныце.. 

» - 

(к) Велмчяаы ^ ко» ИАйютЪ одно, я шо же содержание хЪ шрешьей ,. 
сушь равны иежду собою; и величины э кЪ «омиЪ шрешьл ииЪ^тЪ* 
одао я шо же содержаяхе у сушь гаакЪже равны В1ежлу собою. 

4с) Ежели изЪ чепы^рехЪ про1юр]110вальвыхЬ величмиЬ .^ первая бу- 
детЪ больше шрешей , шо и вшорая будешЪ больше чешве|<шой ;, 
есшъли равна ,, шо равна ;. ж ссшьли: жедьше у шо меньше.. 






язвелъ ; но иа противъ прину;кденъ билъ сБазать : ^асм 
^и'^^ еп Го\^у И геГи]се йе сев оЬГегуапоп5 ^ие 1€5 (1ейп1Ьи)П5 9 
« ю д'ЕисНйе пе реиуепс ёсге сопГегусев се11е5 ^и'е^1ев Сопь, 
КоЬегс 5ип(оп (Ьррпте 1а (1еАпк10П (1е$ (оПс^е^ ё^аих, ^и^ еп 
вЯес пе бок сгоиуег р1асе яие рагт! 1с8 Лёогете5 , &с. 
Слотри страницу з^З ^^о Ёлеменшовъ Геомешрш. 

И шакъ приведенное выше Евклидово опред'Бл^нхе 
есть теорема, которую доказать надлежишъ , и которая 
действительно подлежать доказательству. Оное не инд^ 
«скашь яадлел^итъ какъ въ правиле наложенхя и свособЬ 
лред'Ьловъ. Но хотя я справедливо , что изъ привода 
"яыхъ Симсо|Вом:ь предложенга можешъ быть выведено и 
4;Ьйсшвишелъно выводится равенство двухъ фигуръ; одна^^ 
«о С1е не и'ната учинено быть можетъ, какъ когда чрезъ 
правило наложения положится сему равенству доброе 
осноааше., мдо безъ того ия какое изъ помянушыхъ пред« 
ложенш къ ш^ламъ приложить не ио^кно.; и по сему С1е 
правило , въ прочемъ прост'Ёйшее и естественнФйшее , 
есть са«01? первое ^ которое при доказательсшв1& равен* 
сшва двухъ т^лъ упошребшоь надлежить* 

И чтобы зажилишь оное оп»ъ возраженгй > кои не 
привык.ш1цг вилкашь въ подробности вещей сд'Ьлать мо- 
тушъ; пш при ведем ъ зд%с& писанное д' Аламбершомъ въ Ен- 
циклопедЛи въ член^ СеошеЫе къ защищенКю .его« 

9,Правило наложен1Я отнюдъ не есть , какъ н^кото- 
>,рые новые Геометры говор^^шъ, механическое и грубое; 
9эН0 яапрошивъ правило строгое , ясное, простое и извЛе* 
^ченное изъ истинной натуры вещей. Когда кто хочешь 
эуДоказашь, на прим1^ръ что два треугольника, имЪ^ющге 
»,основаи1Л и углы при оиыхъ равные » суть равны во 
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,51семъ иежду собою ; тогаъ правило наложенхя употре* 
уэбитъ съ усп^хомъ ; изъ равенства предположеннаго 
^основаяга и угловъ у заключить по справедливости, что 
^сш основашя* и углы положенные одни на друпе совм:&« 
эДваютсл ; потомь язъ сови'Ьщенгя сихъ частей , ясно я 
^учрезъне посредственнбе сл^дствхе заключить исовм^щенхе 
^^прочихъ , т следственно равенство и совершенное подобк 
,^вухъ треухольниковъ. 

,>И такь правило валожевхя не состоитъ вь трубомъ 
1эНаложен1И одной фигуры на другз^ю, для заключеи1Я изъ 
у,того равенства ихъ, какъ плотникъ налагаешь свой фу тъ 
^на длину, ДЛЯ измерен!)! ея; но состоишь вь воображен!!! 
,,одной фигуры лереиесенною на др^ гую , я заключенш : 
„I) Изь предположеннаго равенства данныхь частей, со** 
уувм^щенхе сихъ частей; &) изъ сего сови^щенгя, совм^щевге 
^прочихъу и следственно равенство ц^лое и совершевное 
„подобге двухъ фигуръ. И лроч, 

И точно шо же самое говоришь яадлежитъ къ защн- 
щевхю правила наложен1я вь ш^лахь* 

И шакъ приложишь сге правило къ доказательству 
тЪхъ предложенгй , которыя нужны кь ушвержденхю на- 
шего вь общемъ его смысле пргемлеиаго : толщины лризкмЪ 
«м±ю1цихЪ равныл бысоты и оснобашя суть равны межг 
Ац собою. 

1) Ежели каждой изь двухъ толстых* угловъ будегаъ 
содержимь вь гарехь плоскихъ , и плоскге углы одного ра* 
9НЫ плоскимь угламь другаго, каждой каждому, и пришоиь 
разположены одинаково; то сш толстые углы равны 
вежду собою. 



'» 
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Пусть каждБЗЙ язъ двухъ шолсшнхь угловъ А я Вчерш.ЭО. 
содерхииътвь гарехь плоскихъ шакъ, чшо САВш РВ*1!, 
САЕ =: РВД и ЕАР ^ НВС; ошдЬли произвольныд АК , 
ВЬ равных меж^гуг собою; возсшавь въ плоскостях^. САЕ, 
ГВН п(врпенд. КМ, ^N, и въ -плоскосшяхъ ЕАВ, НВС 
лерпенд. КО, ЪР равные же между собою ; прошяни МО, 
,08 параллельно К А, в'МК., РТ Параллельно ЬВ ; 
«оедини М сь О , N съ Р, О^съ 8 и К съ Т линеяии , и 
говори: Понеже АК.п^ ВЬ , КМ =г ЬМ, углы АКМ, 
В^N пряные иКА^, ЬВК равные; то шрапецш АКМ^, 
ВЬЫК будутъ совершенно равны между собою, и АР = 
ВК, ^^М=:КN; шакъ же докажется, что и шрапедхя 
АКОЗ — шрап.. ВЬРТ, иА8=:ВТ, 08=:РТ; до- 
ломъ, по причине что АО. ^=- В К, А 8 п: ВТ и уголь 
^А8 = КВТ, будегаъ гареуг. АрЗ =: шреугол. ВКТ, 
в О^ = КТ; и понеже АК, ВЬ п«рпеыдикуллрны къ 
плоскосшяиъ МКО, N^Р, и МО, 08 параллельны .АК, 
а МК , РТ параллельны ВЬ; шо МО съ 0$ и N6. съ 
РТ сушь въ одн&хъ плоскостяхъ, между собою параллель- 
ны и къ плоскоешямъ МКО, N^Р лерпендикулярн&1 (а); 
Почему прошянувъ ОУ дараллельяо МО» и К>У дарал- 






( а ) Сиошря предл. 8 я 9 одшгаадддшой квнгя ЕплядовыхЪ Елене» 

шовЪ. 

* 

Зд%сь да позволено будешЪ сдросяшь^ длящего нао1?о &ом1е шг- 
сателЯу ошносишелъно доказатаельсшвЪ своисшваиЪ влаяино сопря* 
женныхЪ плоскосшей я лнней сЪ плоскосшяии | огпс(пуп>^ли ошЪ 
Евклида , я ви^сшб шочныхЪ я ясныхЪ вредложилн блабыя я 
81гиньгя ? не уже ля С1Я Евклидова шео(И[я ипаешЪ какм либо 
шрудносшя ? Исакиняо я не нахожу щутЪ ни для саяыхЪ юныхЪ 
уповЪ ня чего затрудишельваго , я не вижу , какЪ одну шок0о 
сшоаниую преклонность кЪ нарушеаш точности. И сколько я пря« 
нйшить иогЪ, шо новые писатели наипаче стараются пер'иЪяишь 
докаительслво 6 ну и 8иу ЕвклидовымЪ предложенгяиЪ; но д 

1Л91^ предсшавяшь се61к| чтобы шакое мхЬ шушЪ затрудняло. 



78 

лельно NР, найдешь, что прлмоугольнае птреугрльяикк 
^ЯV) КТ\У равны между собою « и что следственно 
Оу =: К\У и МО = ЫР; а по сеиу напослФдокъ 
шреугольникъ МКО будешь =;= шреугол. КЬР в уголь 
МКО =; углу НЬР. 

■ 

Полохявъ с1е , 'вообрази се5§ толстой утолъ В по^ 
ложеинымъ въ утолъ А шакъ, что точка В лежилъ на 
л1очк:6 А 3 линеж ВР ва АС и плосхосшь РВН на лло- 
скосгаи САЕ; то во перьвыхъ. по причине равенства уг- 
ловъ КВН и САЕ» линея ВН ляжешь на линею АЕ» я 
:за тЪиъ что^ ВЬ = АК. и углы В^N, АКМ прямые, 
шочш Ь ляжелъ на точку К , и линед ^N на КМ; во 
лторыкъ э по причине что ВЬ, АК лерпенд. къ ллоско- 
сшлмъ ЫЬР, МКО 9 плоскость N1^? ляжешь на пло« 
скогшь МКО, и за тЬмъ чню уголъ^ЬР :=:углу МКО, 
ЬР ляхешъ на КО, и плоскость НВ<х на плоскость 
ЕАО; в» трет1^ихъ по П4)ияян^ равгнслва угловь НВС, 
ЕАО, лиыед СВ ляжетъ на О А и плоскость РВС не 
ялоскость С О А. И так1» толсшой уголь А съ друшмь 
В со«л1щаетсл безъ остатку, и сл1&д. одннъ нзъ ннхь 
другому равень» 

Сю предложенТс Робертоил Сиисояомъ и н^кошори* 
ИИ другинл жздателлми Евклидовыхь Елемеышовъ дока*^ 
зано » но не общимт» гпособомъ , ибо они полагаюсь иля 
оба ле4)пендякуля{>л КМ, КО асш{)^чающнми€Я сьлиног- 
«1И АС, АО, ^акъ какь я перпендикуляры ^N, ЬР 
встр15чагощим1гся съ лияеяняи ВК, В<1 , или по крайней 
д)Ёр^ о'дннъ 11;з:ь нихь гъ одною изъ тЪхъ линей. 

$) Вслпя лрюьяа содержпмня равяояногимя, раенБтми , 
подобными л оллпаково разлоложенныпн ллоскостлиа 
хуо1Ь равны между собою* 
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Пусть АВСРВЕ^ СНКХЬМ дв* призьмм содержи* Черт, зг. 
МЫ! равномнорими , равными, и аодобными плоскосшлми , 
п)акъ что плоскости А ВС равна и додобна плоскости 
СНК, пласкосшь АЕ. равна и. подобна* плоскости СМ, 
нлоскоешь АР равыа и* подобна плоскости СN и пло- 
вкосшь ВР равна н подобна плоскос1НИ НN ; то говорю , 
вризьма АВСРОЕ равна 0ризьм:Б' СНКN^М. 

Помехе толсто» уголъ К содержи'мъ тре»гя плоскиг 
«и АБЕ, СВЕи ЛВС,, которые* равны плоскикъ дггламъ 
6НМ„ КNМ и СНК» еодержащимъ шолсток уголъ N; то 
толстой уголь В пюлсшому углу Н равенъ; такъ же до- 
кажете!^ чта и прочКе толстые ^гды одной призьмы ра- 
1ШЫ прочимь углаиъ. друго!^^.. 

Яоложив& схе, ноньгсл1Г, что- призьма СНКК1.М по* 
лолена въ призьиу АВСРОЕ, такъ что точка Н лежитъ 
Н11 шочк% В^^линея 6Н на АВ и плоск^осшь СНК на пло- 
скости АВС; шо по причин1^ чшо* плоскость АВ С равна 
и подобна плоскости СНК, плоскость СНК совершенно 
соединится- съ плоскост]В^ ЛВС» и за т$мь что толстой 
уголъ В^= углу Н и чша плоскосшБ ВО равна и подобна 
плоскости НЬ, плоскость НЬ-соедннишсл и совместится 
съ плоскосш:!»)' В1Х; подобныиъ образомъ разсуждая дока* 
жешь шо же и о прочихъ плоскосшлхъ. Во когда каждая 
пзъ плоскостей я сшоронъ одной призьмы лежишь и совер^ 
шенно закрываешь^ каждую- плоскость и сторону другой» 
ко одна призьма съ другою* совн^щаешсд; слЪд. и проч. 

ГГрим^гаШе. 

« 
СКе предложеахе Роберть Симсонь предположилъ ^8 

яуодиннатвашой книги Ёлклид. Ёлементовъ, долагая по^ 
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слЪдяее сл^дспгвхепъ перьвато; но Гг Лежандръ справедливо 
я1Бкошорыяъ образомъ прим^чаетъ Га^ что Роберптъ Сим* 
сонъ опровергая Ев1:лидово доказашельство сему* й^ыу 
предложению, какъ основанное на упомлнутомъ выше Ю 
определений, впадаешь самъ въ неудобство, чшо основыва* 
етъ свое на совм^щенш, котораго птушъ не существуешь. 
Л говорю справедливо н^которымъ образомъ, потому что 
схе сл^дствхе не вовсе не имеешь м^ста ; ибо когда реб« 
ра параллелепипеда перпендикулярны къ основанхямъ, то 
Роберптъ Симсонъ я оное слФдсшвхе совершенно справедлн- 
ВБГ« . И чшо бы то и другое Д'Бйствишельио показать, 
^ерпг.за возиемъ параллелепипедъ АС; я говорю, что когда реб- 
ра его не перпендикуллрны, шогдг двЪ шрехсшоронн'хя 
призьмы ОАВЕЕН, ПСВРОН, хотя въ прочемъ со* 
держимыя равномногими , равными и подобными плоское* 
Л1ЛМН, не могушъ быть шакъ положены одна въ другую, 
что бы совмЪстилися. Ибо^ толстой уголъ Е съ С ни- 
коииъ образомъ совм1;ститьсл не можешъ* по тому что 
илоск. угл.. НКР равенъ плоек, угол НСР, но плоек, 
угол. А ЕР не равенъ плоек, угл. ССН, и йлогк. угол. 
АЕН не равенъ плоек, угл. ССР; шакъ же я толстой 
уголъ А съ С совместишься не можешъ , потому чшо 
здФсь хотя плоск1е углы одного равны плоскимъ угламъ 
другаго , однако разположены будучи неодинаково ^ не мо- 
гушъ сделать того, чтобы толстые углы А и С совм*- 
сшнлися. Напрошйвъ того когда ребра АЕ, ВР, СС и ОН 
параллелепипеда перпендикулярны къ основанхлмъ АС 
и КО онаго^ тогда совм^щенхе угла Е съ С непосред- 
ственно будешъ следовать , а пошомъ и ц1^лое сови^ще* 
«яе лрнзьмы иЛВРЕН съ призьион) ОСВРСН. 



(л) Сиошрп «Ъ <очкнеясЧ| его, Ко<е Г Гиг ^е1)ае< Аот^ е( беВпгйоо»^ ра^. 28о. 
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Дл9 неря в^кошорлмъ образйиъ удикишельно, что схе 
обсшолшельсшво ее пришло на мысл» гооль искусному тол* ' 
ковашелю Евклида» каковъ быль Робершъ Симсонъ» ш^мъ 
наипаче^яшо онъ делавши прии^чанКя свои на г5« 12б и 89- 
лредложенЛа XI книги Евклид. Елеменшрвъ у билъ кажется. 
ъг сдяомъ выкгодвомъ положенш» что бы усмотришь оное; 
ибо въ первомънежду прочииъ лрииФчаеть почти точно, 
шоже сапое^ что <н Лежяндръ^ а ииенно говорить: »,Ме- 
^|Нелай въ 4 предлояенги перкой книги своей Сферики до- 
,;казЕ1ва(6шъ • что €фе{)ическ1[е лреугольлики ,. .кошорыхъ 
э^шороны взаишно равны, ниАхошь в углы, равные; поне« 
,|Же удобно показать можно ^ ^йю они должны совм%« 
,)сшишься« есгоьлн ^слытается^ тто х:тарони 4^x5 им^ют6 
^уО дин ако(^о е' разлоло жени я лоря^окЪ^:,.. Бь другомъ же 
заи1чаетъ ^ что г8 лредлоаенге не служить, какъ юокио. 
кь утвержденхЕо 1|ого^ » первато случая и9 лредложе-». 
ШЯ.Х1 книги, и потому иредь оны«1| 1^9^ь Евклидоиъ' 
помещено было. Но всякой сь налыяъ внимапгемъ усно^* 
гореть «ожетъ « что для сего случая н^шъ ни малейшей, 
надооности составлять' оообаю лредложенгя ^.нбо оной) 
докажется , шакь какъ остальные два случая доказаны ;; 
почему справедливое мФс то и.^ му €ыло бы пре(ДЪ 40мъ; но; 
какъ сге 40 е сеть последнее «аъ* предложеи1й XI книги 
и служишь левяою *кь 5 IIредл^ожеиx^о XII, шо натураль*- 
н^е думать э' что- какъ 428 > ош»ъ и зависящее, оть него* 
40еэ помещено «ъ XI л: ииТу не Евклиданъ» а. каклтъ ниг. 
есшь' пеискуснынъ . «ядатглемъ его шворентд. И такь » 
поелику XII книга толкуешь наипаче о способа предФ-«> 
л«)въ, каж]е;шсж самое 1ти1кщен1е сего 1^«'<::п4>еддожен1Я Пк 
XII книгу должно "было заставить подозревать Роберта 
Симеона, что лля^нёго одного наложенгя недовольно, или чшо 
»вл одного- яаАол^ецгя <шв 1*0 1лЛ*д^ел1ь ; ^т^о:* д*йствда-> 
шельно справедливо^ какъ то. мы выше орим^щили» 
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Г. Л0лавдръ иепциепАА 6т>90$к 1гр«д&ловЬ| и упвшре^ 
#ляя> оной, и<е прииФчая^ таого^ н^- сонн^а«еш«я> чтобы не^ 
иоямо было. докада4пь- сКе &в' предлозен» и- и^юпж ш>до«' 
б41Ы)& ему Д'рупя чрезъ< посредство* одного, наложенгл чвпк 
в^&ое рв5р&1ве1це до б^конечносши просгоероюе (а);- во 
почитал щаковое докавапьельсшео 9рез1г и^^р;^ слохшмь* 
для- предиеша^р вюлибо- просгоато^ мель ва сей. коиецъ въ* 
Геомешрхю Симметр1ю% какъ^ н^кое начало. Такъ толешой 
З^голь А у. него равенъ толсгаому ^глу О, для сиияешрт. 
ллосБИХъ^ оные> шолстые:оодер«ащизсъ, и призьиа ОА1ВРЁН. 
равна' рризьи^ 0СВР6Н » дл«< оиниетрш- равныхь^ пло* 
скосшей , сш призывы содержащияь^ И; ч4лобы сКю сив- 
мешрхю украсить н^ошорывъ увсмвованхевг » то орисо*»* 
вокупилъ доводъ употребляемый; в&. Мехаиик^' при дои- 
эашелФсшвА законов^» упорвесгаи^ ( дщегас) ,. говоря^ ^^^ 
для одинаБОВыхъ^ о6сш«яшелы:шв» съ шоЙ 9 другай сторо** 
»Ыэ нФг'шъ. пр^ч<1вы> чтойЫг. ва^ први^кръ* уволь А*^ не 6нль< 
равень углу 6^ или чшобн прйзьма- А)ВРЕН:ие былара* 
впа призы1^0СВ1^СН4 Но хот^! оен доводь-я веоспоривьу. 
однако долхно' призвашьол',, ^шо» дл^». ва^гипающихъ! онь% 
храйне^ со11ниюеленЭ|. и Г^еомешркЖ^ ш>««п)Ь; обойши€Ь>.без1кV 
вегоу нисколько вогобре«е»яя:учащаго€Я^к При чавжне^ без** 
полезно^ зам^тишв^» . что не ослор1гмоч:шв сего довода заве* 
оитъ на«лача огаъ гоого» ч^шо^ (асдое кзъ одвна&овыхъ! 
обсш о я тел КС швъс. съ своей) стороны: делаешь, фигуру вь:> 
величине' непрел|1^1Ю1а ;: что^^ слЪдуеть^ изь палоленхя, до«- 
казыва^Иагоц. чшо> вс^. фигу^ры: сошровохдаемыя^^ сниъ об<^- 
ошояшелы:твом> оуге^в^. ра1шы. вежду собовци ноелЪ* сего>. 
доелнк^. дбешоЯ'Шельства^. ск. об^Бшстсшоровк. одинаковых! 
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V пря топь юахотж \ что хахдре «ъ смей «пмровн рЦ^ 
Ааен» фигуру въ величине невремЁнною « дЪйсшвишелёно 
«е дм^ешак &11ка1:ой причины , ч^во&ы одна фигура была 
«е равна другой. Но хакь 'бы шо ни было^ сей доводе! 
для сказанно-й ваше причины ьъ Геометрш мФста им'1шь 
яе мож&шъ. Я такь уг^омлнутое 9$е яредложенхе ^(олж« 
яо бшпь иначе доказано. * - ' 

1^1ежду ш^иъ зам^&шикI&9 чшо поелику оно шъ огра^ 
згаченнопъ смысле» шо ест-ь когда ребра параллелепипед 
.да перцендлкулярны къ ослованхдиъ оваго/ есть нсшин:* 
яое сл^дствЁе предъ слчъ док'азаннаго нами предложенГя^ 
^его можно ибезъ люгоулошребляшь зъ семь ограш1ченномъ 
ч^жысл^ ; 'ЧШ9 и нем(ш>^мо должно сд^лашБ при доказав 
шельсшлД 31 го предложении Евклид. елеменД когда тушь 
зхожелаешь н;9б^гнушь 25го^ которое основано на те^^рКи 
желичинъ пропо^цюнллъныхъ; и именяо птушь посшуаишв . 
влдлежитъ шакимь образомъ: 

Пусть на лараллелограммахъ АК^ КЕ^ жои суяьЧе^«-^ 
дополиешя параллелограимовь НР, ВО, стояфъ два «а- 
|)аллелепиледа КС ^ ЕМ^ им1;и)Щ1е осиован1Л на одя^хъ 
параллель ныхь плоскосшяхь и ребра кь онымь перпея* 
ди|;улярнь1е« шодополнивъ ихъ параллелепипедами Р^ и 
РК^ получишь. параллелепипедъ ЕЬ, и предсшавивь себА 
плоскость ССОРэ разделишь оною^ какь параллелепй- 
педь Е^9 такь и параллелепипеды Г^ и РК> на дв& 
равяыя части ; откуда заключишь, чшо параллелепипеда 
КЬ, ЕМ х:,уть равкы между собою, 

Пошояь с^ П0М0Щ1Ю 29 иредложев1Я Х1то& кяитя 
Евклид. Елеиен. заключишь, чшо. вообще всякхе паралле- 
лепипеды , сшоящхе на равныхь параллелограимахь » до- 
полнеихяии называеиыхЬу и им^^ющКе основашя на однФхь 
цараллельныхь плос&осшдхь ^ сушь равны неадх' собо».. 
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На кояецт^ иосл» сето не П1рудн1э ' уже доказать »оо(!^е , 
что параллелепипеды , сшо^щ!^ наг* вслкйхъ.равныхъ па- 
:раАлело1'рамЧ1ах!Ь и имФАщхё равные высошЫг сушь равна 
•Аежду собою^ 

'Вь- ег%ябУ1ъ^ д%л§ , и^усптБ' на равянхъ параллелограяг* 
Чсрга.34 «^^"ь АВ, СО столспъ два парал^лелепиледа ДЕ , СР 
пыЬющи одну вйсоту и ребра перпендикулярные «ъ ос- 
В<|ван11иъ; я прим-Ёчаю , -что углы одного иаъ паралле* 
Аограимовь. АВэ, СВ; 11^ли. равны, нлш неравны углаиь/ дру- 
гаго., • * 

а^ Когда» равны». такъ> что^ угол. САН(=гСВН)=Е 

ска г=:СЬО иуюл;. АСВ;(=:АНЕ згКСЬ(гКОЬ), 

•шо. «а? продо>\жеш1ыхъг АН ,; ВН: сделай; НМ:пСЬ и 

^НК.:=:СК1. И! сострой: парал^\/.'Логранмъ* НО и на не|1гъ 

параллелепнпедъ! ОР той; же; ВББсоты^ чшо' и АЕ; л го« 

ворЮэ. онъ будешь равенъ параллелепипеду СР, ибо па- 

раЛлёле(1ипедъ СР съ^ ОР' содержимы! равнх)и.ногимИэ рав- 

внмн: и* одинаково расположенными' плоскостями « Что* 

^удобно ВСЯКОЙ! прий-Ёшить мх)жетъ,. начиная отъ пло^ско- 

сшей МР И! С^; Но по предложенному выше шишъ же 

'Параллелепипедъ^ ОР' равенъ А К , потому что паралле- 

^лограммь ОНпгСгНи вм*стЬ сушь дополнен1Я паралле- 

лограммовъ АМ и ВN ^ чшо удобно- всякой доказать но- 

^ешъ» Сл^д^ и проч.. 

Ь) Когда же углы паралл^лограмиовъ А В и- СО не рав- 
ны между собою ,. пю сд*лай. на КО параллелограммь 
1КвКШ ^* равный с1^-СО и равноугольнвгй (гъ АВ, и со- 
•^шрбй на -нем^ параллблёпиледъ 8К; онъ по первом/ 
схучаю дудеть равенъ параллелепипеду АЕ; но онъ же , 
410 пр114йнЪ равныхъ'трехсшороннихъ прияьмъ СК2УТ5, 
^©^<^^Щр'|)й6*ъ:параАЛвлеш1Псду СК} сл^д. и проч. 
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'И" пакъ с'В' шгаощ!»!' идтс/^ пре^лох. XI й^ книги Евкл. 
Клеиен. ваключимъ. что всякие Параллелепипеды столщЛе 
я^к раввах'Б пвраллелограмиахъ> и ии^ющх& одн/ высоту 
сушь равна ыехлу собою» 

*'• СГшсюда^ янаН/г сл^Бдсптвгя? произвеспгтг иолно, а имя№ 
ПО' сл*д/еп1>: чшоизъ двухъ» параллелепипедовъ, йм*юи;их* 
ОА^^у высоту »-гаошъ^ 6ол&Ш1Й> ил№ меньшш , которой им^^ 
ешъ большее илш менБше* ос1Гован1е; что* два* или мнопя 
одной высоты' параллелепипеды? вмФстВ взятые* ^авнн 
одному, у ноего^ высота» та;ке,. а оонован1е' равно основа* 
тииъ их%' в^ИотЪ взлтымъ;. что* нзъдвухи- параллелей 
яипедовъ,^ ииЗ[1бщихь> одну высоту'». одии1^> другаго ест& 
полико кратной: илт частиой^». коливо осВован1е' одногд 
еч^шь^ кратйое' ил^г частное* аснован1Я^ другаго ; чша 1151^ 
двухъ параллелепипедовК' ии'бюшихг* одну втЛсоту одинз^ 
больше или меньше такой' то кратной или* частной вели*- 
чины другаго; когда^ основанКг его больше' или' меньше то- 
лико же к'^атнай или* частной; величины осл1ова111я се^О 
другаго, и иаконецъ чшо изъ двухъ па раллелепипедовь^ им*- 
хощихъ одну высоту ,. одинЪ' разнствуешь с% другимь на;^ 
вараллелепипедъ 9 у коего осиоваше^ равно разности оси0«^ 
сихь дв^згъ' параллелепиледовьу. а> высота^ шаже» 



Точно т^ же' сл4дсшв1Я^ и»1^ют« »*сша> когда- у 
пвраллелелипедовь^ вм ^&сша> внсошн* будутъ' осиован1Я' оди^ 
иаковы;- 

50 Т]рехстпорюнгпа]Г рн ьма^ раюа^ параллелепипеду; у к{*> 
вго> основанхе и высота» равны основанию и* высош-Ь прйзьмы. 

Пусть АВСГРЕВ' шрехсгаоронная' йризьма' и' ^8 па^-черш.35^ 
раллелепидедЪ' ииФющш' сх> призьмож») равныд> основ«н1Х1 



я ввгсотн. Раздали одя/ изъ <:торот1 юхъ АВ^ остмт^к 
ЛВС призьиы на <:колько ми есть равныхъ часшей АЪ'^ 
В'В", В"В'^^ В'^'^'В; юкши вь С1С ^^снованм и опиши около 
легопараллелограниы АС"^ В'С^ В";С' и АС, В'С'^^В^С^ 
В^^С^; и на онихъ караллелограииахь составь параллелепи- 
педы^ &041хъ ^ы |)ебра были параллелье.и ребраиъ орнзь* 
мы; ошъ чего лолучащсл вписанные ьъ.призъиу ш описая« 
ные около о»ой параллелепипеды В С^^ Е'С" , Е"С^ и ОСц 
Е' С"'* Е''С, Е'^'С^; я говорю, что вписанные взлшые ви&- 
стЪ меньше, а описанные взлшые вмЪсш^ больше, нежели 
лриз^ьна ЛВСРЁР и нежели иаралле.1епиоедь ^§: ошяоси* 
шельво призьиы сге саио собою лвно ; но. относительна 
параллелепипеда сх^; пошоиу., что основанхл вписанныхъ 
параллелепиледовъ взлшые. ви^сш^ меньше» а.дди^анаыхъ 
Дольше» нежели, шреугольнихъ ЛВС и сл^дсшвенио^ ша&ъ 
^ке нежели пдраллелотранмъ ОК. 

Погаоиъ я примечаю 5 чшо разпосшъ м^ду описан^ 
выии параллелепипедами и вписанными равна параллеле- 
яипеду ПС, ибо основанхл параллелепипедовъНС» Н^^ С^Ч 
Н^С^^ Е^^^С^, сосшавллющихъ сш разроешь, внёсши взя- 
шыл равны основанхю АС параллелепипеда ОС и высоша 
всЪхъ ихь одинаковал. Но чему когда каждая изь частей, 
на которых была разделена сторона А В, разд1!литсл ва 
волЫэ и соотвЁтсшвенно оному раздЪленш въ призьну 
впишутся и около нел опишутся друпе параллелепн* 
леды, и шакъ дал^е ; шо разность между описанными и 
вписанными параллелепипедами можешь учинишься мень* 
ш« всякой по произволенхю данной величины» ибо ошъ 
лого основанте АС параллелепипеда ОС равиаго оной раз^ 
иосши, шакъ какъ и самой сей параллелепипедъ ^ уиень» 
шаешсл на половину. 



^[ш мяецъ* говорл, врй-зьма АВСРЕ1У и пгаграллелепя*^ 
]^е'дъ^8 суть пределы виисааньшьпараллслешш^дамъ» вл%о^ 
шЬ шзяшшчъ. Ибо: » 



1) Шжду ш*лъ какъ 1елия:1гна стс* нтгсупнъпгв параялв^ 
ленитгедовъ вм']Бсга!1 взлтыхъ чрезъ раздЬлей1е на п^ли, ко^^ 
пгогрие безъ конца продолжаться можеть^вс^хъ частей на 
которые одна- -изв сто|ганъ основания разд'бл'е^а была, к 
е^ошв^шственное сему раздФленш ихъ вписЫванхе возрастал 
верем^няешся 9 вриэыяа АВСРЕО* » параллелепипедъ 
^§ пребываютъ непременны » я слФдсшвённо суть вели^ 
чины яепре11:6нныя. 2) Оная веэ1нчина вписянйихъ трал* 
Лел^тикдовъ чрезъ упомянутое д^йспгвхе прибликаешс^С. 
жакъ къ призьмЪ АвСРЕО гаакъ к* съ параллелепипеду 
^8 такимъ образомъ, что разность . ея съ ними можешь 
учшгашвся* менвше вся1го-й по произволен!» дан.нойг ве^личи« 
ны*; М' самом^ дЪл% когда призьма АВС^РЕЕ)' и^:парал« 
лгелепипедв- Ов- меньше опмсаннмхъ^, а больше* мисав^ 
аыхъ п^раллелепипедовъ » и когда разность^ между опи^ 
санянми я> вписанными Ч'рез'» упомянутое д^йсшвКе* мо« 
яретъ у чинишься меньше всякой по прокзволентю даиаод** 
Шеличинк, то явствуетъ^ что разнос тьпрязьмыАВСРЁ 
со вписанными* гь нее параллелен ршеда ми и разность па*^ 
р&ллелепипеда ^$ съ тылн же вписанными* параллелепя^ 
Ледами и паче меньше* ъсИоЛ по* произволенш^ данной ве^ 
личины учиниться »|0жетъ. 5) СовсФиь т^мъ величина^ 
втшсанкыхв' пара^^тлелепнпедовЪ' никогда равна' ви и^изь«* 
в& А^ЗСРБВ ни паралделепияеду ^8 не будеш»^ 



<мк 



?; 



Отку;4а: дтся тггр'^оИ'чптсттельяой' иЬтп йен ы' способ» 
]гр1ед€лов'&, захл1очи»1г> 4Ш<> призьма АВСРЁО> оаралле*' 
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ЛТрис йФОк^лленИе, 1 



Трехсшоронныя яризьяи яп!:ющи равцид осрованхя и 
высоты суть равны иехду собою. Ибо^ шрехсторонныя 
цриаьиы , по рредлохеявоиу шеперь , раваы лараллелепи- 
педань , у кошорыхъ основанхя и высоты равны основа- 
||;л%гъ и высота м> призьмъ ; но лаковые параллеледиде- 
ды суш» раввы лйЖАу собою; слФд. и проч. 

Всякаж мно.тосщоронная яризьма равна шрехсшоров- 
ной » у лошорой основан1е и ьысоша равны основанш а 

ХЫСОШФ |СеЙ Л1Д0100ШОрОННОД« 

.Раздали 111Н9гос4порояяу1а призьму яа лрехсшоронныя. 
«свовали анцх^ , кои сугоь треугольники » лривед»^. подь 
одну виоошу « сделай шреугольннкъ заключающей въ себ$ 
вс^ Х1И освоваяхя^ составь на аецъ шрехсрюромную призъ* 
му шрйже высоты, что и миогосторонная^ и раздали ее 
на друпя трехсшоронныя призьмы , шакъ чшобы основа- 
яЁя ихъ были равны, основании^ трехсшоронныхъ лризьнъ 
составляющихъ многосшоронную ; ошъ чего одн^ трех* 
сторонныя призьмы будутъ равны другииъ» и ц:Ьлая щцо- 
;о|сторонная дризьиа равна д'^лой шрехсшорониой* 

Откуда удобно уже заключить можно з . что ^вообще 
всяктя призьмы им'1;юш1Л равныя основанКа и в^юоты суть 
равны между собою ; и въ семь то состояло У ваше 
вредложеню. При чемь не бевцолезно заметить « чшо 
оно доказано нами чрезъ посредство одною правила ва« 
ложенхя и способа пред^ловъ ^ безъ помощи ше^рш ведя« 
9ииъ дролорщональныхъ. 



^ 



а9 

Цакояедъ. зд^сь щ%же сл$дсптв1Я им11ошъ иЪсто , ка- 
ковыя иы выше при параллелепцаедахь заметили. 

Пр е,АЛ.о женге У*1. 

Ъслкгл лнрамнлЫз на равныхЪ осндванглхд стоящая 
п ра$ныл б^1Соты им^юш^л^ суть рамы между собою. 



ч 



Поелику пирамиды можно разделишь на шрехсшорои- 
ныя и иногосторонныя и поелику "схк послЬднхя сушь 
ве иное чщо, какъ мнопя ш|^ехсторонныя во едино сово- 
хупленныя; то мы начнемъ съ трехсшоропныхъ. 

Пусть будетъ АВСО какал ни есть пирамида имЬющаяЧсрпг. 26. 
основан1емъ шреугольникъ. АЕС, а высотою лил ею , А Е; да 
будетъ с'хя высота разделена на сколько нибудь равнцхъ 
частей А Е', Е' Е",Е"Е"', Е'^'Е; да грошянугася чрезъ 
произшедшхя точки, д^лепгя Е, .Е"^ Е"' параллельныя 
основанно плоскости р'СНК, Е"ЬМ8 ; Е'"ОРТ ; да впл- 
шутся ьъ пирамиду АВСО призьмы АСНК , ^^МN^ 
ЬОРО^^ и да опишутся около нея друпя АСВ'С, 6ЬВ''К, 
ЬОВ"'§, О0ЕТ;.я говорю: 

1) Разность сихъ описанныхъ цризьмъ со вписяннымк 
равна призьмЪ. ООУХ , у которой высота есть одна изъ 
частей, произшедшихъ отъ разд^лентя высоты пира^шдц 
АЕ, а основа нхе гарсуг, ОХ У, равный пгреуг. А В С, осног 
ванпо пирагмиды. Ибо ^ разность описанныхъ призьмъ со 
вписанными сосшавллютт», какъ шо само по себ% явственно^ 
призьмы С Н, КМ, 8РиТВ, но призьма СН> равна призь- 
мЬ XV', призьма КМ равна призьм* Х'У", призьма 8Р 
равна йризьи* Х"Е; слЬд. и проч. 

2) Когда каждая изъ частей, составляющих^ высоту А Е, 
разделится на полы и соотвЬшственно сему разд-бле- 
т10 ъъ пирамиду впишутся и около нея опишушсд 
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другКя приэьми \^ и птакъ далЬе , ' гао разнаспгь пежду 
описаннБГШ! и яписаЕныкги призьягами ия^охешъ сд^лапгьс^ 
меньше всякой по произволенш данной величины. Ибо, ко* 
гда С1Я рязносшБ равка призьи^ .и'мФющей основанхечъ 
основа Н1е пирамиды, а высотою одну изъ частей» на, кок 
ргазд:&лена высота пирамиды, шо явсШвуетъ , чшо 7резь 
разд1;лен1е наполы сихъ частей , сосшавляющихь высош/ 
пирамиды, и сооптв^птсшвениое оному вписыванхе шЪхъ 
и описыван1е другпхь призьмъ, разность ихъ станетъ 
убывать на половину; но количество такъ убывающее мо- 
л;етъ сделаться меньше , нежели всякюе па лроизволешш 
данное: сл^д. и проч. 

50 Пирамида вписаннымъ въ нее или опесаннБКиъ околв 
вея призьмамь есть предФлъ. 

Для учиненГя сето яснынъ стоить шокмо хговпгориш» 
шо, что въ канц1Б каждага изь предъпдущихъ предложе;- 
Н1Й нами предначертано было, I 

Черт. 57. Теперь пусть АВСО, ЕРСН Д85 трехсторонние 

пирамиды, сшоящ'гя на равнь1хъ птреугольникахъ АВС, 
ЕРС, и йм^ющхя равныя высоты АК, ЁЬ ; то С1И вы- 
соты разд^Ливъ на несколько равныхъ частей ^ и въ каж- 
дую изъ пирамидъ вписавъ соотв^тственныя разд^лен11У 
призьмы , я говорю , что изъ оныхъ вписанныя въ одной 
пирамиде равны вписаннымъ въ другой. йбо^ пусть 
МNОР^К, 8Т УХУ2 будушъ одн* изъ таковыхъ призыгь 
соошв'Ьшствующгя равныиъ частямъ А'К', Е'Ь' и равнымъ 
сихъ частей разсшоянхяиъ А А' , ЕЕ' огаъ основаиш; гао* 
по причин* параллельныхъ К'М съ КО, КР съ АС и 
Ь'Т съ ЬН, ТХ съ ЕС,учинимъ сш пропорцгигКК' :КА=г 
NР:АС, ЬЬ':ЬЕш ГХ : ЕС^- изъ нихъ, попричинЬ что 



Р1 

КК.^^ ЪЬ^и чшо К А — ^Е; шдеть NР:: ^С =: ТХ:ЕС 
и удвоен, содер- линей КР, АС :;:1:улв()ен. содер. ляней 
ТХ, ЕС; и посему будешь шреу. N0?: гареу. АВС~ 
Л1реу. ТУХ.иар^. ЕРС^ л (за ш^мъ ято пл ооложе- 
И1Ю треу. АВС = ЕРС) шреу. КОР = шреуг. ТУХ- 
Л такъ основаахл лриэьиъ ММОРОЯ^ 5ТУХУ2 равны 
дд.ежду собаю и по лрични;^ одной высошы^ сашыл с» прцзь* 
Л8БХ рдъ\\ы между собою. То же и лакъ же доЕажедпсл о 
зсякихъ друтихъ хоошд&шсшвеанЕЦСъ лрлзьмахъ^ следов* 
^закдючндъ л арО!ь | 

Положизъ же С1е « говорю «а 1кОнецъ , ^нпо иирамвдк 
АВСОэ ЕР.СН суть равны между собою. Ябо он^ супт& 
лред'ЬлЦ одной величины^ а именно вписаннымъ ль шу 
дли Другую пирамиду лриз&манъ ви^тЪ взлпшмъ« 

г 

\ 

Лосл% с^го точно шакъ же нос шул ишь иадлежлп1& 
яри доказаш льсгпгВ^ шь общеиъ смысле с^го предложешя^ 
хакъ ластуплено было при тасовомъ же доказательстве 
лредъидущаго предложеихл. И зд^сь точно ш.:Ьже слФдсш* 
цж ми^юшъ м^сшо^ какхя Л1а«ъ прим:Бгеия бмли. 

Лрисювокцллемг^ 

Въ заключенхе об'Бихъ сихъ п|)едлаже«1Й осшаеася 
яаи&Ш1;шь. чти взаимное сравне411е призьиы и лираиидм^ 
у «готорыхъ ослованхя и высоты равны м.жду собою» на- 
ходишсл вь 7 мЬ предложен! и XII книги Ёыслидовыхъ Еле- 
неитовъ. Что же прлнадлежишъ до ч:равиен1я усечен** 
ной пирамиды съ ц:&лою , и сл'Ьдсшвеино шакь же и съ 
. лрлзьмою, то Геомешры обыкновенно еде доказывают^ чрези^ 
посредство Алгебры; но Г. Каму съ подражал доводу У^^^ 
шребленному Ев1и1ИД0мь ъъ упомлнушояъ 7 лредлолсши. 
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даказалъ то же Геомегаряческ!^. *■ инеино поешуви^лъ- тутш» 
аояши гаакв«ъ «бразои*». 

Че^58. Вусшь АВСШ2Р уЛчйЛа» гарехсйгорбшмж- пвраин- 

ЛИе^;.. ч^ез« точки, А>^иЕ представь себ% плов&ость АСВ^ 
ее равсФквшиую яа пирамиду АВСЕ п пирамиду АС0Е7, к 
4|>ев«с точки 6, Б« Р еще нлоскосш* СЕР, »оел%д»»)Ю ПЯ" 
рлШйлу разеФка^во^ю па двЪ. пирамида ЛСКё, €^РЕ, им^ю^ 
"^Ш •%&р,^т^№0I9» точку -&, аоснеямгямн треугольники А СР,. 
СОР; пошоиъ на продолжении РО возьми РСг= АС, про» 
шяни ЕХх и СС и вообрази плоскость СЕС по симь.лине- 
Шйк ЙфёНохя^^ую^ нол7<тт& пирамиду- РБСхС, которая, я; 
ММ^{йк>, ' рЪма. гаграяидф АСР4^. йб» пираний д. АС^Е: пи- 
>{Н№«11. СОРЕ-к треуг. АСРс^ треуг. СОР=АС:ГВ; 
гоакъ ж» «ира-яид^. -РЁ&С :*11ира«1йд. СОРВ с=1 лреуя 
РбЕ: шреуг. РЕа=: РССсиАС): РО ; сл*д, и проч. 
4к >|||4А!Ь. -Шеперв можно- С1ирзап1ь^ что ус-Ьч^нна» пирамида, 
-еоенюяп^ иэъ. сшсь. трехъ, иаъ^ пирамида. А ВСЕ» пира»иД1 
#Е'0'С и пирамид. Б^ЕССг, которые им^юшь одщ^ •№ 
'««1ау раавую-. Ю1с о т'§ усечен но»- пирамид»-, «еснованЛянк: 
лервыя/ /!■§, овио«аи1Я« АВгС, •Р-Б]>-у<Яаен»оЙ'Оират1ДБ1^, 
а последняя, треутоль-.. РЕС Л^. говорю >. сей. треуголь*- 
никь есть средняя! •про'Пор]^нжлыккЯ'. площадь ме'жлу огно*- 
жаи!ями АВ.С , РЕП ус^яенно№ пирамиды.. Иб6>. по при-- 
^г»в* равнихъ у^лоьъ. ВАС, ЕРО » раам»хъ АС, РС,. 
*реуг. АФС : юреуг^ РкС = А В,:: РБ = АСГ: РО; так». 
'Ш 1Лреу»1 ГБ6 : Лреуг.. 1?Е 0^= Е С:(= АС; : РО ; сл^д. 
•*!» йрМ^.- ^Н тааийъ. еб^]^зо»ъ ус|1че»й»Я' пираяйда' равна ц*- 
МИ^ у Ш0Ш<грОп- тт^с- МЕац;ота,. что> и усЬйенЧюй; а- осно- 
'Ллй9и М^ог^Ирд» р1пМ№ В1^%слг6 вз/гтымъ ^Осиоваи1Ёя11ь ус§^ 
'^илойг ая^раммДк 'к «^едней прояорд^о1га.\^вой. между шыш^ 
-■•кощади. . . 
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запСпгимъ, что ехе к^<1бяо уже разпро^ 
вшраиишь можно ко вслкинк усбченыыиъ пирамиданк. 

И^АКвИ- Ц1€Л99нлрЬ н велхая лрнзкма, нмЬющ1л рай* 
ммл основашл н высоты^ сцть равны между со^йю. 

СГе брелложеню пожешъ бышв доказано яле язъодйо« 
^Ь пракила наложеихд съ попощш способа оредЪлов», или 
]взъ правила наложевхя соеданеннаго съ теоркю величие» 
1)ро11ор1|1[оиальынхЪ| яо^ шакъ-же» сь понощхю способа аре^ 
д^ловъ^ 

БЪ йервом^ доказашельспгЕС:^ впистан!^ ъъ ^иливдр! 
цризьИ!^ п ооисыванхе- окало онаго другихъ надлежвш» 
дгчйни а!ь подобно шоиу^. какъ* вписываиКе въ крутъ мно^- 
тоугольниковь и описыван1е около- онаго другихь въ тре- 
лКёй леямЪ перто^ предложен1я< пр» первонъ ея дока- 
зательстве сделана было; ы^ другоиь же подобно юяпку} 
какъ при другомь сея леииы^ доказательстве оное вписывал- 
ись и охшсиванге уяиненно было«. Ъъ прочемь^ я не нахожу 
за нужно» предлагать^ дока^зяшельсшва сему предложению 
Ю всей подробности. Ибо всякой применяясь къ цредъи^ 
дуИ^ими доказкшельсшвамъ> удобно санъ^схе сделать можетъ« 

к 

Всякое конц^^и ее лкал пирамида^ имЫщ\л разнил 
^снЪмашл^ н^ еысоты^ а^тъ рамы^ межд^/собою^ 

С1е)1редложен1е'такь же- всякой, прпи^ялясь к% прсд%^ 
вДУщииъ Ьредложеинмк, удобно сань доказать ножофъ. 
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71р.€4Ложен1б IX. 



ШарЪ равенЪ лр^рамяд%у ^[которон о.сноаанИе яоеерьх^ 
ноеть тара , а бисота ралг^сЪ его. 



^ Для доказательства ^есо предложен!;! надлехить 

звать слФдующхя леимы^ 

1 ) Естьли на данной прямой линея сосшраиптся точная 
воловина какого ни есть прааильнаго многоугольника, четное 
^исло стороыъ и-мФющаго , шаЕЪ что €ы лсб стороны ея 
В'ребыли ц^лым«, то т'Ьло , «олюрое Ароизойдешъ отъ 
обращен1Я сел половины многоугольника около даннай ли« 
^ иен, рамо пирамия^, у кое^й ^ос»ован^е площадь равная 
иорерьхности описанной полупернметромъ серо многоу* 
10льни«а I а еысоша лерлеид1жул;1ръ омъ ||енп)ра онаго. 

Даказательсгаво егея лемин ;заш!сишъ ошъ сл^/^»* 
щихъ случаевъ; 

Черт. 59 *) Ежел^с «преутольяикъ А ВС около одной изъ сгооррнъ 
своихъ АО сове^ннишъ цЪлое обраш^^^^^ » лю тЪло, като- 
рое оный шреугольникъ произнелетъ и которое равно 
конусу и^дЬюще-му ьысотою сгю сторону АС ,, а,о<:н9ва* 
нхемъ кругъ описанный перпендикуляромъ В^^» на нее 
изъ вершины прогаиволежа^аго утла В о&\Ц1еннымъ, р^вно 
|1ирам.ид% , у коей основанхе площадь равная лолер>хно« 
сти , описанной одною Н5ъ двухъ другихъ сторона» А В 
треугольника АВС!, а высота серпендикуллръ СЕ, 
ва нед изъ вершины противолежаш&го угла оп\щенной:. 
Ибо, для подобтя треугол-ьннковъ АСЕи АВВ, АС: СЕ::1Г 
АВ ВВ, но АВ:ВО =: поверьх. оп»ган. лин. АВ'=:Р> 
хр>1. радху, В^(=:^;; чего ради АС^СЕ=:Р:(2^ н 
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дл^ 9 гтредлохетп* ХПй кйиги Евклидовихъ Елеиентовя 
произведенное гореугольникомь ЛВС хпФло уаоиянутой 

пнралгад'В равно-. 

• 

Ъ) Ежели шреугольн'ига АСВ вй^сшо стбронта АС^ совер-Чсрот. 40 
]оц1гаъ цЬлое обращенхе около линей СО преходящей чрезъ 
вершину одного изъ угловъ его С } иго го*ло произведен- 
ное" ямъ равна Ьирамнд^ , / коей основанхе площадь рав^ 
пая повервхносшЯэ описанной стороною А В 1грошиволе- 
лащею оном/ углу, а высота перитендикуларь СЕ, изь 
ве]ршины сего угла 1га оную сторону опущенный. Ибо , 
продолжи старону АВ до лрес&чен!л СО въ I) , выдетв 
таредгольникъ- СВ1>, ошь обра®ен1Я коего около л№нен 
С С произшедпгее пгБло равно пирамиде » у коей основанхе 
ллащадь равная пговеръхностк описанной линеею ВО, а 
высота перп^ендинул^^ръ СЁ; но отъ обращен1Я пгреуголь-' 
щ^г С АО около той же линеи С в произшедшее т^ло 
равно пирая^идф, у коей основанхе площадь равная^ поверыс*' 
носши описанной лине^ею АО, а высота гаотъ же пер-' 
лендикуллрь СЕ; следовательно* поелику произшедшео 
отъ обращентя пгреуголвника ВАС около лш1еи С(3 тЪло 
еспгь разность сихъ т^ль , оно равно пирамиде, у коей 
основанхе площадь равная разности по^верьхностей спи* 
саЕНггьпсъ линеями ВО и АО, а высота перпендикулярь 
СЁ; и какъ см разност-ь паверьхносптей есть поверьх- , 
&осшь оаисаннад линеею АВ, ию следуешь и проч. 

е) Наконец*, еЖелй А В не пресВкаешся съ €С и естБ>Чсрпг.4Г. 
къ оной параллельна., то при доказательств* сего слу- 
чая такъ паст^пить надлежитаъ. Опусти на СС перпен* 
дикуляры АО* ВР, вылетъ прямоурольникъ АВРО, к 
агпъ обращения коего около лине^^ СС п'роизойдешъ ци- 
линдръ^. на (утъ прямоугольны-хь треугольыиловъ АС О ^ 
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ВСР, яа кои пргаоугольни&ъ АВЕП иэббтгоочесшвзгбпгк 
прошивъ даннаго шреугольника АВС> ъъ тоже самое врснж 
произойдешь два конуса, кои вм^сго^ сосшавляюгаъ трешь 
цилиндра ; чего ради т^ло произшедшее отъ обращения 
треугольника АСВ есшь дьЪ горегаи онаго» или равно ко* 
пусу, у коего освованхе кругъ описанный линеею ВР или 
АО» а высота линел АВ въ два раза взвшая. Пошоиъ 
опусти перпендикуляръ СБ^ которой равенъ ВРнлиАО, 
озиачь А В чрезъ а» СЕ чрезъ.Ь^ площадь равную поверъх-* 
носши описанной линеею А В чрезъ Р и кругь описанный 
перпендикуляромъ СЕ чрезъ ^; будешь Р : ^II^ Ь г^ =::2Ь:а; 
откуда для уяо мл ну таго Евклидова предложенхя сл^дуешъ^ 
чшо конусъ, у коего осноъанге кругъ 0^ а высота лЬ, ра- 
венъ пирамиде 9 у коей основанКе площадь Р , а внсоша 
перпендикуляръ а ; по оный конусъ равенъ т^лу произ- 
веденному шреугольни1соиъ ЛВС; сл:ёд. и проч« 

Теперь иредсшаВь себ^ у"по»я ну тую половвыу мною^ 
угольника, состроенную на данной линей: пряныя изъ 
вершииъ угловъ ел въ средину данной линей прошянушы1| 
раздал л шъ ее Нд*шреугольникн>у кошорыхъ высоты, вз;?П1ыя 
отъ оной средннЫ|будутъ перпендикуляры ошъ центра секо 
ппогоуголь'ннка, и шого для равныя меа;д>г собою, почему, 
ААЯ лредлоденныхъ лредъ симъ случаевъ э т1&ло произк^ 
денное обращенгеиъ сея половины многоугольника» будешъ 
действительно выше упомянутой пирами д|{ равно. 

Откуда слФдуетъ, чшо естьли въ полукругъ впишепг- 
ся половина правильнаго многоугольника^ четное число 
сшоронъ им1Б[ощагО| шакъ чшо бы всЪ стороны ел пребн^ 
ли целыми, шЁло произшедшее ошъ обращения сея поло« 
вины около дхамешра полукруга меньше нежели пирамида, 
у коея основан1е площадь равная поверьхносши шара про» 
изведеннагр обращешемъ полукруга, а высота радУусь его^ 
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« что есшьли около погоже полукруга опишещся полови- 
на правильнаго многоугольника , четное число сгаоронь 
«м^тоша^^^ такъ чгао &ы вс* стороны ея пребыли ц*лы- 
ми , шо га*ло лроизшедшее ошъ обращены сея половины 
заиогоугольника больше, нехели упомлнушая пирамида. 

ЗдЬсь, не шакъ какъ ^ъ поверьхностяхъ, сатяо по се6$ 
уже явственно, чшо первое изъ сихъ тЪлъ йеньше, а дру- 
гое больше, нежели шаръ, въ коемъ пе|)ьвое вписано , и 
•около коего другое описано. 

# 
2) Разность .между сими телами, около шара описанйьтмъ 
и подобнымъ въ оной вписаннымъ, чрезъ удвоенхе числа 
сшоронь иногоугольниковъ , ихъ произведшихъ , можегаъ 
учиниться меньше, нежели всякая по произволенш данная 
величина. 

Пусть ЛВСПЕР ш$ло изв^сшныиъ образом* въ^ерш.59* 
шарь вйисанное и СНКЬМХ подобное о1голо Шара опи- 
санное; я говорю, чшо последнее къ первому въутроен- 
номъ содержан1И перлендикуляровъ ошъ центра 0^ и ОР 
^вухъ полумпогоугольниковъ СНКЬМ и АВСЛЕ, про- 
изведШиХъ аш шЁла , ибо выше въ IV предложенш при- 
мбчено, что С1и ль^ла состоять изъ подобныхъ конусов^ 
й^лыхь и ус^ченныхъ. Впрочемъ сге сл*дуетъ изъ тог 
хо^ что оныя тЪлж равны пирамидамъ, у коихъ высо- 
ты перпендикуляры 0^ и ОР, а основания площади на- 
хадящхяся въ удвоенномъ содержанхи сихъ перлендикуля- 
ровъ^ и кои ^ хотя бы были и не подобны , всегда сушь 
въ утроенномъ содержан1и высошъ своихъ 0^ и ОР. 

Пусть Т описанное около шара т$ло , <: подобное 
вдлсапное> С шаръ, г перп^ндикуляръ 0Р> и перпенди- 
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^8' 

Г)гл»ръ ОРи О' данная^ вслйпийау которойг разюспге Т — I 
должна быть сделана' менвшб; возьми ошъ С такую ча- 
стную величину ^^/чш^^обы онаа была^ меньше ^, и сыщи 

къ г и и четвертую* пройгорцгоналБную у", шакъ^ чтобы 
было г : и зг и '. 2 1= 25'*. у ; я говорю*,, что есгаьли развосгпб 
г — и меньше трети толико хе чач:тной*' величиньг ^ сей 

чешвертой^ пропорцгонал:ьиой- у^ шо* требуеи^ое- сделано,- 

Вс» самомъ* д^л!;^ поелику Т , с суть въ^ ушроенномх 

содержа Н1и: линей г и и; то»будегаъ' Т': г т г : у и Т — 1: : г — 
г — у:-; и какъ (по причин:^ что г — и: и — г : 2 — уш 

г: и :г и чтои <г, И2:<и) г — у << и: — г <г - и<|.Ь 
шо выдашь» (г — и')Ч^(и: — 2) 4- (г — у ) << ^ г или , по 

причин* что сумма^ разностей* кахдыхъ двухъ величинъ- 
сряду взлгамхъ равна- разности- крайнихь, г — У<^-> ^ 

лошому X — ''^й-^^'^О- 

Е'сюьл» Же' г — № не? м^еНБше ^ Х- , то» чрезв удвоенхе' 

числам сяП)рон1В многоуголвнйковЪ' сделай' г -*- и' << | . ^- , ш 

пусть- тогда: описй^иое: и вписанное ш^ла* будут* Т', с*, 
И* чегаверпгая- пропторцгоиальиая: къ г и и' будешь у*^ то , 
йоелику у' > у (а>- г — и'буд^етк и- паче < |^;- и пошо* 

му ,. какъ. и. прежде ,^ выдешъ Т'" — {' «< '-/< — < О. 

Потоягивв с?е; не- остается' бол%е,- какъ по^чпормгв 
Ъбйктновеняо- при конц* сего роду прелложених чинняое 
^азсуждеше:- Итакимъ образомъ- сге предложенае доказано. 



1АМН*«_1«ЫЬ| 



(а) Что у'^>у, то потому : когда' учинишь С1ю пропордУю гги'-И 
г:в, До по при'Нён* ПроПЪрцгй ггц г:1в:у, выдмпЪ «>у# 
но по причине пропорИ1и г; и' ЛПг' : у' ы пошоиу чт> г'^ ж ^ ш^А 
шо дыше ддказано было , будешЬ у^ > 8 1 СлЪд. и про% 
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Лр и сюлонул^.ен Не. 



Юшкуда .сл*>з^«ап»> -что шарь ^>авенъ лолусу, у жоего 
осноланде удюенный ^ольшш крукь шара, .а аысота д1а« 
нетръ его; я «капь шасовый хонусъ тссшь дв1 дпреши ци*. 
линдра .ок(1ЛО шара оплсанлаго, то *слЪл}\сшъ <вще« что 
шаръ ^)а6ень двумзь .шрешлиъ онаго 1|{ил1и1Д^>а« 

21а зсонець опонва апакъ же локлжетсж » '1Ш0 сскшорь 
шара .равенъ лоыус^^у лоею васотй радКусъ^хо^д основанхв 
хругъ равный эасшя яов^^ьхвослаа ш»^л, лиу л^>111идлоха-? 

шей. 

-Ншо «е лрянадмжтпф до ссегмеята дтара; лто юный 

^авенъ разнесши :се<шо^а и жонуса, хошорой ославешсс 

ошь .сего дослФднд1Р да лтяятШ иерааго ^п^ла. 



"ч' 



^прояем», *вггда къ олтрвзку А 8, д!а«егору В О я ^5ад|у^^ерш.4«- 
СР сыщешся чешве:р,шал лроп^р0(шял^няя , л лоложншся 
сперва отъ А до Е» лошом^ь юлъ С до Е^; то лр^шой 
хоыусъ Е Н1С равенъ 6удеш2Ь ссктсуру !Швра С^Ша^ йлря/лок 
хонусъ |РЕ'С равеяъ сетмедту Г13С, -Ибо: ^ ) Ло11еже яо 
яололеиш Ай : ВО.:ггСО:ДЕ^1|АВ :В0 с::г «^у г* крадут. 
ЛК : 1?руг. ,рад|у. ВР; «шл бу дешъ круг, радуг. А У : ^рух. радКу^ 
1)|Р ;;;141!0 : АЕ# л жовд^съ Р-ЕС ^авенФ ланусу^ у коего 
основанде жруь радху. ОК, а .высоша СО; ло с^й &аыу4!& 
раведь се&гоору шара ^^ОС.С; слФд. д дроа. л ; Понедл 
до доложенно АВ : В О ;гг СО : СЕ^ и дрелде было 
АВ:Ь© — С».АЕ, шо АЕшСЕ'^ д два *онуга РСа ' 
д *\Ё'С купяо равны одному КЕС; до лонусь |?'ЕС рая 
»ейь сеЕшо^ж Е0СС; -следовательно по ол1нял1|и ю6н?аг- 
го конуса РС^,у ЗНА^^'ОЪ (СегмешшФ 0Р1>в ;равеыъ 1Е0Д)^(/ 

|рЕ'а 



13 • 
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11рим:&г:атё1 



Новые Гсомешры слЪлул способу не р^злЪлишыхл дв* 
казываютъ прямо, что шаръ есшь дв% шреиш цилиндра,, 
ополо его описаннаго; но подражагЯ имъ » ыи по способ/ 
лредЪлолъ шакъ хе С1е учинишь иоа&емъ» а^ иш;ино шакимь 
образомъ : ' . 
Чь^пьнЗ. 1) Есшьли высогаа^ АВ полушара С ВО разделится на^ 
сколыга ниесшь равныхъ частей АВ'^ В^В-^', В"В^'^ В'^'В, 
и сооша^шсшвенно онытъ часшлмъ въ оной волуикЕрь^ 
, лпишу1пся цилиндры ЕВ', Е'^^^ Е^'СУ" и околоего опишуш« 
ел другхе СР, С'К', С^'Р^', С^^^Р^''; шо разность сихъ опи- 
оаыншхъ цилиндровъ со вписа^ныниравна^ цилиндру ОН, у 
коего выаоша ВВ^'^ одн^изъ частей^ на кои высота сегненшаг 
АВ разделена, а основаш'е СК равное- основанию СО полушаг 
ра. Ибо, цилиндръ СР :=: цилиндру (ЗН, и цилиндръ Ь О'г^: 
цилиндру СН'; сл1д» и разнссгаь СР съ Е О^, идя цилин- 
дрическая крона С'СЕО'РО, =: разности СН съ СН'^. 
вли цилиндрической кроиК ЬСС'Н'НК; шакъ. Же дока&еш^ 
%л ровенсшво и лрочихь;. сл^д^ н проч». 

Отсюда сл1^дуеть, чшо раэносшь между описагнныпк 
в вписанными цилиндрами ^резъ разд^ленхе паполы ч^ 
•тей, на кон высота полу шара разд^лена^ и соответствен* 
вое оному ихь описаиКе и вписанге т^я^етъ сд^^лашься 
женьше*, нежели всякая до произволеихю^ данная велвяино* 

И понеже полушарл^ болвше вписапныхъ вь нега ци^^ 
лагндровъ, а меньше описанныхъ; шо присоединивъ къ сему 
доводы подобные' ш^мъ, ков: въ предъидущихъ предложе- 
вхяхв/ при шалсовомь обстоятельстве учииени были , за* 
ключимъ, что полушаръ есшь пред^лъ цилиндрами вь нега 
вписаннымъ. 



1(Н 

^). Ежели вксрпга 1МГР П1*л* Й|РОО^. 1гроизшедшат(>Черш.44< 
чрезъ отнятие прямаго конуса РОР ошъ прямаго цилин» 
дра МРN^. разделится на сколько ниесшь равныхъ» 
частей ММ'. М'М", М"М'", М'" Р и соответственно о- 
вымБ- частямъ въ - С1е ш-Ьл» впишутся цилиндрнческхя 
кроны ММ'Ч^^ЗУN^^.. М'М^'Х'К/5'У'М"]^ , Мт''*Х*'К" 
8"У"№'"Ы", и около его опишутся друпе ММ'К'М. М'М" ' 

разность сихъ онисанныхъ цилиндрическихъ кронъ со 
вписанными равна цилиндру М'"РОФ^"', у коего вшсота 
М'^Ф одна> шъ^ частей, на>кои высота МР оняго тФла раз« 
делена-, а о<:новац1е Р^ ранное основанхю того тела. Ибо ^ 
йилнндръ 11У:=:цплинд. 2"^''', крона К'Х'2ХУ VV'5' = 
крошЬ Х'Р"Р'"2"У"0^'0;^У'» и прот. 

т 

Отсюда сл-бдуетъ, что разность между описанпБТмхг 
я вшисаъиы^ьли кронами чрезъ разд$лен1е наполы часщей, 
иа НОИ высота т^л а* МРО^N раз д1^ле на» и соответствен* 
вое оноиу ихъ описан1е и вписанге можешь сд:Ьлашьсл мен^^ 
ше, нежели вслкая данная вел11чива1. 

И понеже га^ло ]ЙР(1М^Ы больше в^тлсаиныхъ ю него 
кронъ, а« меньше олисан н ыхъ » то заключимь^ ^лю она 
есть пред^лъ впнсаниымъ вь него кронамь». 

3-) Цилиндръ и цилиндрическа'я крона , имеющая равныя 
высоты н основанКя^ сушь равны иежд/ собою». 

Пусть будешь цилиндръ АВ , и цилиндрическая кро*Чсрш.43. 
на СЕ^^'О, кои при равныхъ нькотах> им^еошь равные 
осповянгя, шакь что кругъ Р ш кронЬ или рааносши ^ 
круговъ К^и 8; то за т4иъ что 0^4- 8 = К-, будешь Р ч- 8 = 
К и цилиндръ АВ^купяа> сьЕЕравенъ цилинд^ру СБ^иш>> 
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ятоиу вилиндръ ,АВ~ цилиндру со (безъ яилнндра ЁР 
но цилиндр«Х^О безъ цилиндра ЁР ^есшь дил11ндрд9ес|лд 
,крона СЕР IV ел* д* л проч. 

Черпг. 45 40 Полушаръ СВО , у соего юсн(ував1е дааиболывхЙ кя)гп 
" *♦ Ор, а высота радхусь А В, л .го*ло МР^^N , у доего 
,основан1е МК шошъ же наибольшш друхъ, .а лысолха 1ЛР 
равцал ^адхусу Л^З» суть ^авны ^е^в^Ау лобо^о,, 

^Разд'Бли «высопт АВ^ 1М;Р ^на 4Сколько лиесшь {)ав^ 
внхъ и одинако^;Б1Х1| гчасщей^ тИ ^^ъ .полу.шаръ .СВХ)» Д въ 
;1л{ла МРО^N дпиши гцидиндры и ^^роны хоотв$шс.шве№ 
ныл раздал енхю .высощъ; л говорю ^цилиндры ^^р6иамъ равв% 



(О'^М") —(О^'Х/) ; лго сОсяоэанкСф", «йлиндра^Вф<Лг= 
юсндвандю :М''X'У<N<^ нилин>1ри!!е(и;ол ,кроны М^М^'Х^^^йХ 
УN''N', л ;П0 |Призд«н* .один^1ково?1 .оных> в>1срты^ г<:ам1}М 
цилкндрь ,равенъ «самой сей ^грон^^. '7ак> л^ ^одддедцс^ ра^ 
венсптво ^1дрояи)^. .Глйд. л ^ро%^ 

}1о понеже полушзръ VСВ^ л да^ло ^Р<!)(5Й1 луп» 
пределы хей одной л ;Взаидлно равной велининФ, ^к^ою ллн 
Эпис^анд«д ^ь лолушаръ {РВО дилиндры ддн лляо^^нния 
въ ш^ло МРОО^^ цилиндринескхл лкроны дп^стЪ сосшав- 
ллюшзь; ,шо ,сл$дуешъ,»чгао долушаръ ^2^В дпЬлуМРОО.^ 
равенъ. 

И шакъ полушаръ СВО .есшь | цилиндра (СН^ {0»(к 
до его оцисанцаго. 

Пр и со 6,0 к 1^ л. л е иге /* 

Понеже «онус!., у коего «Бгсопта радхуеъ шара, а осно^ 
«ажк кругь ал&1ищ1Й радхусснъ лш&ею ВС, е|;а1Ь даакъ дс 
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I дилиндраэ около полушарл опйсаннаго; шо жвсптауеть; что' ' 
Полушаръ сему конусу равёеъ. И' понеже' кругъ^ у коего ра- 
Д1усъ лицея ВС1 есть поверьхносшь полушйра ; то сл$ду<- 
етъ^ чшо'полушаръ равенЬ еще конусу, у коего* высота ра- 
дтусЪз- а'основаъхечхлощадь» равная выпуклой часши'поверьх^' 

нослиГ' его:- 

, Шр'исовокцл ленИ' 2" 

Е'сшълй'полуа/а^р* АМП разс^чешся' плоское ш1гоН К, Чсрш.4в^ 
11арал<;Селъно1г>' основанию его « то ш:Бло' АНКО , нмёнуе- 
еиое Зонй; равно' конусу, у коего высотпа^ ша же чшо иу 
Зоны,т а' основан1е удвоенной' наибольшхйгкругъ АО сложен^ 
яый<^ ск* верхнииъ' Зоны^ осбован^еий^ Н1&' 

Понеже* Чрез* подъбкое'' 1ГреД>:йа:еййому' предь сивъ^ до^ 
кизалельсшво «айлешсл^ 4шо' Зонг АЫКЬ равна ш&л|Г' 
АВЕРС СО, вешавше\услГ по ошняшш' ошъ дилийдра АС' 
^.онуО' ЕРС; то лвипвуеть^ ч'т(Э'» ойГа» будетъ равна кону- 
су , у коего высота- ша- же, чшо и' высота РЬ зоны, ци- 
линдра- и конуса^ ЕРС1^ а осНован1Ее' кругъ" рйв^ый' шремъ^ 
кругамъ* рм^уса- А^^Р безъ'^ круга* радгуса- ЕЬ; но' (по . 
Причин*' чтй* кругъ'» ра'дхуса ЁЬ-=: кругу радЗЕуса АК' 
безъ Круга- радгУса 1^Н'') 3 круга^ ра^дгуса* А К безъ круга' 
радгуса ЕИ^сз двуйъ'' кругайЪ- радГуса^ АН- съ кругЫйъ ра^' 
д1[уса ЬН ^- сл*д1 и^ проч:- 

, 1Грисбеок^^л\хенге' 5^- 

Секторъ' ша1[)а' РНМК' равей^ койусу; у коего^ высо^" 
Го! равная выьога* сегмента- шара Мь, а основанхе удйоеи^ 
ный наибольш1Й кругъ АО, 

Понеже зона АНКО равна конусу, у коего^ высота' 
КЬ, а основайхе удвоенный кругъ АО съ кругрмъ НК; 
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то можно юказап», чшо она {)авна супи^ двухъ конусовь, 
у хоихъ высота одинаковая и равная РЬ , а основан1е у 
одного удвоенный «ругъ АО или вругъ ралхуса АМ, а у 
другаго кругъ НК; и лакъ коиусъ , у коего высота РЬ, 
а о<:нован|е кругъ НК, есть РБК, лю по отняшш ошь 
зоны АНК1) конуса РНК оставшееся тЬло АНРКО 
будетъ равно конусу , у коего высота Р^ , а основан1е 
кругъ радтуса АМ; но понеже Секторъ тара РНМК 
есть нзбытокъ полутара» которо1| равелъ конусу , имЪнь 
щему высотою радхусъ МРэ а основантемъ кругъ радКз^а 
АМ, лредъ л^Ъл^оиъ АНРКО; то заключимь и лро^ 

Пр и сю 60 кц л яе н ге щ. 

Отсюда слФдуетъ, что секторъ шара равенъ.еще ко« 
ааусуэ у коего основанге кругъ равный части поверьхносшк 
шара 9 ему принадлежащей, а высота радхусъ его. 

Понеже все д^ло состоишь шокмо въ доказашель-^ 
ств^у что коиусъ, у коего высота МЬ « а основанк кругь 
ргдгу. АМ , равенъ другому, у коего высота радхусъ сек* 
тора РМ, а^основанхе кругъ радиуса НМ; то зам^тивъ, 
что круп» радхус. АМ ; круг. радУу. НМг=РМ:ЬМ, дл1 
9 предл. XII книгл Евклид. Елемен. заключимь л проч. 
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ГЛАВА II, 



содержащая точное и ясное доказапгельслтво тЪхъ пер- 
воначальной Геомешрхи предложенш , въ коихъ нзъиск№ 
ваешсл пропорщональносшь двухъ величинъ одной язь 
шрехъ родовъ протяженности съ двумя другими величи- 
нами шой же или иной просш^йшеи прошяженносшн. 



Поелику с!е доказательство требуетъ основательней- 
шаго знантя общихъ свойсщвъ пропорцгональньгхъ величинъ^ 
то прежде 9 нежели къ оному пристут1мъ , предложимъ 

проаорцшнальвыхъ величинахъ общее ученхе. 

Ничего по видимому легче и простое н^тъ сего уче- 
ная и ничто по видимому не должно бышь его совершен-- 
мЪе , поелику оно у милхона людей въ рукахъ » шакъ ска* 
зать> перебывало; однако не смотря на то, оно бол^Бе 
не совершенно , нежели вс:6 ДругКя труднМш1Я, Й чтобы 
С1е показать действительно, а не сказать токмо, то 
разсмотринъ сосшэлнхе ^ въ которому оно по С1е время^ 
находится. 

т 

Учен1е оное , въ каковомъ по с1е время находится* 
состоянги, можно разделить на ученхе дрсвнихъ и уче- 
Н1е новыхъ Геомешровъ, 

* • 

Древнхе , какъ то явственно изъ Евклидовыхъ Еле- 
ментовъ, его основали на сл*д)'й^щихъ дв^хъ опред*ле- 

1 )„ Величины, говорится, суть в% то«ъ же содержанш, 
»,первал ко второй и шретгл къ четвертой, когда равно- 
,,кратныя первой величины и третьей и равнокраганыя 
^^второй величины и четвертой^ взяшыя всячески, равны 
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„сушь купно каждая каждой, или купно одна другой бол>* 
„ше, или купно меньше. Ёвкли. Елемсн. книга V, опредЬл* 5* 

2\у К.огда же изъ равнокра^пныхъ первой и вгретей велн^ 
чинъ и такь же раввокрашныхъ ынор)й и чешаершой 
кратная первой больше крашныж второй , но кратная 
третьей не больше крашныя четвертой ; то говорится^ 
первая величина имеешь ко второй большее содержа Н1е« 
нежели треш|я кь четвертой. Евклид. Елевец. книга У> 

ОпредЬл* 7 С ^ )* 
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Инопе дуттоп1Ъ> что для сего учен1Я пуаиго т^къхе 
■ следующее опрел^ленКе: ,^величины^ говорится» ия2^1ать 
>,содержан1е одна другой» котда меньшая взятая крашно^ 
^уИожетъ превзойти другую большую,» Евк^Vид. Елеие1Г. 
книга V, оаред:Бл. 4* Но сКе.опред'ЬленЁе вь сашовь д^^ 
нужно не такъ какь определение, во какь акс1оиа; » еле* 
ва ,,го^оритсл^ соАсржанге^^ приложены кь оной вероятно 
не Екклидоиь» а какимъ ниесть яеискуснымь яядаше* 
лемь ею творен1Я^ иба не входя вь дальнейшая сему 
доказательства г довольно сказать ^ что сод^ржанш» соб« 
ственно такь называеиому^. вообще одного количества къ дру- 
юму не козможна сделать нашематнческаю блределенхя (Ь)» 



( 2 ^ X. КесшнерЪ дуиаетЪ, чшо г'/е Евклидово ученге основано на б и ( 
Ь||ред%лей!яхЬ , кои сушь иешаф-изичеспк'я и понЪц^ены вЪ Евкля* 
да^какинЪ ниесшь ненскусныиЪ издашелеиЪ его швореям; но Ко* 
сшнеру по иногочисленныл1Ь е^о упражненхднЪ просшишельно шакЬ 
заблуждаться. 1 

(Ь) ТГравда вЪ Евклид1< сверьхЪ- еега пряведеннаго находится еще яяое 
опред%Л9н!е содсржашю ,. а яненно :. у,са^^/7^^м/( сстк бзлплтас 
ь^кое отнотенгс 4^цхЪ 04^^р04^ыхЬ ееамсннЪ ло нхЪ ко^исс* 
стец^^\ но оное ви &Ь шиу не сдушю^ ш учеше древннхБ • про- 



107 

и хогаж въ предначгершанннхъ предъ сииъ двухь Ев< 
клидовыхъ опредФлевКлхъ употреблено слово содержаыКе» 
коего сиасдъ не изв^стенЬ и не полатаешсл даже-изв^- 
стньшь ^ однако схе (когда говорится тугоъ » что содер« 
жаа1е, то есть то ^ о чемь никакого поняття не подано, 
есть тоже или равно , больше или меньше » нежели дру* 
гое ) не противоречить тому » что я утверждаю у ибо 
слова ^^тожсщ равно» больше н меньшбц^ шутъ, какъ шо за- 
мечаешь Робершъ Симсонъ ( вь кни!^ своей » сЬе Е1етеп(8 
оГ ЕисИс] ра§^. 519)» им^юшь совсФнь различной снысль 
ошъ того I БЪ коеиь он2 приемлются при величинахъ: 
он^ виЁсш^ сь словоиь содержанге тушь не больше зна« 
чашь э какъ простое наименованге , имя ш^хь свойствь ^ 
о коихь въ сихь опред'Ёлен1Яхь упоминается. И справед- 
ливо примечаешь Жамесь Вильямсонъ ( въ книгФ своей^ 
(Ье *Ё1егаепся оГ ЁисИс) тсЬ (]1(Гегса(10пв , (]1(Гепас1оп У1> ущ. 
13б) что ъъ с«мь Евклидовомъ ученш можно даже и с()- 
ъс%иъ не употреблять олово содержание. 

И шакъ С1И два шокмо Евклидова опред^ленхя состав 
вллютъ истинное основанКе его ученКя о пропорцхоналъ* 
ныхь величинахъ. 

Первое изъ пихь не подвержено ни какому возражев1ю; 
но прошивъ вшораго , защищаемаго Робершомь Сиисономъ , 
такь какъ и врошиву предложенш» которыя на оиоиъ 
им^юшъ свое основанге, Томасъ Слмпсонъ восшаль вс^кги 
своими силами; и хотя возражен1Я сего изв^сшнаго Геоме« 



порщональяыжЬ желнчяяахЪ вя какой сЪ нимЪ связи пе ямЪетЪ» 
Славной Барро вЪ конд^ 'шрешьей своихЪ лекв'1Й на 1666 годЬ 
называешь его мегаафизичесЕимЪ и мрачньшЪ^ и говоришЪ» что ма< 
шеиашика ошЪ него нисколько не лависишЪ и иаЬ него ничего гъъ 
ведено бышь неножешЪ, 
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игра не столько успгремлеЕй на Евклида , какъ пате на 
аостановителл и толкователя онаго Роберта Симеона » 
однако довольно ясно показуютъ неудобства съ симъ 
Евклидовымъ ученгемь сопряженпыя. ^ Смотри въ кят^ 
его ьЬе Е1е1пепС5 о( Сеотеегу огаъ стран. йб8 до 27 5> 
издайте четвертое. — Тутъ Томасъ Сиипсонъ наипаче у- 
б^хдаетъ, что бы ученхе о пропорцюнальныхъ величиНахъ 
ве било основано, какъ на первомъ токмо изъ приведен-- 
ныхъ выте опред^ленхй; и что мн^ кажется весьма спра- 
ведливо, ибо упоминаемое свойство въ другомь опредф-^ 
ленш , какъ отличительный признакъ наименовантя ^одно 
содержанхе больше другаго,> по взяпаи кратныхъ не по- 
стоянно и не всегда наблюдается. Ндприм1)ръ пусть взя« 
Л1Ы ^удушъ С1И четыре величины : 8 , 4 >'3 и з > П1о 8 х ^ 
больше Ц^^ 7 9 когда ^ х 4 не больше 3 ^ 7 > «о въ другомь 
случа* 8x3 больше 4 >^ 4. когда и 5 >^-3 больше 3 ">^ 4* 
Правда Евклиду не нужно ^ какъ токмо единожды найти 
сге (Гвойсшво 9 при одномъ какомъ ниесть вэяшхи краш* 
выхъ; но С1Я >самая единственность, на уА^чу отыскан- 
ная, делаешь, что доказательства з на ономъ опред^ле* 
«хи основанныя, (хшаютсл въум^ нашёмъ сомнительнФйшя* 
ми. Сверьхъ того прошивъ Евклидова учентя можно ска« 
:;7агаь еще» чшо оно принужденно и не прямо. 



ученге о пропорцхональннхъ величинахъ новыхь 
Геометровъ прямее и естественнее; но обыкновенно шотъ 
ведосташокъ им^ёшъ , что ъъ немъ не приемлются въ 
разсужденхе количества несоизм^римыя , коихъ бышхе 
столь же действительно, какъ и количесШвъ соизмфримыхъ. 
Но екажугаъ можешь бышв « говоритъ д' Аламберпгь въ 
Енциклопедхи въ Член* Сеотете, что приняшге коли- 
чесхпвъ несоизмеримыхъ учкнитъ первоначальную Геоме- 
отрш труднейшею; схе» продолжаешъ^ быть иожетъ; но 
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лоелику он'Б непосредсШвенно въ схю Геомешрхю входяшъ» 
рано или поздно ихъ принииапть должно « а ран^е лучше, 
иогаому наипаче 9 лто теорхя пропорцшнальыыхъ, линей 
натурально влечешь къ сему принлшш. 

Между ш^мъ способъ предписанной д' Аламбертомъ^ 
чтобы принимать въ разсужденхе схи количества^ осно^ 
ванъ, какъ и у другихъ новыхъ Геометровь , на положенхи 
непозволительноиъ. — Вошь слова его : 

ууГеомешрхя пропорц^ональныхъ линей вся основана 
,,на сей теореме , что линея параллельн1ая основанхю 
^^треугольника, пресФкаетъ его стороны пропорцхонально* 
^^Аля сего , ДОВОЛЬНО' показать, что естьли схя параллель- 
,,ная проходить чрезъ средину одной изъ. сторонъ » шо 
у^пройдетъ чрезъ средину и другой; ибо послЪ сего удоб- 
^уцо докажется, что отс^ченныл части всегда пропорць 
з^ональны, когда отр^зокъ съ цЪлою стороною соизм^римъ; 
9,а когда несоизм^^римъ , шо тоже предложение докажет* 
,,ся чрезъ дово^ъ къ нелепости» показуя, что содержанхе 
^,не можетъ быть ни больше ни меньше^ и что шакимъ 
,,образомъ равно^ 



ЪсЪ новые % Геометры , не и:?ключая и Г. Лежандра, 
которые приемлюшъ въ разсужденхе несоизм^римыя коли* 
чества и кошорыхъ число(^ прибавить надобно» весьма не 
велико, лостулаютъ въ ономъ приняшхи симь образомъ. 

Но противъ вс$хъ ихъ я сказать осмеливаюсь^ чшо 

они поступая такимъ образомъ, предполагаюшь между 

' несоизмеримыми количестдами содержанхе, коего д^йсшви- 

гаельво тугаъ н%тъ и не существуешь, а чего н^тъ и не 

существуешь, то не можешь быть боЛьше или меньше* 



Но 

И чтобъ С1е возражев1е было вразупишельнве, шо приведенъ 
тоу что говоришь самъ д' Аланбершъ ъъ V шои* его со- 
чиненхл, Ме1ап§е5 с1е Нссегашге &о, на стран. 32 1 4 и & 15- 

э,Наприм$ръ говорится^чшо Д1агональ квадрата къ его 
1,сторои%, шакъ какъ коревь квадратной изъ & &ъ 1^ то 
,,чшо6ы имЪтъ совершенно чистое повдтхе о истинн!^, 
»,симъ предложек1еиъ выражаемой, надлехишъ снервй замЪ- 
,,шить, что иЪтъ квадратнаго корыл нзъ числа 9, ни, 
9,сл%дственнОэ содерханхя собствеиыо называеиаго нежд/ 
^^симъ корнемъ и единицею , ни» следственно» содержанги 
^эСобственно называенаго иежду дЁагоналыо и сшороыою 
9,квадрата» ни, следственно, напослФдокъ равенства меж- 
9*4у сими содержангямн , кон ве с^^щесшвуютъ. Но въ 
^,тоже самое время надлежить не забыть » чшо хотя не 
,,иожн9 найти числа, которое бы умноженное само собою 
^^производило 2; однако можно найгаи числа, которых 
,^гмноженныя сами на себя, производять число ша» близ- 
„кое къ &, какъ захочешь» или избыточно, нлн недо« 
„статочно. И естьли имеешь два так1я числа, изъ ко- 
^,торыхъ одно даешъ квадрашъ большш, нежели 2, но 
^,толь съ малою разностш, какъ хочешь, а другое даешъ 
„квадрдшь неньшш , нежели & > но шоль съ малою разно- 
„стхю , какъ хочешь; шо линея, которая съ стороною 
',,квадрата имеешь содержан1е изъявляемое перьвымъ изъ 
„сихъ чйселъ, будетъ всегда большая, нежели дхагональ^ а 
„линея , которая съ №ою же стороною квадрата имеешь 
^«содержанКе изъявляемое чрезъ другое | будетъ меньшая, 
„нежели дхагональ. И вошь развяска сего предложения : 
,,д1агона^ь квадрата кЪ его €торон± ^ такЪ как5 карем 
^^квадратпон нз5 2 кЪ I. И тоже должно разуметь о всБхь 
,>другихъ нредложенхяхЪу кои относятся къ содержангямъ 
з^несоизиФримннъ. 
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Поел* сего Не остается инЪ , какъ предложить со 
згЬмъ ыовую шеор1ю величимь проп^рцшнальныхъ ; но 
нежду шЪмъ , пока къ сему л не присшупилъ еще, не 
бешолезно вгчЪтпть ^ чшо ^аогр^щность съ шеор!и по* 
Быхъ Геомешровъ наипаче отъ того начало свое получи* 
ла , чшо думаюшъ, будто возможно сделать ясное и чи- 
стое машеиатическое опред^ленхе содержанхю , которое 
долженсшвуеа1Ъ сопрЯ1ать между собою двЪ величины^ 
СегОэ а повторяю, ни коимъ образонъ сдЬлать не можно» 
И какое ни взашь изь сд:Ьлаииыхъ по схе. время одред** 
Аешй ;СОдержан7Ю^ найдешь его или метафизическимъ. 
вли кедосшаточнымь. НапримФръ следующее опредЪленхе: 
^Содержан^е одного количества къ другому есть величин 
91,на > которую одному количеству приписать надлежить 
5»аъ разсуждецхв дру^аго^, сверьхь мрачности , его объем^ 
Ающей, не вростираесрся какъ токмо лр количествь со- 
)гзи2ри11ыхь« ш>неже веа^ду несоизм^^р1«м:ыми аредпола- 
таемои вь семь опред&1ен1н аелитины ,. которую иожно^ 
назвать отвлеченною, не имеется ;^' и собсшвенна одн1^ 
шокмо соизмеримые количества им^ю^тъ- хгежду собою со-- 
держанхя, и кои сушь числа» опред1^яю|4ья однф. количе-^ 
ства по другимъ*. » . 



Новая математичвска;^ говор1Я пррпорцГонал^иых'Ь 

величинъ (а , 

Лредварптеяънил .из5лсиен1я^ 

Величина называется $астиою другой г когда^ она 
изм^рдеть схю АрутуЮ' безъ* осшашка*. 



(а ) я называю^ свою шеор'хю новою и матеи^таическою,. потому что лЛ 
прочКЛу кром^ Евклидовом, кааЪ* основгнцыл на- опред|;>^сен'1'№* содер- 
жанхю у сушь мешафизическкя ^. и« чшл> 1^в&лидова» одна^ шокмо по* 
ск время есшЬ' иашемашическвя^ 
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Беличина называется я:/?г1т^О10 другой, когда она из и1- 
ряёпгся сею другою безъ остатка. 

Когда сколько нибудь вели«1инъ измеряется равно- 
лиогими другими равнокрашно, то первыя называются 
раенократными другихъ^ а друПд рабногасту4ЫМи первезхъ* 

Величина , которая изм^ряетъ многхя друггя безь 
остатка , называется общею сихъ другпхъ м^рою. 

Дб% величины или им^ютъ общую м1ру или оной не 
1П|{ютъ: тЪ^ которыя ии:Ьютъ, называются соизм±рими» 
ми^ а те, которыя не им^ють, именуются несоиз^м±рнмы* 
МП величинами 

Пусть величина А съ В несоизмерима и пусть веля- 
чины В взяша будегоъ какая ниесть частная величина Е; шо 
последняя кратн^ая X величины Е йзъ техъ, которые 
меньше А, называется меньшею приближенною величинкс 
А» а первая кратная У той же величины Ё изъ ш^хв^ 
которыя больше А, именуется большею лриближенмою ве- 
личины А. 



л 



/ . 



при чеиъ не безполезно заметить,, что никакая изъ 
«ратныхъ величины Е не можетъ быть равна А ибо въ 
лротивномъ случае величина А съ В будешь соизмерима; 
что противно лоложенш. ^'а )^ - г , .^ 



' * V-» 
щУ2 6 М М Ыт 



г. 



1) Ежели будешь сколько нибудь величинъ, которыя ра- 
внократны другихъ равномногихъ величинъ, каждая каждой; 



■ : 

(.г)ААя большей Ясносгоя вЪ сл^дующемЪ жеХичнны бужл^иш олвача- 
емыл 9ишателль долженЪ изображать чрелЪ линей. 
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шо коликая есть одна кратная своей часшиой » птоликхя 
хе будушъ и всФ крашныя купно всЪхъ часшыыхь купно. 

Пусть величины А и В равнократнБГЯ величинь Е и Р. 
шо говорю, чшо и А + В будешь шолико хе кратная Е+ Р« 
Ибо » когда сколько величинъ мъ А равныхь Е у столь- 
ко же величинъ ивъВравныхъ К,лвсшвуетаь что стольку, 
хе имеется и въ А съ В купно величинъ Е съ Р купно. 

Вообще» сколько 6бе ни было равнократныхъ веди* 
чинъ А, В« С и проч. равномногихъ другихъ Ё, Р, С и 
проч. > сумма ихъ А Ч-В-Ь С -+-и проч. есть толико же 
кратная суииы ш^хъ другихъ Е Н-Р Ч- С + и проч. Ибо, 
взявъ сперьва по три виличины и положивъ А + В = М| 
и Е + Р^=^, обратишь сей случай въ первой; и шакь 
дал*е; 

9; Ежели величина есть кратная другой « шо и взятая 
кратно есть шолико же кратная равно взятой кратно 
той другой. Ибо АЛЯ учиненКя сего ясныиъ, стоишь шок** 
но въ предъйдущей леимЪ положишь А 1=: В =: С =: я 
проч. и Е=:Р::;::С::=и проч. 

5) Такъ же есшьли величина есть крашнал другой, то 
и взяшая частно есть шолико же кратная равно взятой 
частно той другой Пусть А какая ниесшь кратная величи* 
вы Е и пусшь ошъ А и Б взлшы равночасшныя величи« 
»ы Ми 0^; л говорю, чшо М будешь шолико краганаж 
величины ^, колико А есть кратная величины Р. Ибо , 
пусшь N шолико же К|>аш11ая величины р, колико А есть 
кратная вел^чин'ы Е;* будешь, для \Второй леммы, А що* 
лико кратная величины М, колико К есть кратная величи- 
ны Р; и какъ А и величины М есть шолико же краганая, ^^^ 
колико Е есшь крал1ная ^, шо выдешъ N=:М• Сл2дова« 
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тельно^ поелику по положению N есть пголико кратная р, 
колико А есть крашная величины Ё^ предаолагаеное жь 
сей лемиФ доказано. 

• г 

4) Ежели дв1 величина суть равнокрашныя двухъ дру- 
гихъ> каждая каждой, то и разность йхъ будешь шолико 
же кратная разности тЪхъ другихъ. 

Пусть дв* величинБХ А и В равнокрашныя двухъ лру* 
гихъ Ё и Р^ я говорю^ что разность А ' — Б есшь шолико же 
кратная разности Е — Р. 

Пусть Е — Рп:М, и 2 толико кратная величины 
М, колико А или В есть кратная величины Ё или Р; 
6удел1Ъ ДАЛ первой леммы» сумма 2 -Ь Б шолико же крат- 
ная суммы М + Р# колико А есть кратная величину 
Е; но М + Р пг Е , следовательно А:1г2-4-В и 2=:А 
— Б; а по сему я проч. 

5) Ежели величина А съ В соизмерима , то и всякая 
величины А кратная М съ В будетъ соизмерима же, ибэ 
общая мера величинъ А и В измеряя А^ должна измер4ш> 
шакъ же и М. 

6) Равнымъ образоиъ^ ежеля величина А съ В соизмерима^ 
1П0 и всякая величины А частная величина М съ В бд^детъ 
соизмерима же. Ибо^ пусть Ё общая мера величинъ А и В ^ 
возьми отъ Ё толико же частную величину О, колико 
М есть частная величины А; будетъ , для третей лем- 
мы, Столико частная величины М, колико Ёесть част* 
ная величины А, и сего ради С бу^дсшь измерять М; но, 
поелику С есшь частная величина меры Ё^ С вь шоже 
время измеряетъ и В; след« и ироч. 
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7) Вообще вслЕая величина М съ А соизмеримая, будептъ 
и съ В соизмерима/, когда А и В соизмеримы. Ибо пусть 
С общая мера величинъ М и Л, шо О, какъ частная вели- 
чины Аэ буде^ъ соизмерима съ В « и М , какъ кратная 
величины Сл, шакъ же соизмерима съ В. 

8) Но когда величина А съ В несоизмерима » шо всякая 
величины Л кратная или частная величина М съ В будетъ 
несоизмерима же. Ибо , буде положить , чгао М съ В со-- 
измерима^ шо величины М частная или кратная величи* 
на , А съ В б/детъ соизмерима; что противно полАжешК). 

9) Равнымъ образомъ вообще величина М съ А соизие-^ 
римая будетъ съ В несоизмеримая ^ когда А и В несо- 
измеримы. Ибо , пусть С общая мера величинъ М и А» 
то С, какъ' частная величины А, б/детъ съ В несоизме- 
рима^ II М^ 1;акъ'кращная величины С| шакъ жф съ В бу- 
дешъ ве«С1ИЗ^.ерии1|. 

Присовок1^ляен1е. 

На прошивь же того^ когда величина М съ А будешъ 
несоизмерима • такъ какъ и величина А съ В» шо М съ 
В можешъ быть несоизмерима и соизмерима. 

10) Ежели изъ двухъ предложенныхъ неравныхъ величинъ 
А и В ^ меньшая отнимется отъ большей А, столько 
разъ, сколько можно, и произойдешъ осшашокъ С» которой 
меньше предложенной меньшей величины В» нежели оиой 
осшашокъ С отнимется ошъ сей меньшей величины В » 
столько разъ^ сколько можно, и паки произойдешъ осша* 
шокъ О, которой меньше С; и шакъ всегда далее безъ 
конца С1е продолжается; шо две предлоденныя величины 
А н В будушъ несоизмеримы. 



/ 
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Буде схе отвергаешь ^ шо пусть А съ В соизмерима 
ш величина N общая ихъ мФра. 

Поелику ошъ А отнимается В по тЪхъ поръ, пока 
осташокъ С не будешь меньше В» шо явствуешь^ что 
чрезъ шо ошъ А отнимается больше половины; и поелику 
I) ошнипаешся ошъ С по т^хъ поръ^ пака осташокъ Ё не 
будешь, меньше О» шо сл'Ёдуешь, чшо и ошъ оставшейся 
во первомъ ошниманШ величины С отни^1аетея больше 
половины; и ша&ь всехда дал1&е безь конца. Подобпьтмъ о6ра« 
зомь до&ажешсл, чшо зд^Бсь и ошъ величины В и ошь 
осшашковъ ел отнимается больше половины. Но явствен- 
ш>г что чрезь. таковое отнимайте можно досшигнуть до 
величины ). которая будеть меньше всякой данной; сл2« 
д.овашельно> наоослфдокь здФсв некоторой осташокъ бу- 
д<еть. меньше N. Г.*^ 

Пусшь осшашокь С меньше К, ш о поелику N изм%ря« 
ешь. А и В безъ остатка, N измеряешь и С безъ'осшапь 
ва^ ибо въ. прошиваомь случае выдешъ» чшо N изм^Бряя 
В. и мнопя. В безъ остатка, не измеряешь А безь остат- 
ка ; что прошивно; положенш. И шакъ большая величина 
1К изм:Ёрлешь меньшую С; чшо нел:Ьпо« Точно шакь же 
докажсшсЯэ чшо будешь' нелепо, когда положится оста'- 
щокь О и всякой другой, меньше N. 



Л какъ. с1е положеню* для предложеннатд- выше немй«- 
вуемо. дол^Бно ед^лашь.. и нелепость выводится изь того, 
ип1^о положили N общею м^рою величинь А и В; п*о сл*- 
дуешь^ чшо схи величины никакой^ общей м^ры не им^« 
кипь, И: потому сушь. иесоизм1кримыя (а). . 



(а) ИзЪ сего, сЪ Тто1ГоЩ11» некоего Геоиетрическа го гтроешя. весьма удо^ 
яо можно прок1^вести докалашельсшво аосл^нел:у (117) X книш 
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и) Данньтхъ двухъ соизм^римыхъ величинъ АиВГнайгок 
общую наибольшую мЬру. 

1) Есптьли пеньшая величина В измеряешь большую безь 
осташка^ то явствуешъу чшо наибольшая общая н^ра во« 
личимь А и В есть самая величина В« 



ЕвклидовыхЪ ЕлеаеншовЪ предложеяхл) , а няеано Дагональ ква* 
драша1 сЪ его бокоиЪ есть яесоизи^риив, 

ВЪ саиомЪ д1л% 9 пусшь А В СО квадрашЪ , проведя дхагональ Черш. 47- 
АСэ изЪ С рад1усомЪ СВ опиши дугу ВБ, и изЪ А радхусомЪ 
АЁ опиши другую дугу ЕР; я говорю» Вр будешЪ дхагональ 
квадраша, коего бокЪ есшь АР или А Б. СКе доказать удобно вея- 
вой иожешЪ : сшоишЪ токмо вЪ шгочк^ Б па А С возсшавишь пер* 
пендикулярЪ ЕН. ПоложивЪ ск'е прикк^чаемЪ , что оное сюреепхе 
яе иное чшо доказываешь наиЪ, какЪ еешьли б'окЪ ошвииешся ошЪ 
дхагонали квадрата и произшедшхй осшашокЪ ошнииешся ошЪ бока, 
по осшанешся дигояаль другаго квадрата, коего бокЪ есть прежнхй 
ошЪ дхагонали осшавш11^ся осшатокЪ. Почекгу, ежели дхагональ дан« 
яаго пвад^ат^^ охидчнох я чрезЬ А , а бокЪ онаго чрезЪ В, иь1 
ножевЪ производить следующее д-Ьйсшвхе , никогда его яе окоп« 
нивЪ: ОшнииемЪ бокЪ К ошЪ дхагонали А э выдстЪ осшатокЬ С 
иеньшхй ^ нежели В ^ которой. осшашокЪ ошялтьхн единождьх отЪ 
В. даешЪ дхагональ другаго квадрата ,. коего бокЪ С ; паяй отяп« 
яемЪ бокЪ С отЪ х:оотв^тственной дхагонали В — С ^ выдешЪ 
осшатокЪ О меньшгй^ нежели €> которой осшатокЪ О отнятый еди- 
ножды ошЪ С даешЪ дхогональ другаго квадрата, коего бокЪ П; оаки 
ошнимеиЪ бокЪ О ошЪ соошв^юственной дхагонали С — - П, выдешЪ 
осшатокЪ Б* меньш'хй^ нежели О; которой осшатокЪ Е отнятый еди- 
вожди ошЪ О даешЪ дхагональ другаго квадрата, коего бокЪ Б; и 
такЪ даЛ'Ъе безЪ конца С1е д^йсшвхе продолжать можег^Ъ. И поелику 
оно есть шо«гно такое , какое вЪ предложенной предЪ симЪ леимЪ 
предпилагалосн, шо заключимЪ' и лроч;. 

Так!) ж^, сЪ помофхю Г^омешри^скаго стпроеях'я изв1с1лнаго подЪ 
разд*лсн1е\тЪ личеи вЪ краинемЪ и среднемЪ содержа'»ш\, дока- 
хетгя, ягао лтат.'Жль лравильнаго пятиугольника^ сЪ. стороною она*- 
1)0. есшь аесоизмС^и^'^** 
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$^) Кстьли я:€ меньшая величина В не измеряешь больи^н) 
А безъ остатка^ то ошнявъ В огоъх^ столько разъ» сколь- 
ко мохно^ произшедшш остатокъ С отними отъ В, про- 
ЯзшедшКй остатокъ О отъ С и шакъдал^.е, доколе не вц* 
дешъ остатокъ , которой бы изм^рллъ точно предъидущш; 
и что неминуеио напосл^докъ должно случиться , ибо 
въ противномъ случа* величин « А и В буду тъ несоизм*рииыя* 

Я говорю, сей последних остатокъ есть общая наи- 
большая м^ра велмчинъ А и В. Ибо лоложимъ , что В 
еспГБ последит остатокъ, шакъ чшо Б изм^ряешъ С безъ 
остатка; шо 13 изи^ряегаъ 6ез,ъ остатка и «ногКя С куп- 
во съ О ; и потому О измеряешь безъ остатка В ; рав- 
яымъ образомъ О измеряя безъ остатка В и С, измеряешь 
безъ остатка и инопяВ пупно съ С^ и потому О изнуряешь 
безъ остатка А, и Р есть общая м5ра величинъ А и В. 
Но что наибгольшая изъ вс^хъ ^ то подохи, чшо величи- 
яа С большая у нежели О , измеряешь какъ А шакъ и В 
безъ остатка ; шо разсуждая какъ въ Юй леимФ учинено 
было, найдешь, чшо большая величина С изм^ряешъ мень- 
шую В; чшо нелепо; сл^д. и проч. 

Отсюда сл]^дуетъ еще, что всякая иная общая м:Бра 
двухъ величинъ язм^ряешъ наибольшую безъ остатка. 

ПрисоеокцлленИ. 

Подобныиъ образомъ поступишь надлежишБ при сы* 
скавш наибольшей вЁры шрехъ соизм^риншхъ величинъ. 

Пусть А> В и С шри даяния соизм^римыя величины; 
по двухъ первыхъ А и В сыскавъ общую наибольшую м^- 
ру О» примечаю, чшо оная м^ра Т> или измФряешъ ьъ 
въ тоже время и С, или не изм^Бряешъ С безъ остатка, 
и потому нахожу^ чшо здфсь два случад нн^юшъ нёсшо : 
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1) Пусть О изнуряешь С, то» говорю, О будетъ ббщая 
наибольшая м^ра всЪхъ шрехъ в^личинъ А» В и С. Ибо, 
чшо О общая и^ра^шо С1е явственно; но что наибольшая, 
то положи^ что величина Е большая, нежели 1У, изм^ря-» 
етъ вс:& три величины А, В и С^ о ткуда, для предложен- 
ваю выше, выдешъ, что большая величина Е должна из- 
мЬрлть. меньшую О ; что нелЬпо^ сл-Ьд, я проч. 

2) Пусть О не изм^рлетъ С; то, поелику А или В съ 
С соизмХ^рима^ и 1) есть н^кая частная величина ошъ А 
или В, О- съ С для предложенной выше 6 лемиы сризм$« 
рима. И такь величинъ Ь и С сыщи общую наибольшую 
хз^ру Е; я говорю^ что Е будетъ общая наибольшая м^ра 
всЪхъ шрехъ величинъ А, В и С. Ипо », чшо общая кЪра^ 
1П0 С1е явственно; но чшо наибольшая» шо положи» что 
величина Р большая, нежели Е, изм1^ряетъ вс%. три вели- 
чины А, В и С; то Р изм^Бряя А и В, измеряешь и об- 
щую наибольшую ихь мФру О; яошриь изм^^ряя В и С^ 
я:^м%ряеп1Ъ шак% же я общую наибольшую ихъ м^ру Е>» 
чшо нелепо; слЪд* и про?. 

Четыре беяигины А, В^С и и называются лролори^о-- 
паяьиымя, когда^ бЪ ся^^^а'^ сонзм^рнмости А сЬЪнС сЫУ^ 
сама А // С сцть рабнократныл какихЪ ниеапъ изЗ ра^ 
бису^астиыхЬ Е и 'Р белтннЪ Ъ и И^ а вЪ сл111а% не соиз-- 
м^римости^ лрггблнженныя ихЪ X, У ^ 2, V, ло бсякнмЬ 
рабчогастным^ Е я Р беянгннЪ В » О взлтыя, а^ь ра^ 
бпократныя оныхЪ рабногастныхЪ Е » Р. (а; 



(а) ВотЪ чрезЪ хако« разсуждевТе я^прнведеаЬ бплЪ кЪ сеиу опре» 
аЪасвш. 
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Пр исоеок цллеШе 1 



Величины Ау й, С я О написанныя симь образояъ, А : В 
±гС: О, сосшавляюшъ гао. что лролориию на^ываешса и 
произносятся шако : А содержится къ В, какъ С къ Д 
или еще, . содержанте А къ В равно или тоже, что и со- 
держанхе С къ В, гд* слово содержание отнюдъ не дол- 
жно разуметь въ собственномъ его смысл'Б: оно виФсшФ 
съ словомъ равно или тоже шутъ замФняетъ токио сло« 
АО пропорция. 



ТТриеиля обыкновенное определение пропорБхояальяыиЪ велнчяяанЪ, 
;а именно ^^с^тырс б€ан1нны А, В» С «^ О мазыецотгл лролор^ 
цИона^ьнь{^н^ хог/(а со^ермсаше А кЪ Ъ равно содержание СкЪ ^^ 
разсуждалЪ л^ чшо вЪ случае соилиЪримосшн А сЪ В и СсЪО, 
сиыслЪ сего определен!)! чистЪ и явспменЪ у ибо оное тогда зна« 
чигоЪ, что величины АиС сушь равнокрашныл или равночасшныд 
величинЪ В и О , или равнокрашныя равночасшныхЪ оныхЪ веля« 
чкнЪ В и О; но когда А сЪ В и С сЪ О несоялы^римы , шогда шо-^ 
прошалЪ я самЪ у себя, чшо лначишЪ содержанке А кЪ В равно со* 
держанк'ю С кЪ О ? ВЪ сенЪ случае содержан1и А кЪ В и С кЪ О 
н^шЪ и не существуешь, и еоихЪ содержанш н^шЪ, между ш^ии 
Н'ЬтЪ и равенства. Но вСдая, чшо несоизмеримы^ пропорц1ональ« 
ныл величины не могутЪ иному подвержены быть закону, какЪ я 
соизм^римыл , я предположилЬ мысленно* что между несоизмери- 
мыми имеется содержанке » и исвалЪ реможешЪ ли изЪ сего поло- 
ж^нк'я выведенЪ бышь чистой и шочно нашемашической смыслЪ, 
вЪ которомЪ обыкновенное определенге пропорцЁональнымЪ вели- 
чивамЪ при несоизмеримыхЪ величинахЪ разуметь надлежишЪ« 

И шакЪ продолжалЪ я « да возьмутся ошЪ В и О г.акк'я нибудь 
равноча«шныя Е и Р, и по о ньшЪ величинЪ АиС лриближенныя 
Х,Уи2|,У, и пусть Ъ^ , У^ ш^оливоже крашныя Р , колиео 
X , У суть кратныя Е ; булетЪ X : В щ 2' : О , V : В 31 V' : О , 
и по П|>нчине что Х <^ А » У >> А, выдетЪ X : Н (г: 2' : О) << А : В, 
яУ:В(1ГГУ':0^>А:В; воА:Вп:С;0; следовательно 
2':В<:;С:0"иУ': 1)>>С:0, и следоваш«-льио Х' <; С и \' >> (^ 
и ( по причине чшо V ^ у разнятся на одну шоьмо величину Р) 



И1 



Присовокуллен^е 2. 



Изъ предложевнаго опред^ленхя пропор^хя явсшвуешъ» 
чшо изъ чешырехъ пропоркхональннхъ величинъ А, В, С 
и О дв^Б наприийръ первыя А и В не улотутъ быть ие« 
соязм^рииБЕ, когда др/Ия ДВ& С и О еонзнЁриин> и обраш* 
но. Ибо: 

* 

Буде С1е возможно, шо должно быть или чшобн сами 
А и С были равнокрашныя какихъ ниесшь изъ равночасш- 
Я19къ величинъ В и О» или чтобы взятвхя по вся&имъ равно* 
часшнымъ оныхъ величинъ В и О лриближеяныя ихъ были 
равнокрашныя ш^хъ равяочасшыыхъ; почему: 1)положииъ^ 
что А и С суть, равнократныя какихъ ниесшь равно- 
частныхъ Ё и Р величинъ В и О, шо величины А и В 
ЬуАутъ им^шь общую и$ру Е и одна съ другою соизм^ри^ 
паа; чшо противна положенш; 2) положимъ> что при 
^сякихь равночасшныхъ Ё и К величинъ В и О^ величины 






д)«%}я %^ , V/ сушь приближенный величины С ; но поелику и 2 , 
V сушь приближенцыя величины С , шо 2.' п: 2» и V' т V | ибо 
вЪ прошивноиЪ случае С бЬЪ или V будешЪ разнишься бол^е не- 
жели иа величину Р ; чшо прошивно положенш* 

И шакЪ изЪ положены еодержанхй Л кЪ В и С вЪ О сущее шву- 
ющими и равямия произвелЪ я, чшо приближенных X, У и Тг» У 
величинЪ Д и С , взлшыя по всякииЪ равночасшныиЪ Е и Р вели* 
^инЪ В и О , сушь равнокрашныя оныхЪ равяочасшныхЪ Б и Р. 
И пошоту заключилЪ я, чхао вошЪ каковЪ есшь, вЪ случае несо- 
жзи^римосши А сЪ В и С сЪ О , шочный и насшоящш сныслЪ 
словЪ : со^ср/канге А ягЗ В рае на со^сржашю С кЪ И, 

И какЬ сей сиыслЪ чисшЪ и явсшвенЪ , шо вм^сшо обыкновенна- 
го опред%ден1я пропордтональнымЪ вёличинаиЪ , основаннаго на ме- 
пафизическокЪ опред^ленк'и содержанш , я принялЪ начершаняое 
|1Ыше опред^ленхе, которое совершет^ есш^ |1вшеиашичес&ое# 
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Л И С им^ютъ приближенньтя, то шпс^а^кая частная вели* 
чины О ве бу детъ измерять С безъ остатка , и С съ О 
будеть несокзм'Ьрима; что. противно положепш* И Аакъ, 
поелику ни гао ни другде опредЪленхеиъ пропорцш пред^- 
писываеиое здЪсь м^ста имФть не иожеть» величина А съВ 
не мохетъ быть несоизи1^р11яа| когда С сь В будетъ х;опз« 
рнма> и обратно, г 

Пр исо90кцлЛ€н1е 5. 

Когда вь случае соизмеримости пропорцтональныхъ 
величинь А,В^СиО сыщ\тся величинъ А и В, С и О 
общ1Я наибольиия м^ры Е и Р; то оныя м'Ьры будушь 
равночастныя величинъ В и О, я величины А и С равно^ 
кратныд оныхъ рааночастныхъ Е и Р« 

Поелику величины А , В, С и О пропорц?опальнп к 
А съ В и С съ О соизмеримые то А и С с>ть равно^* 
кратныя какихъ ниесть изъ равночастныхъ О и Н ве- 
личинъ В и О; и поелику Е и К суть наибольшая меры 
АиВ,СиО,тоСиНэ какъ м:Ьры же А и В, С и О, 
.измерятотъ ЕиЕ бсзъ остатка. Сверьхъ того говорю, 
Б и Р суть равнократиыя С и Н , ибо буде неть , то ко« 
шорая нибудь изъ величинъ ЕиР своихъ содерл^итъ въ 
себе больше нежели другая : пусть Е своихъ величинъ С 
ходержитъ въ себе больше, нежели Р своихъ Н« и пусть 
Р^ шолико же кратная величины Н, колико Е есть крат- 
ная С; будетъ Р'>>Р; но когда ЕиР' суть равнокрага- 
выя Се и Н , шо равнокрашныя величинъ ЕиР' будутъ 
равнократиыя и С и Н; пусть КиЬ гиолйкоже кратныя 
Р', колико АиВ суть кратныя Е, то КиЬ будушъ рав- 
11о1сратныя съ С и О одной и той же величины Н и след* 
ствеяко равны неж^у собою, и Р^ будучи "больше на1*§оль- 
шей мФра Р велишнь^СиР» есшь нЪра же оаыхъ веди* 
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^ияъ с и о ; что нелепо. И ша» Е и Р сушь равнокрапт- 
выя Си Н. Пошонъ возьми величины Р толико же крат- 
ны я М и N , колико А и В суть крашныя Е; М и N бу-* 
душъ съ СиО равнокрашныя одной и шой хе величины 
В и следственно суть равны между собою ; и такииъ 
образонъ А и В съ С и О суть равнокрашныя наибольших1& 
жхъ пЪръ Е и Р ; что и доказать надлежало. 

Присовокуплен г^^|^. 



Когда А:В=:С:]0вС:О=:М:К; то будет» 
А : В = М : N . Ибо : 

■ 

1)Пустъ величина Л съ В соизмерима, шо, по 1 присовоку* 
плен1ю для пропорцш А : В =: С: О , будешь и С съ О 
соизмерима; и потому> для пропорцхи С: В = М : N по* 
тому хе лрисовокупленш, будешь шакъ же и М съ N со« 
взм^рмиа. Сыщи величинъ АиВ^СиО, иМиК общхя 
наибольшхя м*ры 'Е,Р и С; выдешъ по з присовокупле- 
иКю , чшо , для пропорцУи' А:В=:С:0, ЕиР сушь 
равночасшвыя В и О, а А II С сушь равнокрашны^я. оныхъ 
равночасшныхь Е и С и чшо, для пропорцш С : О =: М :К, 
Р и (3 сушь райночасп»нЪ1Я О и 1М, а С и М сушь равно- 
крашныя оныхь равночасшныхь Риб; ошкуда сл^д^ешь^ 
чшо Ей С шакъ же сушь равночасшныя ВиЫ, а АиМ 
сушь равнокрашныя оныхъ равночасшныхь Е и С , и по- 
тому, длл определения пропорцш, будешь А:В=:М:К. 

ч 

9 

9) Пусть величина А съ В несоизмерима» шо, по 1 присово- 
куплению для пропорцш А : В гг С : В , будешь и С съ В 
иесоизмФрииа , и потону, для пропорцШ С: О :^М : N по- 
шонухь присовокуплению, будетъ шакъ же и М съ N не 
«эпзмЁрниа. Возьми величинъ В , и N какхя вивсшь равно- 
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часгонн! Е, Р я Си по внымъ равночасшнниъЕ^Р и С ьели^пп^ь 
А , С и М приближенныл X и У , 2 и V, Т и 11^ выдепгь» чшоэ 
для пропорвхй А : В =: С : О» X и У съ 2 и V сушь ра&во^ 
хратныд Е и Р, и что. для пропорд!!! С:Ог=:М: N^2 
и V съ Т я II сушь равнокрашныя Р и С ; откуда сл^ 
луешъ» чшо X я У сь Т и II сушь шакъ лее равнокрашння 
Е я Сж; и какъ Е и С по произволеихв) взяшыя равноча^ 
сшныл В я N1 шо следуешь я проч. 

Лр едложбн'ге I. 

I 

Ех.елй вЪ лролорш^ А{В=:С:ХУ лервой глн& А ра^ 
лепЬ йторомц В» то и третШ С рабснб гетиртомц О» 

Нусшь А=:В, шо величина А съВ соязи^ряма» и по 
шоиу такь же и С съ О соизмерима; и кав^ъ лдЪсь велиг 
чинъ А и В общая наибольшая м1;ра есшь В, що и велиг 
чянъ С и О общая наибольшая мфра ф^делИрь О, ябо.вь др.о-р- 
Ш^вноиь случае сш м^ры де.будущ]^ равиочасшныя вели^ 
чянъ В и О; ноА и С сушь равнокрашвыд общихъ наибольг- 
лгахъ н§ръ^ сл^^довашельно^ пое^ку А =: Б> будешь С =;:: П» 



Г • 



Ежели вЗ лролорйЩ А ; В г=; С : В лервоВ^ г-^я5 А 
больше еторага 6> Я20 » трешй С больше гетеергпагй О. 

Пусть А>В, гао, поелику величина А сь В кожешъ 
бвшь соизм$р|^на и весонам^рииа^эд^сь два случая жи1^ 

^ШЬ 11^СШ0« , 

• . • • * 

1) Пусть величина* А съ В совзп^рппф^ шо будетъ и Ссъ 
В со1^зн^Бр^ша; ц. дуешь Ё и Р ш^ ра&ночасшныд хела* 
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чинь в и о » коихъ Л и С, по определен!» цропорцГн, 
суть равиочасшвыл ; шо будешъ нд сколько величинъ Е 
хеличина А больше В > на сшолькр де «еличииь Р и вели< 
чина € больше О. 

2) Пусть величина А съ В несоизмерима, то будешь и С 
съ о несонзм^рииа ; возьми величина В и О та.К1Д равно* 
часшныл Ё и Р^ чшо бы одна изъ нихъ Е. была меньше 
разности Л — В; потомъ по онымъ равночасшнымъ ЁиБ* 
возми величинъ А и С неньипя приближеинв;^ X и 21 ; 
он^ по опред^леихю пропорцги будутъ равнокрашныя ве- 
личинъ Е и Р , и потому X : 1^ г;2 2 : Е); н^ (по причине 
чшо А — 3^<Е<А — В)Х>В; чега ра|ди для перваго 
случая выдегаъ 2>Р; и какъ ^.-<С,, тр С ^удеп» л 
иане >^ О* ' ,.' - н 

Ежели йЬ лролори^** А : В = С .- Р леркой глечЗ А 
'^ягтщ лтораго В^ то п третШ ^ лчнькц л€твергшаы>1^ 
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Пусть А •< В, |&7> поел1ц:у величин.* Ж гс» В >ио]хеп1» 
бишь' соизм^рниа ■ и десоизмфрииа , ^зд$сь ,шак1 хс- два 
случая ииФюшь м^сшо; которые докая^шсх тонно швкъ 
хе какъ предь снц1ь,учи|кно б^л/», когда. А>:В> съ тою 
|1юлько .ра^носпц,ю, чшо въ; случа^Б несоиЗсМ-^рииосши Ас» 
В зд1&сь ви$сшо м^ньшихъ цадледр1Ш1|.' ва&пь больш!^ ил^ • 
личннь А.* С арий^я^д^щ, ■- .4 •- ' X 

■ -■ . л ' ■ ■■ ■ ■ ' . ' " 






'ЕжбЛн^' йЬ лролориш А\'ВггС/В лр^Л^^ДрИ^^Ь 
хяено€Ъ А и С еозла^тсл рмнократныл М » N , то о ныл 
с^ л^сл^дцюшямн Ъ п Т^ лаки состаолтЪ лролори)^- 
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1) Пусть велячинй Л съ В соизШрипа» то будешь и С 
Фъ О соизп^ряма ; я пусть Е я Р ш'Б равно'частния ве- 
ля^ннъ В и О» коихь А я С, по опред^ленгю пропор* 
иЩ сушь равяократныл^ тао « поелику М я N суть рав* 
ноЕраганвд А я С , оныя М и N будутъ равнократныя 
Ё я Р ; кои хе суть равночасшныя величинъ В и О ; 
слЪловашельнОу длл опред^лен1Я пропори1Я| будешъ М : В ^:;; 
К: О. ^ 

12) Пусть величина А съ В несонзм^ряиа^ шо я С съ О 
будешь несоизмерима, и дл^я 8й леммы М я N съ В я В 
несоизм1^римы« Возьми велячянъ В и В как1Я ниесшь 
равночастныя Е и Р; я говорю» что взятыя по Ё и Р 
желичянъ М Я'К прибляженныя сушь равнокрашны оныхъ 
Ё и Р. Иба возьми Е и Р шолико же часшныя О я Н, 
колико А я С суЬть чабшныя М я N1 я по онымъ О и 
Н величинь А я С прибляженныя х, у я г, у; пошомь 
^ихь^'приближевныхь х^умт», у возьми шолико же крат« 
лыя Хэ У я 2э У» коляко М.я N суть крашныя А и С; 
будешь X я 2 меньше М я N /"потому что х я г мень*- 
ше А я С)^'>аТ я V больше М и N (потому что у я у 
Щй^ъте АиС)яТ — ХяУ-^2^, для 4 лсмнй, то- 
ликоже кратяыя у — х(ггО)я у — г(гг:Н)^ коляко 
М и N суть крашяЕГя А и С , я пбтЬШу шакь же шоля- 
хо же храшныя , колико Б и Р сушь &рат&ыя О и Н; 
4>шкуда' следуешь, чшв Т'-^ X 1± Е я V — ^ 2 г^'Р', я чшо 
X, Т я 2, V сушь приближёи1111Я'^^личинъ М-я 1^,'Пд 
Е я Р взяшыя. И какь он^ сушь равнокрашныя Е я Р| 
хоя же сушь равночас4паыя велячянъ В ^и В по проязво-^ 
ленКю взяшьтя^ Ш0| для опред$лен1Я лропррщЯ| (^ддшь 
М:В=:К:1>* 
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Пред-ложенИе У. 



Рамым& о^разомИ еж.еяи вЬ пролориш А : В = С : О 
прм,Ь1*4ЦШ'*х^ т^-ленойЬ бозмцтся и равнокастныл М и N/ 
то оныл сЬ лосМд^мщими лаки составлтЬ лролоричо, 

\) Пусть величина А съ В соизмерима» шо будегог и С 
съ о соизи:Ёрима ; и пусть Ё и Р т^ равыочасшныд ве- 
личинъ В и В, коихъ А и С, по опред1^лен11о пропорцш^ 
сушь равнокрашиыл, шо величинъ Е и Р взявъ шолико&е 
^асшныя О и Н, Колико М и N суть часшыыя велнчинъ 
А и С» выдешъ» для третей леммы, что М и N сушв 
шоляко же крашныя О и Н , колико А и С сушь крага* 
иыя Б и Р; и потому М и N суть равно&ратыыя С И 
Н; кои же будучи равночаспгаыя Б и Р, суть равноча* 
сшныя и В и П; сл^дивательао^ для ооред^ленхя про« 
оорцхи, будешь М : В =: N ; I}. 

8) Пусть величина АсъВ несоизмерима» то и С съ О 
будешь несоизмерима» и для 8 леммы, .М и N съ В и О 
несоизмеримы. Возьми величинь В и О как^я ниесшь рав<- 
яочасшньтя Ё и Р; я говорю э что взятыя по Б и Р ве* 
личинь М и N приближенныя сушь равнокрашны оныхь 
Е и Р. Ибо, пусть Х, V приближенныя М « по Ё взя- 
гоыЯу и 2э V нюлиБО же крашныя Р, колико X» V краш- 
ныя Е, и пусть X, у и г, V приближенныя А и С « по 
Е и Р взлшыя, и Х^, \^ и 2^ , У^ шолико же крашныж 
X, У и 2> V, колико А и С суть крашныя М и N; шо 
(поелику , для пропорцш А : В = С : О , х, у и г, V сушь 
равнокрашныя Е и Р» кои же будучи величинь* X. 1Г и 2, V 
равночастння , сд^шь равиочасшныя и ихь равнокрагоныхъ 
ХЛ Т' и 2', V) будешь х: Х' = г:2' и у: У'р:у:У'; 
яо поелику X «< М> шо и Х' <^ А > и доелшдг х еешь ло; 
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сл^дняя пзъ крашныхь величины 1Ё копгория неньше А, 
шо Х"" , какъ кратная хе Е и меньшая нежели А , дол;б« 
на быть или меньше х или равна X ; чего ' радя , для 
пропорцти X : X' гг: ж : 2' , и величина 2' будегаъ или 
меньше ъ или равна ъ ; и какъ х <^ С , то и Е^ -< С, и но 
шому шккже 2 <^ N 9 понеже 2 и N сушь равночастныя 
2' и С; такъ же, поелику У>М, то и Т^>А, и по- 
елику у есшь перьвая изъ кратныхъ величины Е кошарыя 
больше Ал то У^ кахь кратная же Ё и большая нежели 
А, должна быть или больше у или равна у\ чего ради, 
для пропорцш у:У'ту:У^ будешь и величина V' или 
больше V или равна у; и какъ V >^ С, то и V' ^> С, тшоиу 
1пакъ же У>^Ы, понеже V и N сушь равночастныя 
V' и С. И такъ 2 иУ сушь приближенныя величины Ы, 
Но Р взяшыя , и шолико же крашныя Р^ колико X и У 
"сушь крашныя Е^ ^еуо рад^ » лро^ 

ВЪ лролори^и А : БпС ; I) лося^А^^ющ^^е гл^«ь/Б и В 
езлтые за лредЪ^гдуш^у а лре4^И4Ц1д1е А я С за лосМ^ 
"АЦ^Щг^ у лаки состабялютб лролорцгю. 
1) Пусть величина А съ В соизм^^рима, то будешь % 
<!] съ О соизм:&рима; и пусть X и Р ш^Б равночастныя 
велйчипъ В и Ь, коихъ А и С, по опред$лен1ю пропорцти^ 
"ьушь раннокрашныя^ шр обратно ЁйР сушь равночасшньгд 
А и С» а В и О сушь ра6нок^рашндя оных^ равночасшныхъ 
"Е и Р, и потону цо оцред^ленш цропорцш будешь В : А 
ЬП.С: 

6) Йусть А 'сь В несоизмерима , що будегаъ и С сь О 

*ие соиз111*рииа. Возьми величйнъ А и С. какхя ни есть ра^ 

'*ноча«гапыя Ё и Р; л товорто, -что взлщыя' по Е и У ве» 

личйнъ В и '!> пр]^лижевнь1Л суть равнокраювы оны;^^ 
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к в р. Ибо, пусть X, Т приближенная В, по'~Е жзжшия, 
« 2 , "У шолико хе крашннж величины К » колиЕа X, Т 
сушь кратныл Ё; то, по причине что А:В = С:0|^ 
1Ш0 для V предложенгя Е : В г1г К : Р, будетъ для IV пред- 
ложен1Я Х:В ==2:0 иУ:В=1У:В; но Х<<В,аУ>В; 
Я10ГО ради и2-<0,аУ>0;и шакъ 2 , V сущь' при- 
(блнженния О, по Р вяятня, и толико же кратыня Б* 
колико приближениыя Х« У величины Б, до Ё взяшыя, сущ> 
кратоыя Ё; почец/ ;заключииъ и проч. 

Жжелм вд лролори^я А: В=:С;1> лося^дцюш^*^^ ГД^мов^ 
В » О возьмется равникратяыя или робносастнцл ее* 
лигнны Ш и 1^ у то \лртед'6мд^ш^^ А и ^^ сЪ сними лакш 
€остабят5 лролориш. 

Ибо, Е0|4а А: В ='С : В, тао для У1 предложенI^( 
бк^тьВ.'Л "пО :С; но для IV «ли V предложенЁя дол- 
жно быть М : А =: N :: С ; лочеиу для VI выдешъ А : М 

/7/7 м с о в о X улV^ е » #е. 
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II такъ эакл1юч1гаъ изь ^сего , ^шо 1:отда язъ предъв- 
дущихъ и лослфдующихъ ^леновь тгропорцКи возъмугосж I 

равносрагпвыя или рявно^астпвыл, и еще сихъ равно1^ра1Л<* 
выхъ как1я Биб/дъ равночас1лнил,1!ли€ихърав11о*частныхк 
«ак1Л нибудь равно^рашныл; тао юныя лакн «сосшавлшх 
оролор^хв). 

Изъ чего и хупно первыхъ тар^хъ предложен!]^ Евкл№ 
дово опредФлФнхе пропорцхональнымъ неличинаыъ иепо« 
средсшвенБО хлЪдуетпь « потокяу похемъ ^ы с1:азатаь, чшо 
«1е Евклидово х)1]редЪлен1е въ наи1е1яъ содержится ; во ни 
жшо ие иожелгь сказать^ чшо бы въ Ёвклвдовонъ наше 
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^Заключалось; и такъ наше опред^ленЬ пропорцк'ональкйкгъ 
велячияанъ есшесшвеня^е и первоначальное, нежели Ёвкля* 

щЛ е м м а. 

. Ежели ъъ вропорцхя А:В=:С:В посл§д>'Я)Щ1е чле« 
вы В в О равны яелсду собою , то и предъИ|Дущ][е А н 
С равны иехд/ собою^ и взаимно. 

1) Пусть величина А съ В соизмерима, то будешь к 
С съ В соизмерима, и пусть Е и ^ те равночасшны^г 
величинъ В и О, коихъ А и С, по определена пропорцш, 
суть равнокрашныя; шо^ поелику В =: Б^ будешь Е=:Р к 
А—С. 

52) Пусть А съ В несоизмерима, шо будешь и С сь О яесо- 
измерима; и ежели А не равна С, шо пусть одна которая ни- 
будь изь сизсь величияъ другой больше; пусть А > С на вели- 
чл1ну К; возьми равныхь величинь Б и О шаккя равночасшнол 
БиЁ, чшо бы оныя были меньше К, и определи по нимъ 
величинь А и С приблйженнйя X, У и 2, V; шо, поелику ъъ А 
содержится величина С и еще К и поелику Е меньше К , 
меньшая приближенная X величины А, по Е взятая, будешь 
содержать вь себе меньшую приближенную 2 величины С и 
«ще по крайней мере величину Е; чего ради приближенных 
X и 2 не сушь равнокрашиыя Ё и Ё, а потому и У^ V 
шакь же. И шакь приближен ныя X , У и 2 , У вели- 
чинь А иСз! по . равночасшнымь величинамь Ей Е рав» 
ныхь величинь В и В взяшыя^, не сушь равнокрашныя 
оншхь равночасшныхь Е и Е; чшо противно определенш 
В'ропорши, и следственно положению; след* и проч« 

И ззаинио, когда въ пропорцш А: В =: С : О, А = С, 
ЯО будешь и В=:Оу ибо^ по перемеденш пропррцгж 
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А-: В.=: С : 0> В1 сЬо В: Л = В:: С, Обрвщаешох сей 
въ первой, и до шоиу будешь В = О. 

Предложен г е УШ. 

Когда шелисииы Ш и ^ с5 лредЪидущрцнн кленами 
Л. н С лролориш А:В:=С:0 составллютЪ лролорцт 
М ; А :=: N : С ; то оныл и сЪ лосМд^^юш^ми ЪнТ) сот 
С1т^блтЪ лролориш М : В п: N : О , и взаимно. 

1^ Пусть величина М съ А соизи$рима/то будешь и N съ С 
еоизи:Брима» и пусть Ё и Р шФ равночастпыя А и С» ко« 
яхъ» по определенно пропорцш» М и N суть равноБраш« 
выя; шо по причине пропорЦ1и--А : В ги С : О» а^^я V пред- 
ложена будешь Ё : В = Р : О ^ . откуда для IV . выдетъ 

■ 

2^ Пусть величия^ь М съ А несоизмерима» то будешь я 
N сь С несоизмерима, и поелику при~ семь положенти вели- 
чина А съ Вможеть быть соизмерима и несоизмерима, пусть 
АсъВ соизмерима, шо будетъ и С съ О соизмерима.^ Про^ 
лорци! М: А 31 N1 С и А: В=,С: О перемени на сш А: М 1= 
С:Ы и В:Аг:гВ:С; ошъ. чего сей случай обратит* 
ел ^ 1Ь первой 9 и потону будетъ В: М =: Б : N , и след« 
сшвенно шакъ же М:В=:N:^. . 

З). Пусть величина М съ А и величина А съ В несоизмФ^ 
римы^ 6уд)гтъ и N съ С.и С сь О несоизмеримы^ и поелику 
величина М съ В, или N съ П можетъ бышь соизмерима 
» не соизмерима, пусть М съ В сонам^рима и пусть ихъ 
общая м^ра Б/ возци величины V толлко же частную Р, ко- 
л^нко Е есть .частная В, и.величин>1 Г шолико хе кратную 
Р, коли^о М есть ирашаая Е; будешь М: В=:Р: О^ и мкь 
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(попричпя* что А:^=:С:1)) В: АпгОгС; то по перво- 
лу случаю сего предложения вылсмъ М:Л:=Р*С; во пб 
яоложенш М:Аг=:Ы:С; чего ради Р:С = №С, и дл« 
предложенной предъ синъ леммы Р = М. И ша1кЪ, поелж- 
жу М: В := Р: О, будеть М: В — Н: О. 

Откуда сл*дуегаъ, что когда М съ В соизмерима, шд 
я N съ Ь такъ хе будешь саизи^рима; равныиъ образоиъ 
докажешся, чшо когда N съ и соизмерима, шо я М съ В 
шакъ же будешь соизмерима. 

4) Пусть величина М съ В несоизмерима , шо и N съ О 
будеть несоизмерима, ибо вь противномъ случае подока* 
занному предъ симъ М съ В должна быть соизмерима. 
Возьми величинь В и О какы ниесть равночастныя Ы и Р^ 
л говорю, что взлтые по Ё и Р приближеиныя величинь 
М и N сушь равнокрашны оныхъ Е и Р. Ибо» пусть X, Т при* 
ближенныя М, по Е взлтыя» й2,У толикожекратнылК, коилг- 
ко X, У сушь крашныя Е; возьми величины А шакую частную 
Оу что бы оная была меньше какъ М — X шакъ и У — М, и ве- 
личины С равночастную Н, и определи по С и Н величинь 
ЪЛ иNприближенныя х^у иг,у;будетъ, для пропорц1иМ:А=: 
И: С, х: А иг 2 : С и у: А =: у: С. и для пропорцш А: В зг 
С : 0> попертому случаю сего лредложен1Я9 х: В = г :0 й 
у : В := V : О, потоиь, для VII предложения , х : Е 1гг 2 : Р я 
у : Е =: у: Р, и наконецъ дл^^ того же VII предложенгя х : X 
ш г: 2 и у: У 13 V: V; положивъ же схе, я примечаю* чшо ж > 
X» и у < У; ибо 6, какъ часшная величины А» содержится 
въ X, которая съ В есть соизмерима, съ осшаткоиъ , ко- 
торой меньше С, и С, какъ меньшая нежели М — X содер- 
жась шакъ въ X, содержится вь М еще по крайней мере одинъ 
разъ съ остаткомъ, и того для мейгшая приближенная 
X величины М, по С взятая^ будешь больше X; шакъ же 
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яое^ику М еъ А нееоиз1и1^рикса > С содержится иъ М с^ 
4>сшаткомь, которой меньше С» и С какъ меньшая» неже^ 
ли У — М, содержась таиъ въ М, содержится въ Т еще 
'по крайней М'6р1^ одииь разъ съ осшашкомъ, и тоге для болъ^ 
тая приближенная у величина М » по С взяшая ^ %^т« 
леньше V; откуда по второму и третьему ПредложенхямЪ 
:ваклЕ0*1а1о, что, для пропорций х:Х:=:г*2 иугУи^гугУ! 
лакъ жеих>2,ау<У;и какь х<<Р([,ау> Ы, 
1П0 сл*дуегаъэ чаю 2^ <^^N, а V > N , и чюо , поелик/ 
(2 и V разнсшвуютъ шокмо на одну величину ^, 2 и V 
сушь приближенныя М, по Р взлшьтя. И такъ, поелику 
42 я V съ приближен и ымж X и У величина М суойБ 
^авнократная Р и Ё, кои же сушь равночастныя О и В 
по произволеиш взяшыя^ заключаю наконецъ и проч. 

И взаимн0| когда будетъ М:В = N:^, то для про^ 
•яорБШ А:В = С: О, вылешъ М:А:=N:С; ибо, пропорЦ[«> 
А: В=^С: О перемени на сгю В : А иг В : С^ пю для >9ей»» 
заниаго предъ симъ будешь М:А=:К:С. 

ЕзЪ лродориш А : В := С : В крезЬ сяоя:ен1е н бытитани 
пронзходлтЪ сл±ац1ощ1я: 1)А±:В:Вг=С-!10:0, 2) А^; 
В:А=:С±В:С,и з)А-1-В: А — В=С-ЬВ:С— В. 

* ЗдФсь шдложишъ наяначе .доказашь первой случай^ ибо 
«стальнае Д11а у^зъ него сл^уюшъ. И такъ : 
1) Пусть величина А съ В 'Соизи'Крима» шо будешь я ^С 
съ О соизмерима; и пусть Ё и Р ш& равночасшная ^В « 
П/коихъ, по опред^ленш пропорцш» А и С сушь равно* 
жрашныя ; то само по себ:Ь видно , что А ±В и С.^р 
сушь такъ же равнокрашныя оныхъ Ё и Р ;, « какъ Ё и К 
желичинь В и О сушь равночасшнаяэ шо следуешь и дроч» 
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12) Пусть величина А съ В несоизи^рипа , • то будешь я 
С съ О несоизмерима ; такъ же А + В съ В и Сн^Осъ 
Р суть несоизмеримы ,. ибо въ лротивномъ случае А съ 
В и С съ О должны бьтшь соизмеримы. Возьми величинъ 
В и В какЛя ниесшь равночаспшыя К и Р; л говорю, 
что приближенныя величинъ А±В|С±:В, поЕиР 
взлтыя, суть равнократныя оныхъ Ё и Р. Ибо» пусть 
Х^ У и 2, V приближенныя АиС^лоЕиР взлшыя, 
то Х±В, Т±:В и 21:0, У:42 будутъ приближенны'я 
Ач:В иС1ьО,поЕиР взятыя ; что ясно. И каьъ по 
причине лропорцш А:В=:С:0,Х,Т и 2, V суть равно' 
хратныя Б и Р> кои же величинъ В иО суть равнокраш* 
выя « то для перваго случая следустъ и проч. И шап 
А±В:В11;С±:0:0. 

Бторой случаи изъ сего тавъ произвестиляожно. 1Тонеже| 
.жогда АгВлзСгВ, доказано, что А ±: В -.В^гС^О :0, дю 
ЛАЯ. УД1 дредложенгя^будешъ А±В: А=:С1:В:С. 

На ко нецъ, поелику А — В:Вп: С — П: О и А-ЬВ:Ъ = 
С-4-В:0, то для «ого же предложенхя выдетъ АЧ-В: 
Л — В:=С-|-0- С — О. И шакъ все три случая доказаны. 

Жже^н Михаил :олнор/>дцыл^шелигипы Ы.^^яруг^/мВ ра- 
лномногимЪ ргагю же родц $сл$иинамд и^н^$отЬ од^/нахо- 
\вое содержан1е (в)^ хаждач кд каждому. $по сумма лереыта^ 
*Ъ сцмм± 4РУ^^хд б^детЬ н^Шь тоже содфжаше. 

* 

(а) Зд^сь слово содержанхе, какЪ то мы выше прсдЪув^^домили, приси- 
^^ешся не жЪ собствснномЪ его смысле ^ но вЪ смысле прспорщи. — 
СшШк^Я опр.ед^леше оной» 
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Пусть дв^ однородная величина А и С кь двупъ того 
же роду величинамъ В и О им^ютъ одинаковое содержан!^» 
шакъ чшо А :В1Г:С:0> л говорю, чшо А + С: В+О = 
А:В или С:В. 

1) Пусть величина А съ В соизм:&рииаэ то будетъ и С 
€ъ ^ соизмерима; и пусть Е и Р т^ равночастныл вели- 
чинъ В и 0| коихъ, по опред^ленш пропорцш, А и С 
сушь равноБрашныл; то, для первой- леммы, сумма А+С 
будешь шолико же кратнал суммы Е Ч-Р, колико А или 
С есть кратная Е или Р, и сумма Е+Р шоликоже ча- 
стная суммы В+0> колико Е или Р есть частная В 
яли В; чего ради сумма А Ч- С сь В + О соизмерима и 
А + С;В т 0=:А:В или С:В- 

22) Пуса1Ь величина А съ В ^ несоизмерима, та будешь н 
С съ О несоизмерима; возьми суммы В + О , какую ни 
есть час1^нув) величину. С» и величинъ В и О равноча- 
стныл съ оною Е и Р; будешъ, по первой лемме, Е+Р 
:=0; ипоелику, для пропорцш АгВигСгВ, приближен- 
пыл X, у и 2» у величинъ А и С, по Е и Р взлшыл, суть 
равнокрашныл Ё и Р^ шо по шой же лемме будушъ Хч-2 
и.У-ьУ гаолико же крашныл С, колико X и У или 2иУ 
суть крашныл Ё нлиР; и какъ Х<^Аи2<СС, а У>>Ал 
У<^С, м X сь У и 2 съ V разнятся на одну токмо вели-- 
чипу Ё и Р, гаоХ-ь2<А-ЬС,аУ+У>АЧ-С и Х-ь2 
сь. У -+-У разнится на одну шокмо величину С(::11:Е-ЬР); 
и того ради, понеже по произволен1Ю взятая частная 
величина С суммы Вч-В точно сумму АН- С не из»е- 
рлегаъ, сумма А.-Н- С сь В.-4-0. есть месоизмерима, и 
Х4-2, У-ЬУ суть ел приближенныл, по частной вели- 
чине С суммы В + В взятыя; и какь овыя приближенныл 
Хч-У и 2ч-У съ приближенными X или 2 и У. или V 
сушь равнокрашныл равночасшныхъ :С2 и Е или Р суммы 
В+В и величинн В или ^^. шо заключимь и проч. 
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Вообще^ когда 11В01!я однородння величины А» С, ЕГ 
ж проч. ииЪютъ одимаковое еодерханхе къ друтииь рввно- 
яногииъ того же роду в^личинанъ В*1ХР в Проч. тлкъ 
чшо, А:Вг=С:Вг=Е:Рг=: и проч.; шо будсщъ А-4-Сн- 
Ж-+- и проч.: ВН-0-+-РН- и проч. ;== А: В. Ибо, возьвж 
сверва по шри величина А«С,Ё* и В. 0«Р; дю по предг 
лохеявоиу предъ симъ будешь А Н-С: В-ЬО ^^ С:1); К 
жакъ С:Ох::Е;Р, гао шдешъ А-+-С:В-Ы>=:Е:Р; в по- 
щоиу для предлохеннаго Ьудетъ А-ьСч-Е: В-ьОн-Р 

= Ач-С:В-нО;но АЧ-С:В-ЬВ = А:В; чею ради 
А-ЬС-+-Е:В-ЬВ-ЬР = А:Б; а шакь даА4с. 



Раинократяыя или рмяогастныя ^в^хЬ шемтинЬ такЬ 
шодержатсл, какд самыл ^н -леа/аины. 

Для учине111я перваго случал ясяыт» сшоигаъ токхю в» 
предъидущеяъ предлохенхи ^ положишь А = С = Ё = к 
проч. ; отъ чето, для леммы предъ УЩ оредложенКемэг 
пвложеннойэ будешь шакъ же я В=:^=:^^'= и лрочг^я: 
лошому суммы А-ьС-ЬЕЧ-и лроч,., ВЧ-,В-+-Р-Ь и проч* 
^удушъ величинъ А и В равнокрашмыл; м 1саяъ оныя суи; 
ны сз'шь въ содержанш АгВ» то слЪдуетъ н проч. 

Чшоже принадлежишь до ъторгхо «лучая^ шо исшив^ 
ва ею посл^ сего лерваго огчевидна^ 

Предложение ХШ 

Вообще, Ко94а 7сах(л ляестл ле% <велягииы А 1у С с1 
де^мЪ ^ругимЪ В ы и -одинаково содержатся, такЬ-хто 
А : В :г С : , 1»о оныя еелмгины А и С тоже содерла* 
п1е имйфтЬ^ гто ыт^ дл±др1^ия^ то естк А : С ^=::: В : О. 
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1) ТТусгаъ величина А съ В соизмерима » то будешь и С 
сь В соиз«:6рима^ и пусгаь Е и Р га^ равиочасшныл величин» 
В и О, коихъ^ по опред^ленш пропорцти > А и С сушь 
равнокрашныя; шо для XI нредлохенхя будешь Е:Р=:В: 
^^ и А^^^ яего же выдашь А:С=1В:0« 

1{) Пусть величина А сь В несоизнФрииа , то будешь и 
С съ О несоизи^рииа ; и поелику А сь С или В сь О 
можешь быть сои.зм:&рииа и несоизи'Брииа, пусть величина 
Л съ С соизмерима; возьми величинь А и С об1^ю пЪру 
Е и величины О шолико же частную Р, колико Е есть 
частная С, и лаки величины Р шолико кратную Р, колмко 
А есть кратная Е; б/деть А:С=:Р:В, и для « первато 
случая А: Р=гС: В ; но С:В ги А : В; чего ради А : Р 
=:А:ВиР:=В. И шакь , поелику А : С=:Р: О, будешь 
А:С:::1В:В. 

Откуда сл^дуешь^ что когда А съ С соизмерима, ш« 
и С сь О шакь же соизмерима; и обратно. 

5 ) Пусть величина А сь С несоизмерима » шо будешь и 
В съ О не соизмерима, ибо вь прошивпомъ случае А сь С дол- 
жна бышъ соизмерима. Возьми величинь С и I) как1я ниесть 
равночастныя Е .и Р; я говорю, что взяшыя по Е и Р при- 
-блихенныя величинь А и В сушь равнокрашныя оныхь Е и Р. 
И5о пусть ХэУ при6лмл;еиныя величины А, по Е взлтшя и 
Е , V шоликоже кратныл Р^ колико X » У крашныя Е; то, по 
причин* пропорцш А:В:тС:-В, будетъ А:В1:1:Е:Р и 
А:В::1:Х:2, А:В1г:У:У, нпо?помучтоА сь В не соиз- 
мерима, будутъ X сЪ 2 и У съ V несоизмеримы же ; возьми 
величины В такую частную Н , что бы онал была мень« 
ше какъ Аг— X шакь и У — А, и величинь 2 и V сь оною 
С равночасшицл Н и К ; и определи по С, Н и К величинь 
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дм прч^аорцп! Л:В.11:Х:2 и А:В11::У:У^ х: В иг 2:2 я 
у:а1зи[:У, и для пе^хваго случая сею предлохенг* х:а^ 
тВ :2, уг.цгВ: V; положк&ь же С1в я примечаю,, чшо х>Хг 
ау<^и; иба> по причавЬ что А — х<<С|<<А — X, будешь 
х>^Х и потону паче ^х; птакь же, по причине что 
у — А<С1<1Г — А, будешь у<<1Г, и попюиу паче <<а; 
апи^удд» АлЯг вгпораго и шретьлга предлохешй слЪлуетъ^ 
^до, въ пропорцкяхъ х:г=В:2# и у:и =:&:У^ тшкъ хе 
и 2<^В, а У>1?, и ^ща> поелику 2иУ раз1гсш^юш^ 
аа одну токмо величину. Р^ 2 и У сут> приблихенвьи 
В, по Р Езяшыя. И шакъ » пэелику 2 н У съ приближен- 
ными X и У величины А суть равнакрашныя Р и Е« ко» 
яе сушь равночасгоиыя О и С» п<> произволеихво взяоиая^ 
заключаю^ на&онецъ и проч» 

П р едло же нге ХТП. 

Когда, еЬ лролориш А : В =: С : О» А =: С или А^С 
ЯЛ!4 А<С, та С^4^т5' Ъ=:0 плн В> В члп &<0; 
н^ обратно. 

Первой слу^аиг есть ша лсшм'а, кашарая даказан^ ва- 
ше предь VIII ггредложен1е\гь; прочге же слЬлуюшъ изь 
посл^дняго^ предь с\шъ даказавиаго^ Ик вшораго и пърсшь- 
яго лредлаженхи. 

Наконец^ упошякеиь о содержаихяхь удвоенвыхь^ у- 
тароениыхъ и гаа&ь дал1^. 

ХоедаА: В =г В: X «г Р : ^=: А : X, то л-^л кратка-' 



щёаитмяЪ А « В; равнымЬ образомЪ, когда А: В =г В : С =2 
С : X « Р : ^ гг А: X, то д^ля краткости гоеорнтсл Р л ^ 
суть «3 цтротномд содержаиШ «йлих$ш5 А« В / н такё 
ла^^е» ■ ( . . 

1ПреАЛ0Жён^е Х1К 

Когда содержйни к кЪ Ъ равно С кИ), то удвоен* 
ныя • утроенпия н такЬ да^^г , содержан1я кхЬ равнл 
же мехАЦ собою. 

Пусть А : В = В : К и С : О = О ; Ь, то, по причин! 
что А : В = С : О, будетъ В : К = О : Ь ; потомъ по УЛ1 
прелло'женхю длл той хе 1}ропор]|1И А : В = С : Р «вдетъ 
А:К=С:Ь 

Пусть еще А : В == В: К = К :.М и С ГО =0 : Ь =1. 1 
N. гао, по причин* что А : В ( ;=: В.: К) :п1 С : П ( =: О : Ъ\ 
будегаъ К : М гг Ь : N , и потону чшо А ' К= С : Ь , ш- 
дешъ А : М = С : N. И шакъ далФе. 



у1 » *•!. 



\Прим^анге. 



Ми здфсь тщательно старались ^ "^тао бп опред^е» 
«1е яешвершой лропорцхональной по трелъ даннымь ве^ 
личлнамъ не предполагать извФсшнымъ , поелику с1е^ 
какъ гоо замечаешь Робертъ Симсонъ въ Геометрических:» 
и кришическихъ своихъ орйм!&чан1Лхъ на Евклида, не мо* 
ж.еп\ъ бышь показано^ какъ послЪ шеорш величинъ про- 
порцКональныхъ; а гаакияъ образот мы избегну ли сего 
возраженхл ^ которое онъ д1БдаАЪ прошивъ всб^хъ издаше^ 
лей Евклидовыхъ Елементовъ. Но мохетъ быть скажушь^ 
чшо мы ви1Бсто того предположили часгаиое величины 
взвт'Юу которое ьъ нФкошорыхъ случа^хь ч^резъ хеом'ешри- 
ческое строевке безъ теорхи пролорвховальыыхъ величинъ 
шакъ же учинишь ве можно; на ск'е д ошбЪтсшвую: 1) хо^да 
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шеорш параллельнътхь линей еще можно показать^ как*» 
данной линей взлшь так^ю частную величину , каку» 
хочешь; то посл^ можно показа шь будешь, безъ помощи 
^ шеорхи величинъ пропорцюнальиыхъ , какъ взлшь паралле- 
лограмма ш шреуюльника и всякой прямолинейной фигу« 
ры такую частную величину, .какую хочешь; шзкъ хе 
параллелепипеда и всякой призьмы ; &) поелику же 
* лоно щ 7Ш0 имЁешсл квадрашъ равный кругу , квадрат! 
равный поверьхиосши цилиндра, конуса и шара , и па- 
раллелепип^дъ равный цилиндру^ конусу и шару; гао для 
сказаннаго выше без^ всякаго сомв^н1я можна дозволишь 
предполагать взятую ошъ сихъ прошяженносшей шакуя) 
частную величину, какую хочешь. И самъ Робершъ Симсонъ 
для сей причины во &мъ предложенги XII книги Евклид. 
Елемен. дозволяешь предполагать четвертую пропорд1(ь 
вальную къ шремъ даннымь величинамъ , хотя оную Ге« 
омешрически шушъ опред1^лить еще и неможно (а). II шакъ 
сге »озражен1е прошивъ нашей шеорКи пропорцхональаыхь 
величинъ не ии1&етъ никакой^ цилы» т|^Ьмъ«ШIче» чшо вобра- 
дишь себ2 частную величину какой либо прошяженносшн 
всякой удобно можешь, и чшо предаоложен1е» дабы взяль 
оную, ничемъ не разнится ошъ предположенгя допускае* 
нахоЕвклидоньиРобершонъСиисоноиъ^ дабывзяшь крашнуш. 

Приложен1е сея шеорХи къ Геомешр1и. 

Л р е дло жеШе ХУ*. 

1 

Естьлн Аб1; стороны трецгольника разс^чцтсл пря- 
мою линию параллельно осно^ант онаго ^ то сШ а^ 



(а) Смотря прия|Ъ«ан1е его на оное 2 е предложеахе XII анкги, 
стран. 356 я 357» ' 



X 



141 

етороиы^ сЬ отр±зками сбомм» составлтЬ лролорцШ. (Ь) 

Для доказательства сега предлол;еи!я ыадлсди^пъ/ 
»1&дать сл^д/юццгю леи и/. 

Ежели яа одной АВ изъ стороиъ АВ и АС угла Чсрш.ч*. 
ВАС ошъ вершины его А возьму шел ушопя равцыя вели- 
чины АЕ, ЕК, ГС, СН и проч^ и чрез7> концы ихъ про- 
1плнуа1ся взаимно параллельныл линей, прсс&ка(0{Ц1Я л^^у- 
тую того угла сторону АС; то оными параллельными 
линелми на сей другой сшороп^ отс^кушсл гаа1съ &е ра&* 
вал и равномногхя величины АК^ КЦ ЬМ, МЫ и проч. 

Откуда слФдуетъ, чшо естьли одной изъ двухь сгао^ * 
рояъ треугольника, отъ вершины его, возметсл какая ни* 
есть кратная или частная величина и иаъ конца оной 
кратной или частной протянется параллельная основангю, 
то сею параллельною на другой стороне треугольника ,. 
ошъ той л;е вершины» отс1^чешся шолико же кратная 
или частная величина оной другой стороны* 

Полохивъ си^ пусть стороны АВ, АС треу9альн»к»чер1Ш49* 
ВАС разсФчены линеею ЕР параллельно основанхю ВС ^ 
то^ поелику сторона АВ съ отр1>зкомъ АЕ и^ожешъ бышъ 
соизмерима я не соизмерима ^ здесь два случая нмеюшъ 
иЁсшо. 

я) Пусть сторона АВ съ отрезкомъ АЕ соизмерима , н 
АС общая ихъ мера» которая въ прочемьа« 11 лем^ме-нак* 



(Ь) ае важное %Ъ Геои/^шрТи предлоЖенке первый прямЬпшлЬ 
валсшЪ Милешскш. ОнЪ будучи вЪ Египте употребилЪ его прж 
опредЪлбнтя 1ЫС0ШЫ н^^весшвыхЪ 11и|>аи1ГАЪ *1резЬ ешбрасънйемы^ 
ими тени. 
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дена быть иожегаъ; изъ С протяни СН параллельно ВС ^ 
и потому такь же параллельно и ЕР; будутъ, для прн^- 
веденной лре^ъ симъ леммы, АВ и АС равнократныя А^ 
и АН, а оныя АС и АН равночасптнБГя А-Е к АР; и сего 
ради, по причин* опред*лсн^я пропорц™, АВ : АЕ шАС : АР. 

Откуда сл^дуеть» что когда одна сторона съ сво* 
инь отр'Ьзкомъ соизм^рягиа/ шо и другая шакъ же съ 

евоинъ соизмерима. 

« * 

2) Пусть сторона АВ съ отр-бэкомь АЕ яесоизм^&рима ^ 
шо и сторона аС съ отр-бзконь АЕ будешь несоизмерима»' 
ибо въ прошивноиъ случае сторона АВ съ огор^зкомь 
АБ должна быть соизмерима^ что противно положенш. 
Возьми отрезковъ АЕ и АР каия ниесть равмочастныя 
величины; ж говорю что взятыя по оныиъ сторонъ АВ к 
АС приближеныл суть равнократныя оныхъ равночастныхъ. 
Ибо, пусть АС какая ниесть частная величина отрезка 
АЕ^ шо прошянувъ СИ параллеляр АБ, ал^я приведенной 
предъ симъ леммы будешь АН равночасшная отрезка 
АР; возьмц по АС стороны АВ приближенныя АХ. АУ 
я протяни Х7ц У V параллельно ВС, будуть лля шой же 
%еммы АХ, АУ и А2, АУ равнократныя АС и АН; и 
какъ АХ, АУ суть приближенныя ч:шороцы АВ, по АС 
13ЯШЫЯ, шо, поелику А2 < АС, а АУ > АС, А2, АУ сушь 
шакь же приближенныя стороны АС, по АН взяшеЛя. И 
шакъ , поелику АС и АН суть равночастныл ошрезковъ 
АЕ и АР, для ояределенхя пропорцга будешь АВ:АЕ = 

АС: АР. 

Лр ис оео к у лл ен г е. 

Отсюда удобно выведешь обрагоаое сему предлохеше 
■ 1С& олъ 3 А* 14 предло2ей11 VI й книги Е«Елидовйхъ 
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|идцеашо«ь.; сверьхь шоха найдешь еще , чшо перпмешри 
цодобиихъ пра»илы1ыхъ маогауг(>лы1И1;овъ сушь пропорц1о- 
нальи^ы радрусаяъ 11лк дхамехорамъ круго]гъ , въ ком оные 
цногоугольяи&и ваисаны нди аколо в^оихь оаисааы. 

т 

Пре Л^оженгс ХУ^1. 

Есттли лара^^елогражм5 ра^с^^етсл лрлмою лн^ . 
негн>^ лараллыьно^ которыми нкестк д^г^мд сторонами 
его г тпо 0Н& такд^ б^л^тд^ содержаться кЪ одномц из5 
а^оПхЬ отрЬзко^ ^^ как& ол^а изб разс±1ечныхЪ тою, же 
лрлмою^ сторонЪ сга содерялтсл к&\ сок>т^^тстбснном^ 
саоем^ отр^зк^^ 

« 

Для доказашельсшва сею предлохенхх надлехяшъ 
в-Ьдашь с\Ъхутхущю леиму. 

Ежел» на одноГ! \л^ъ двухь параллельныхъ лияей АВчерш.5о« 
я СТУ , разс*чснвыхь шре1№>ею АС>^ опгъ йресФ-чентя А 
ьозулушск инопа равныл величины АЁ, Е.Р ,. РО и проч.. 
и изъ концоаъ оныхь протянутся параллельныл б,ъ третьей 
АС, шо оиыми ошь неанрел^деннаго яросшранства ВЛСО 
он1с%{;уг|1ся шапже равные » рав1^ои'иох1е: параллелиграиы 
АКу ЕЦ КМ и ггроч. 

Откуда слВ^дуешЬг чта есшБЛн одной изк сшоронъ 
п^раллелограмиа , отъ- начала ед > возмешся какая нибудь 
кратная ил» частная величина и- изъ^ 1и)н.ца оной крат« 
нэп или часпгной протянется пряная параллельная стО'» 
ронамь параллелаграмма, то получится параллел01:раммЪ|, 
щолияохе кратный или; частный перват 



Положивъ сIе^ пусть пдрал.тедограм'№Ь> АВСО разс$чен1 дсрш. 5г. 
прямою- ЕР пара-\лельно сшоронаиъ его АО^ и^ ВС; шо ,. 
пошлину сшо(,)она АВ^ СЪ' ошр1^з&онь* свсжиъ> 4^Е ш>жешь 
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быть соизмерила и несоизмерима ^ здЪсь два случая лшЪ^ 
югпъ мЁсгао. 

1) Пусть сторона АВ съ своимъ отрезкомъ АЕсоизме* 
рима^ и АС общая ихъ мера; изъ С протяни СН парал- 
лельно сторонамъ АО и ВС; будутъ , для приведенной 
лредъ симъ лемиЫ| параллелограммъ АС и сторона его 
АВ равнократныя параллелограмма АН и стороны его АС, 
а оные АН и АО равночастныя АР и стороны его АЕ; 
и сего ради, по причине опред^ленгя лропорцКи^ ларал. 
АС:АР = сшор. АВ:АЕ. 

Откуда слФдуетъ , что когда параллелограимь АС 
съ своимь отр^зкомъ АР соизм:Бримъ , то и сторона его 
АВ съ своимъ отр^зкомъ А Б шакъ, же соизм:Брима. 

л) Пусть сторона А|В съ своимъ отр^^зкоиъАЕ несоизм!- 
рима, то будетъ и параллелограммъ АС съ своимъ отр^з- 
хомъ АР несоизм^римъ^ ибо въ противномъ случв^Б сторона 
его АВ съ своимъ отркзкомъ А Е должна. быть соизм:6рима ; 
что противно положенгю. Возми отрезка АР и его стороны 
АЕ кав:1Я ниестъ равночастныя величины и пд онымъ парал* 
лелограима АС и его стороны АВ приближеняыя; я говорю» 
что сКи приближенны л суть равнократныя оныхь равно* 
частныхъ. Ибо, пусть АС какая, ипебтъ частная величи- 
на отрезка АЕ^ то протанувъ СН параллельно сторо- 
намъ А П и ВС, для приведенной предъ симъ леммы бу- 
детъ лараллелограммъ АН равночасптный АР; возми по 
АО стороны АВ параллелограмма АС приближенныя АХ, 
АУ и протяни Х2, УУ параллельно АО и ВС, будутъ, 
для той же леммы» параллелограммы А2, АУ и ихъ сто- 
роны АХ, АУ равнократныя параллелограмма АН и его 
стороны АО; и какъ АХ , АУ суть приближенньтя сто- 
роны АВ, по АС взатыя, то, поелику парал. А2<^АС, 
а парал. АУ>АС, а2, АУ сушь шакъ же приближенныя 
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л<арадлелограмма АС, пр АН взлтыя* И такь , поелику 
АН ^ А(3 равночасганыя АР и АЕ, для опрелЬленХя про- 
лорцш будешь парал. АС : АР :1::1 сшорон. А В : А Е. 

Лр и со во к и л ^е н ге. ' 

Отсюда слФ^егаъ , что вообще всякте пар2Гллело« 
грапмы и треугольники им^хощк равнця высоты содер* 
2ашсл шакъ какъ основанхя, а им:Бющ1е равныя основаихя 
содержатся шакъгкакъ высоты^ и обратно. 

•. . » » 

Ошкуда выведутся вс^^ рсшальныя предложенхя VI к 
книги. Евклид. Елеменшовъ. Причемъ надлежишь не забышь, 
что предложен1Я 14> 15» 16 и 17* <^акъ сл^дспния сего об- 
щаго,» лараялеяограммыу коихд высоты обратно лро- 
лориюна^ьны оспо^ашямЪу суть равны между собоющ 
и когда они равны ме;клц собою , то высоты ихЪ суть 
обратно лролориюнаяьны основангямЬ,^ должны быть имъ 
о^едшесшвуеиы л после изъ него выведены. 

Пр им^санге. 

Ъъ предложенш 19 н 20 сея кдиги Евклид. Елемеи. 
новые Геометры вместо удвоеннаго .свдержан1Я двухъ 
сходсшвенныхь сшоронь подобныхъ фигуръ обыкновенно 
употребллюшъ содержанхе квадрашовъ. на оныхъ лииелхъ 
сд-Ёланныхъ ; но С1е. уиовдребленхе произошло паче огаъ 
Ириложенгя числительной науки къ Геомешрш , нежели 
пакъ ога=ъ натуры вещей: квадраты сами суть подобныя 
фптурь!, и находлгася такъ же, какъ и прочхя, въ удвоен- 
номъ содержан1И спюронъ своихъ; и потому принйравли- 
вашь ИХЪ къ другинъ фигурамъ столь же прилично , какъ 
с^и друпя фигуры къ нимъ. — Въ прочемъ, когда кшо 
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« 

долженъ основагаьсж ил» на вреддоженш &о нь или на 
сл^дую1в^мь, сошорое 11еш>средв:ш«енн<» всходишь ияь 1.7 гог 
^з5 трёхд^ яанеИ^ наxадАи^9^xсл вЬ нслрершнон лролорци^ 
жвалратЪ' лер^оИ кШ пла^рам^ 4торо/4 ^ хакд лереая к5' 
лося^дней^ 



Такъ* жСг котдс ч%тщс линей* прояорцховальяБГэ то' 
кв§&ге ГеоювигрьФ рбнких>вени(У дока5Б1ваи>тъ, чгпо и квадра^^ 
кы ыа кихБ* сдС^лаийЦе' с^шк^ Пропорциональны;, ноете ее лн^ 
»ок.П(^ чаешнои( ел>^яай< общатог^ предложенхя». которое про- 
вшира^ешса^ ко^ ве^мъ» по/хобнсивг: фту^^м'к и аошорое изь^ 
СО 11ре4^\ожеш№ VI й: амиги^ Квк;лндов.' Еде^иеншовъ и Х1)Г 
Ж1ше1го непоср^дегшвенно* сл^д^ешъ^ — Сйошри? Я1^е предлог 
амкхе VI» К41нпс Емлид. Елсиеишов*^^ 

КстЕМг лара^^яея^лял^А^ ,р€^э^€^гепIСА ^^^(^€костШ лсе^ 
раляеаьно которымЪ ниест^^* двр^^д лроп^толежащ^'мЪ СV^О'- 
роштмё^ его у то онЪ^ такЪ бг^летЬ^ С04ержаП:ьсл\к5 одному 
шзЬ свопхЬ отр'^зковЪг какЬ' идяо' из5 раз<Л1€Нчых5 тою же' 
ллоскоапна р€бр& его» содсрлшиасл; кбг сбоа^в^^псте^нном^ 
июемц' отр^зх^. 

Для до^каз^тедБеяп» сегчу л^едлож^Ых надлежшш!^ 
|г1д&1Т1в> сл^д^псщую' лсмюу^ 
.7е^11г.57. Ёсга^лк двФ варажлелхнвгя' ^^лоскоетII А В С ^ »• 

Е Р" С Н н да* дру1Г)С пжрал А>льй«га* А Е Н Ол В Р С С , 
кер'ВБг/к ^аэ€1$аа^щГ)» , ^аха^ауш^я^ хгятою АВК'Ё и на' 
щио^ъ^ и^зъ. взахтфпхЬ' «гр^еФФенхй^ л^ерФКХ'К ч1?1П%1рех« пло^ 
сгостлеЛ опГБ п-рес^ч^нха^ 01^ А воз^муш^еЛ' яногКя^ ра1й!ыл^ ве- 
Л1ГЧИ1КЕ АКэ1^Ьг1^М 1г про^. ;. юо чрегг» ао^гцй онйх^ 
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лик в про^^ ^ параллельно ЛВЕЕ, ошь веокред^ея» 
ваго просшрансшаа О В Ё О С ошс^кушсж шакъ хе равное 
Д| раввоцнопе дараллёлепипеды ЛР,КО,ЬК я про«. 

Ошкуда ^лЪдуетъ^ чшо есшьли одпого из» реберъ па^ 
(раллелевипеда, .ч>тъ >»ачала его» Возмешся кратная илк 
<часшнаа величина и изъ д^оыца оной Брашной или частной 
лропхлнешсл дтлоскосгоь лар^ллельидя сторовамь паралл^ | 

.лепипеда» то получится дарадлел^пиЛеДь дпалнноае крал^ 
^I^НЙ Л1ЛЯ !1аед}1ный ^ерщахо. 

1 
I 

^оложивъ^с^е^ пусть яараллелешгАедъ АС равоФ^ФШЬ Чсрш. &$• 
гПлосЕослгю^Е Р лараллелыю ЛО и В^С) тоц лоелик|г 
ребро ЛВ сь ошр$зкод1Ъ ^своимъ .А Ё йожеш» бйсАь ^^ои:^ | 

улЪриио и ^есоизмФрино^ ;зд1Бс^ ^ва х:л/4ая я«Г21оп1в яФсяо: 

I 

1) Пусть ребро А В съ оптрЪэкомъ своими АН 'Соизивр» 
но и л> ешь А О общая лхъ м1^ра; изъ О протяни лло- 
хкосшь СН параллельно гсшорояамь А'О я ВС паралле^ 
лепипеда А С; будугаъ, для приведенной лредъ<:имъ леммьт^ 
лараллелепипедъ А С и ребро его А Ъ {)авнокрашнв1я Ларал* 
лслепипеда 'АН и ребра его АО, а юны я АН >1 Му равно» 
часшншя отрезка АР и ребра его АН; и- сего 4)ади>.по приявн^^ 
опредЁленхя лропорцКи^ лараллвлед. АС;:АР.=1:рс6^ЛВ.:АЕи 



Откуда сл^дуегаъ, 'чшо когда яараАлелепипедъ АС 
съ -своимъ отр^зконъ АР соизм*римъ, то и всякое ребре 
его ДВ съ сво.имъ юшр*зко»ъ АК тайб.же соизмеримо. 
2) Пусть ребро АВ ч:ъ своимъ югарЬзкомъ АЕ несоизмери- 
мо, гао будешь и лараллелепипедъ АС4)21<:»оимь огорезкомъ 
ЛР иесоизм^Брицъ^ ибо въ продшвном^ «слунае ребро его 
ЛВ съ своииъ отреаконъ АЕ должно бышв соизмеримо; 
«1Ш0 лрошивно лоложешю. Воаьмн «шр^зка АР « «^« 
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ребра АБ кактж яиевть равн6Ч!асшнЕгя вел^^инн и по о« 
ныиъ параллелепипеда АС него ]ребра АВ^приблйжепнтая; 
я говорю, что с!и приближенныя сушь раИ^окрашныя оннхъ 
равночасшныхъ. Ибо, Пусть АС какая ниесшь частная ве* 
личина ошрХзка АЕ, лто протянувъ плоскость СН парал^ 
лельао сшоронамъ АВ и БС^ ^>^я приведенной предь 
сипъ леииы, будьгаъ параллелепйпедъ АН равночасотный 
АК; возьми по АС ребра АВ приближспныя АХ, АУ и пра- 
Л1ЯНИ плоскости Х2зУУ параллельно АО и ВС. будуть, 
для той же леммы^ параллелепипеды А2, АУ и юсь 
ребра АХ, АТ равнократныя параллелеп. АН и его^ребра 
АО; и «МЪ'АХ, АУ суть приближенныя ребра АВ, по АС 
жзяшыя, шо, поелику параллелеп. А2<<АС, а параллелеп. 
•АУ>>АС, А2, АУ суть такъ же приближенйня иара\ле^ 
лепйпеда АС# по АН взятыя. И шакь , поелику АН, АС 
равночасшныя АР и АЕ« для опред^Блешя пропордхи будеш:^ 
■араллеЛеп. А С : А Р := ребр, А В : А Е* 

' • Цр и с о€ ок ^ л я € иге. 

Откуда следуешь , что параллелепипеды йиБющте раг- 
яыя высоты содержатся такъ какъ основанхя , а ии1&ющге 
равйыя основав1Я содержатся шакъ' какъ высоты. Н гоо&- 
1Ве ьлФдуетъ, что лриэыиы,' а потому так1же и пирами^ 
ды» имФющхя равньтя высоты содержатся такъ какъ осно- 
1аи1Я, а ин^ющхя равныя основания содержатся гоакъ какь 
высоты. 

Пр им^Vанге и ф 

Поел* сего теоргя наша пропорцхоналвнйхъ величинь». 
удоб«о приложена быть можешь ко вс%4иъ т4мъ предхо* 
ж€1йЕ}Иъ ^ до т^лъ относящимся I которыя отъ пропори 
|^10нальвосши велитинъ заБИ€ят1^. М^жду т^мъ не безпо- 
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лсэно заметить , чша 35 предложенхе XI й книги Евклид. 
Елемсвшовъ гораздо лучше произвести изъ 54го« нежели 
безъ посредства онаго его доказывать, поелику саиъ, 
Евклидъ въ У1Й книгЪ т^^хъ же Елементовъ произвелъ 19^ 
'Предлт)жен1е изъ 15 или лучше изъ 14» въ общемь смысл* 
приеилемаю. 

, . ч 

. . " I 

' • « - 

и гаакъ пусть АВС'ЕРС дв* ттодобння трехсто'-Чсрга.54. 
ронныя лрйзьмы; та; поелику подобныя цризьмы могуглъ 
бышь прлмыя и Х06ЫЯ, здЪсь два случая им^ютъ м^сгео: , 

1) ПуДпь призиы А В С, ЕРС ирлимя;» отдели АЬ равг- 
яую 9ешв0гртои'прапорй1О1!альной къ АВ'и ЕР,и1акъ чшобм 
«НЛО АВ: ЕРпг Е1? гНКгпНК.: АЬ. я протянувъ Ы^ и 
«ще ^^N , ларйллел^ыо р«6рамъ приз^мы -ЛВС., предсш^авь 
себ^ плоскость ЬС; я говорю, чшопридына А^С;; оною 
илос1?<»сгп1ю отъ 1ГризьмЫ' ЛВС ойхд'блеиная ,-рав»а лризь* 
ю* ЕРС. Ибо треуг. АМВ: ЕЙР =г АВ: НК ; и треут. 
АМВ: АМЬ 1= А&: АЬ; чего ради гареуг. Е2Р : АМЬ1= 
Н'К : А1> ; но НК:АЬ=гАВ:ЕР и для подобгя призьмъ 
АВС и ЕРС, АВ : Е;^Рг=: АР:ЕК; следовательно, по- 
-елику оныя призь»ы сущь прямыл, будель^для упомя- 
ыуша1!о 54 предложенгя, призьма АЬС равна ЕРС Итакь, 
поелику лриз. АВС : А ЬС ==: АВ : АЬ , иапосл^докъ вефи 
дегаъ, что призьма АВС кь призьм* ЕРи есть въушроенр 
«омъ содержанга нхъ разм*рен1йл АВ. м ЖР^ - 

Ч к -. ^ * I 

^) Пусть 1Год(!)бння призьиьг АВС и ЕРО косьтя; етоизъ 
лершийъ которыхъ ииеошь сходе швеинихъугловъ Р, К лерх- 
вихъ ихъ основапш опусти на нижнгя перпендикуАЛры 
Р(^гя: Кв > я говорю, чтпо' Р^ : К5 пг АР : Е К. Ибо изь 
Локазан^*аГдМ1ами въ V преДло*еи5ги первой главы сея к»и:- 
1И ара.веиств$- двухъ^ *аод^сщых1^ у5лдвъ^содержи.иы^ъ.гаре> 
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мя р^йаамя я одинаково располохеяипмв плоскици » «сл^^ 
дуешъэ ято наклонеихж .лиией АР и ЕЯ къ плоско<!шя|1( 
АМВ и Е^Р суть равны между собош. И шакъ длж учш^ 
нентя послФднлго заключенхя не осшаешся бол%е» какъ по* 
вшоришь доказательство перваго случая. ЗдЪсъ ян мог- 
ли бы сослаться на 55 прсдложенхе ;Х1 аынги Евклид. 
Елементовъ; но поелику оно слЪдуетъ изъ того» на 
хошоромъ лгы основались , н лришомъ доказано тутъ 
ие во всенъ лросшранетв^, а ярезъ :нз7нсден1е н^кашо- 
рыхъ токмо случаевъ» ми за лучшее лаалн основаться нв 
сноиъ нашеиъ предложенш. .При чемъ не безполезыо за- 
В1(тишь еще^ что,Э5 нредложерде .находится въ тЕвклид! 
кажъ лемма, кь 5бму:> дошорое же само есть .лемма щ 
слйдугощему весьма упо1Г1р.ев|1тель»*йш;)иу Д1редАх?#[вН1ю; 
когда четцре .лАсяеи . находятся .въдтрогрессщн, дпо к^ъ сл%^ 
ланный\ЯзЪ «шскрой ^инен равенъ :параллеАе|1ипеду сд^- 

ЛаНИОМу ;113Ъ,|1ВаДД>аШ1 ;ДерВО^) :Жак> 5)С;1ЮВа|11Я^^ «и »ОСА^^|^^ 

мен» жакъ :высощ11((. 

3& ^$циоцъ ,я'^А% лусть «четыре лийеи А, Ъ, С шТ) 
яаходяшся тъ ^прогресс1Н , ,то для 5$ Евклидова предлог 
жеягя будетъ В^ =: парадлелйп. изь лрямоуг. Ах С в линей 
В; НО ловл^|у^ А^: А х.С =:Л : С и А : С := Э.- Д ш о будетъ 
оном парил лел ели педв ^равемъ другому хдЪланноягуг Д18ъ А* 
ж линей I); ч:;л1д: и вроч^ 

Въ лро^емъ сге Прямо доказано ^ыть «можешъ : ное^ 
лику А^ : В*=;;А:С, .А отбудешь ларалллелеп, изъ А* ж 
линей О къ' параллелен, изъ В^ и линей ^ какъ А къ С » 
я потому такъ же лактх Л 1^ъ О; но к кубъ изъ в къ 1Га«- 
радлелеп. изъ В" и линей О дпакъ какъ ^3 ,къ О з сл^д« 
и проч. 

Но: какъ бы С1е доказано «и могло быюб! Р^ ч^кжяая^ 
■ато выше явсШвуетъ, что 35 Евклидово прмлокенЛе вог 
4и1 показан наго мани п У лреддохенКи ое|>вой гла»н яе 



змт» 9ЩЩС теорем" о ^)авеясшв*.т^л>.'; и»»- унцерждарш» 
^9Ь9рш% СшН(Лыъ; приняяи'за'ю' опредЬллнхе' не Евклидом*,- 
» кякинъ' вИЬсшь- «еискусиымь издагаёл^ь» ею а|ворвЯ1я . 
що вЭролиШО', ишо и: л1е 35 ДредАожеаге пдсшавлсно на 
занвмаёнае' ииъ- иыиЬиИ(ш.,о «е Евклиаомь» а какимъ ни-» 
С<?ЩЬ нейл;куйн]ив^издащелечь ^ег.^ шаоренм; шйьъ же всеобщ* 
йость'.кбшЬрая придана' '56 му- п]редЛожен1Ю и длж ко?, 
шорой едк^1НС1пвенно^ шбкио н>жн6' З^е предАоженхе , не 
еьяь д$ло' Евклидово;, акакого* ние^ш*»- м^лочнаго^ его>шол»^ 

Л)берптъ" Гймсойт» основ«ваясь'на^йо«1^ц1е"н!и' вЪ Жлклт1Д^ 
1^го' предложена У< книги; пои1;щае11Гь въ XI книгуг ш^хь* 
• Же Елбнен'тдв!;- »е:кду ьз и' 34 сл*'ду1дщев предлож'енте : 
л'ароРяиеиел'пле^ы- солертиЛые' раанОуеЬя1»ыжи' лараллс^- 
яЪ граммами' находятся- в5 садж'нош5 С04ерл:анш' ,ста- 
рПнЪ' оных/^^ лара11ие:4С)?раммоб5,!. Н(>'е1вп*рё:4л'о*еА1е. так*; 
Жак* й'зГ> VI' кнпГи',- собснГвенно' не^ЕГри-кадЛёжитУ' къ Елс^ 
Лг'ишлучИ- Ге'оме^'и ргй;- и* не'нужно" какъ' тоКмо ко измф'ренхв»^ 
Ш^л'ь^ 10' кдемъ'- Ёвкл'идъ Ш1^ едйнат'а' слЪва^ въ* свОихъ- Еле»- 
ибйшах!; не' гово|)ИЛ1^-, и 1'ок(ур1*юъ' не' был'Ё- нам|{'ренъ^ ; и' 
йо'гаому вЬро^1йй<г', чгао'упоюяйугаое' йЗ* врЬ4ложен1е У!' 
к^ниги' п'омЪ'щбио' въ- Евклидй' не' саиимкг кмъ'*, а' каквяь' йЫУ 

и 

5Ъшг!- ИздйшелемЪ ею шворёнЛд!- 



Г^ Леждндр!»' ваходд' обякновенво)?' длх' оодобялх^- 
|11|!(ИЧ>Уравя1>1Хъ т$л11 опр<;д1;л^и1е' ^заключаф^фкиъ яъ «ебК- 
и^ною* ШЯМкш^АЩ даёль- ли1}сл'о' онаго другое' разд^девное 
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1 

на дв5 части (а): сперва оиъ опредЬляепгь подх>б1е 'шрех-^ 
сторонныхъ пирамидъ, а пошолъ , полагая прочхе много* 
Гранники состоящими изъ сихъ пираиидь, даегаъ опред$- . 
лен1е лодобнымъ ^иноготранникамъ« Но предложенное ваше: 
нами доказательство о содержанш подобныхъ призьмь 
совершенно прилагается къ до&азателъст>)Г содержанг^г 
подобныхъ плрамидь; и потому мы на сепъ не осшанав*' 
Аиааеися. 

Вгаорал осиовагаельрая истинна способа предЪловъ 
и приложеьГе ея къ главк11мъ . предложенКямъ 

ошъ нея зависящимъ. 

Естьля. дв% возрастающая или убывающгя величина 
X и У иы^я пред:ЁлБ1 А и В, всегда такь содержатся, 
какъ дв$ непрем^нныя величины С и О; то и пределы 
нхь А и В булутъ содержаться ка1^ъ сш непрем^нныя ^ 
величины С и О. (Ь). 

1) Пусть величины X , У возрасщающхл; положимъ , что 
КгВ^гСгП; что. допустить можно, поелику уже пока- 
зано, какъ находить четвертую пропорцюнальную къ тремъ 
даннымъ величинаиъ ; я говорю ^ что К есть пред^лъ 
растущей величины X. Ибо : 

а) Между ш^мъ какъ X расптетъ безъ конца, величина К 
11ребь1ваешъ непрем:Ённа и всегда больше X, понеже , для 



.ш^ 



(а) Смотри первое я последнее прям^чаше его , стран. 282 > 283 , 5^4 
и У25. . .- • 

(Ь) Схя истинна начала свое пол^^чила ошЪ '2 го лредложен'/я XII й 
книги Ёвкл>/д'овыхЬ Е^^ем^птоI:Ъ , то е€1^^ь^,' прг^гм а^мл такЬ 

какЪ^ ква^^Р'ОМЬ! ^$а^4гетро$Ъ,, МаклоренЬ, сколько м/!* й^в'Ьстно, вЪ- 

введепк'и ьЪ превосходному своему сочинешю о флюкд1ЯхЪ лерзый п^и-^ 

]* вслЪ ее во всеобщность. См. сшрац. У, У1 и VII сего его сочнненхж/ 
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пропорцш Х:У =:С:Р, К:Х = В: У\и по причин* чшо 
В всегда больше У, для вшораго предложенхя сея главы и К 
всегда больгце X.. Ь) Распт^^^щая величина X иожешъ им*гаь 
разность съ К меньше всякой по произволенш данной ве« 
личшш; зъ саиомъ дЗБлЬ, пусрть взлша какая, нибудь вели- 
чина ^р,, которой разность К-; — X надлехигаъ сдЬлагаь 
неньше ; возьми величины К такую , частную ^^ чш^бы 

оная была шеньше О, и сдТ>лай В — У меньше равноча« 
сшной 1 величины В; тогда, для пропорцш К : X =: В : У > 

выдегаъ К — Хг^-шВ — У:?-; и какъ В — У < 2. , то 

п • п . ^ • п 

для сей последней пропорц!и будетъ К — ^Х<^~<В. с) 

Совс^мъ тЪмъ растущая величина X никогда величиною 
К не сделается; понеже когда положишь 5^ :1г: К, то для 
Пропорцш к : X = в : у выдетъ и В =:= У ; чшо не воз« 
иожно. 

И гаакъ , поелику А есть такъ же пред^лъ величины 
Х^ для первой основательной исти,нны будешь К^:;;=:А; 
и какъ К : В 1= С ; О , гао и А: В ;= .С,: В. . , . . . . 

■ 

$УБусшь величины X, У убыва191Ц1Я, гар разсуждая. шакъ,' 
жакъ вь первоиъ случа1Б , докажешь и п семь шоже самое* 



г 



Но вЪ доказагоелъстав% постаупилЪ птакЪ какЪ й ЕвкЛЯдЪ гЬ часшноиЪ 
своемЪ предложении, говоря, чшо буде содержаше А кЪ В неравно со- 
держайш С кЪ Ь, гао пусшь больше, пошомЪ пусть меньше; изЪ чего 
сл^дуешЪд что онЪ ске учцяилЪ освовфиа^еь ий 1 опредАлеши V К 
книги ЕвклидовьиЪ БлеменшовЪ, которое ^^ля -ск^заввыхЪ выше 
причинЪ не можешЪ быть принято. ПошомЪ Г* Ку^енЪ приеилешЪ 
оную исшинну безЪ всякаго доказательства, какЪ' второе начало 
способа пред^ЬловЪ« С|яогор№ его «вчйиеихяу Тгм^ «йе са1си1 ЙГЙЬгепеаЫ 
& ^е саки! 1п(е§га1 , ра^;. 84- И шакЪ зд^сь иохешЪ быть вЪ пер<- 
аые схд нсшицда оолучишЪ вад лежащее с^|ое Д0Ба|За^е/^ьсшвФ 



. I 
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Пр имЪг: ан1 е 



Мы могли бы сгго истпйину доказать и безъ предпо^ 
ложепхя чеш&ерпюй пропорптональной къ тремъ данныиь 
ъеличинамъ , но избегая длпнности сопровождающей С1е 
доказа11Тс?льс1пво, мы разсудили ограничить себя показа к- 
иымъ зд'Ёсь доказашсльстволъ, т*мъ паче, что мы не моглн 
&ы избегнуть друраго предположенхл дозволлющаго -взаот* 
всякую чач:шл>*то или кратную какой либо величины, кое 
съ первымъ основано на одн^омъ и томь же положенхй. 
Смотри прим*чанье, въ конц^Ь теор1И пропорцхональныль 
величиаь нами сд!;л9нное. 

П р е д л о жеиг б ХР^Ш. 

Окр^жностгё крцьоеЬ сцть тахЪ какЪ нхЪ дгаметри. 

4 

\ 

* Для доказательства сего предложенгя 'надлежи^отз в^^ 
дашь слЬду'ЮЩ^я леммы. ' 

I) Разность между хгериметрами дуухь правклъныхъ ино- 
Х'оугольников'Б описаннаго около круга ивписаннаго въ оиои 
чрезъ удвоенге числа сторонъ сихь многругольниковъ мо- 
жешь учинишься меньше всякой по произволенш да41т)й 
величины. *^ ' 

С1Я лемма доказаца была во II мъ предложенти^ пер- 
вая главы оея книги^ чрёзъ посредство од}|юго шокм о пра- 
вила иаложенуя ; .но здЪсь, поелику теорм -протюрцгойаль- 
ныхъ величинъ предполагается, нФшъ ну.^ды пзбЁгашь' сея 
Шеорш; и-гоакь докажемъ с1ьо лемму помощц^^, риой шеорш. 

г 

• • » 

Пусть Р,р периметры описаннагЪ и впи1:аннаго^мно- 
хоугольниковъ > С окружность круга и Б данная величина^ 



^ •> 
• ^ * 
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кошор1г- разность ^Р -—- р должна быть сдЗ^лана м^еньше;. 
ж пусгйь еще г радгусь круга или перпендикуллръ оть' 
центра описаннаго около онаго многоугольника и и пер- 
йендикулярь ошъ центра вписаннаго; будетъ Р:р:::11г:. 
и и г — р:ргг:т — и : и. Возьми отъ С такую частиз^ю 
келИчитг 5., что бы оная -била меньше О, и «стьли г — ц 

п 

^&удет1В^ меньшие йгголико же частной величины ^ нерпеи- 
дикулярап, тпб требуемое сделано. Ибо, когда'Р — р '^—т. 
г — о: и, то будегаъ Р-^р^?-^2:г — и:Н., и по причи- 

в^ что г — гг'<1, выдетъ Р — р<<р.<^Е-<0. Есшъля 

же Г — и не меньше ц., що чрезъ удвоенье числа сшороиъ' 
м^огоугольйикбвъ сделай г — а^<^^; и Я}'* ешь тогда пё- 

римешры иногоугольниковъ будушъ Р^, р', гао по причине 
чшо и возрасцгаетъ н что следственно г — и' паче нень- 

• ■•-•4 ^,« 

ше ^ , выдешъ, какъ и прежде , Р' — р' <^ В1 << ^ <^ В. 



• -. * - «... А • 



2) Окружность 1сруга ,естъ прсдЪль _ лертпиепгра вписан- 
Ваго мноюугольника. • Ибо-: 

а) Между ш^мъ какъ перимегаеръ вдисаннагв многаугол]^- 
пика чрезъ удъаснп ^числа сшоронъ » кош^^ое безъ конц^а 
Продолжа^пьсл >!ожешъ, возрастал перем'бняеш&я, окружно|;ть 
крута иенрем*ниа. яребываетъ и следственно есть вели- 
чина непрем*и1гая^ Ь) Оной перимешеръ вписанная о мно- 
юу гол ьника'чрезъ сКе удвоейге приближается къ окружно- 
сти 1па«ь« что разноств оной съ нимъ може4пъ учияишьсл 
меньше ъсялой: гго произволенш да^шой вели^тины; въ са- 
момъ дЬл*, ^гогда окружность круга меньше периметра 
описаннаго многоутольиим^: а. больше периметра впи- 
саннаго, и когДа разность сихъ перимешровъ чрезъ удвое- 
ше чисд-а сшоронъ многоуюльниковъ можетъ учинитаьсж 
мсИбш^ ваяк^ой .110«п.роа^волвиио даино11 величины^ то яш^ 
сшвуешъ; что разность окружцосши.^кру.хагсъ.^цсрицршрои* 



80 
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вписаннага мнотоугбльнийа ^тягаче меАьше- всякой по про- 
язволенш данной величины учиниться 11^оже1пъ. с) Совс^иь 
ш^111Ъ*йерим^тёр'ь вписанн'агд Иаогоугольын&а некогда окру- 
ХН0СЮ1Ю круга »е сдЬлаешся; 

Пол<^жияГь охе, в'озьми два' круга й впиши въ пях1 
одипакаго числа - сшоронъ правильные ыногоугольники. 
Поелику Чш' мвогоуг6льн1^БИ подобны; то перинстры икъ 
бу^шъ оодержапться<какъ дКаметры Круговъ; но поелику подо* 
вазанному пред* сииъ окружиосши круговъ суть пред^бльг 
оныхъ перимет[?овъ;шо а\к второй основательной истин- 
ны способа пред^ловъ'окружности 'круговъ будушъ содер- 
жаться 'шакъ же ка!^^ дхаиешры "круговъ! - ' ' * 



I } 



Пр едложбнге 



А Як» 



Самые крцгн сцтъ в6 ^двоенномЬ содерлаанш свонхЬ 

Возьии два какхе ннесшь круга' и впиши въ нихъ одп« 
иаковвго 4р|'сла^с1Лоронъ правильные мнагоугольники.Иое'лику 
сХи ^йнЪгоуГЬЛьнйки подобны, гао для ао предложен1Я \'1 и 
в н иги -'' Евкли^д; ' Жа%у^ ен ш о въ ' он и буду шъ с одер жа шьс я въ 
удвеенномъ ^ содержэнхи • д1аиегаровъ.«рутовь;- »о поелику 
по' дЬк^азаиноьу «ё?' первотьгь ^предложенги первой главы 
круги "^ сушь пределы оныхъ «ногоугольниковъ , то дл1 
второй осдюв'а'агельиой истинны способа пред^ловъ кр/« 
гк будуЙ1Ъ 1йакъ же вЬудвоенноиъ содержа&ш нхъ дгане- 



.1 » IX .' 



'*: I. ;• ; 



-€1«'Предложей'1я сушь взаимная; шакъ ^то чрезв по- 
средбЙ1во'*перваго йервой главы сея книге одно д^ъ доугагд 
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Лр едложьть XX: 



/* .> ■ » « 



/1 



щ . .V 
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Поверьхности лодобныхЬ и^Ь^^ндроеЪ' сутл бЬ ^^^еоён^ 
иомЬ содер1^ан19г дшмстробЪ нхЬ основашн. 

Сге пре-дло»ен»е требуешь сл^д/ющихъ лемиъ/ ' Чсрш,55. 
1) Естпьли линей АВ и С Н' ймЪтогпЪ равная накХоненГя 
%ъ плоскостямь, съ коими оц% встречаются въ А и С ^ 
Л10 он% сосшавляютъ равиькуглЬг, со *'с*'мк шЬ»и лйнся-' 
ми ЕР и МN, коп1орыя на ейхь. плоскоСшвхъ находяш^- 
ся .и чрезъ А и С лроходяшъ и ЕоШарцгя сак^и д1^лаютъ 
равнЬ1е углы съ лйнеями ОАСи ЬСК ггрЛсодящиыиг 
чрезъ А и Си концы С и К перпендикуляровъ ВС и НК, изъ 
какихъ ние'^ть пьб^екъ линей А В и СМ иа^ оыыя плоскости» 
опущен ныхъ.. 
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Поелику наклонепгя^ линей АВ иСН къ п\ос^ббтИ^(%^ 
рввныя^ шоуглы ВАС, НСК сушь рйв|Гы между соббю,' и 
потому, для прямыхъ угловь АСВ и СКН,'шреугольйикЙ' 
АВС и СНК подобны; изъ С и К на ЕР и М№ опу- 
сти перпендикуляры СР и КN и протяйй БРй Н1^;^ 
оныя БР и НЫ будутъ къ НР и^V1N нерпендикулярйй}* 
что следуешь изъ 1 1 предложения XI книги ЕвИлид. Ел(?- 
меншовъ у я говорю, ч^по шакъ же и треугольники АРС 

и. СКЫ подобны, ибо углы РАС и МСК) по П0Л:ОЖе4111<к' 

равнее, а АРС, СКК прямые; и Шакъ будеШъ, дл* ио-^ 
доб1Я первыхъ шреугольниковъ , АС : С К зг: ВС : НКч 1^ 
для подоб1Я другихъ, АС :в К =: СР : КN; откуда ел*- 
дуетъ, что ВС : НК =: СР : КN , и поелику углы ВСР 
и И Км прямые , гао слЬдуетъ еще , - что треугольники» 
ВСР^ НКN суть подобные. И такъ будетъ; для подоб-^ 
ныхъ треугольниковъ АРС, СКМ , СР: КМ 1= АР :'^N>^ 
и для подобныхъ шреугольн. РСВ, ККН, СР:КМ=:. 
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ВР : Н N ; чего ради выдсть АР : С N г= ВР : Н N ; и мхъ 
для послЬднпхъ подобиыхъ гареугольниковь ВРгНМш 
ВС;НК и для подобныхь треутльн.и»:овъ АВС , СНК, 
ВС:НКг=АВ:СН, що буА^щъ АР М^=.ВР :П^ := 
АВ:СН. Почему для 3 предложени VI й книги Евкли- 
довьтхъ Елеменшовъ нагю^ецъ вьздетъ угоА';,гЪАР ревень 
НСN, и потому шакь ле уголъ ВЛЕ равенъНСМ. 

2 ) Ежели каждой изъ ^вухъ лтолсгаыхъ утловъ будешь 
содерж*1мъ въ шрехъ 11лос;К41ХЪ, и два плосгЛе угла одного 
равны А^У^ъ плоскимъ угламъ другаго , каждой кахдол|у, 
и наклонен1Л плоскостей спхъ равныхъ ухловъ.суть та« 
же равньтл ; то и остальной -плоск^ойуголъ одного шол- 
ошаю будешь равенъ остальному углу друхаго шолсшаго. 

Сге докажется чрезъ наложенге , и точно поступить 
надлежишъ такъ, катсъ поступлсно <)ыло въ V предложе- 
нш первой главы при доказательств* равенства двухъ 
толстыхъ у гло въ , когда доказавши, чгпо наклоненГе пло- 
скостей какихъ ниесшъ двухъ ялоскихъ угловь одного тол- 
сшагр равно наклоненпо плоскостей двухъ равныхъ гь\о- 
скихъ угловъ другаго толе тл го , доказысали равенство п 
совмФщенхе самыхь толстыхъ углоьъ. 

, Полаживъ С1е, присшупнмъ къ доказательству самаго 
предложенгя. И поелику никакой ^;^шъ трудности въ до- 
казашелъсшвЬ его, когда цилиыдры пряхгые, то здЬсь до- 
влеешь токмо доказать оное въ случлЬ Цалиидровъ косыхъ. 

Чгрш. 56. Пусть АС нас два косые подобные цялппдрз ; пзъ 

концовъ^ Е и е осей ЕС и с§ цилиндровь опусти на осно- 
вангя ихъ перпендикуляры ЕЕ и еГ; чрезь осл ЕС не§^ 
И перпендикуляры ЕЕ и еГ проходящими плоскостями 
АВСи и а Ь с с1 разс5ки,циди11дры; въ основания ихъ вп4тт 



15Р 

правилБнне многоутольпики АНК и проч. и йЬк и про^. 
равное и четное число сгаоронъ имЬющк , гпакъ чтоби 
Д1аиешры А В и а Ь разделяли многоугольники на дъЪ рав- 
»ьтл части ; на оныхъ иногоугольникахъ сострой призь- 
юьт, когаорыя будутъ тЪ ^ что ъъ цилиндры вписанными. 
11.азыватет.ся; и.-наконецъ съи призьмы раздали на шрехсШо* 
ронныя АНСЕГ^В, НКСгиМЬ и проч. иаЬ^еЫ, Ь-к§епт1 
и проч. подобно какь многоугольники, ихъ основан1Я, раз^ 
делены р|Д[усаии на п^реуго^льники. И учинивъ схе, говори: 
Поелику для подобгя цилиндровъ углы .ВСЕ пЪ^е^ на- 
клоненммп осей къ основанхямъ называемые, суть равны 
тежду собою, и поелику для^ правильности и равнаго чи* 
ела, сгаоронъ многоугольниковъ рад1усы НС, КС и проч. 
к Ь§ук§ п проч. сь д1амегараии А&и аЬ состаЪл^яютъ 
углы равные; то для предложенной предъ симъ первой 
леммы оси ЕС и е^ съ радхусами АС,НО^КС и йроч, 
и э^^^Ь^эк^ и проч. д*лаютъ шакъ же углы равные; 
и потому толстые углы при С трехспюронныхъ призьмъ 
будутъ равны то-лстымь угламъ при § другихъ трех- 
с-гаоронныхъ прпзьмь; и попт<>му такъ же наклоненгя пл*» 
скостен А6Е0 , НСЕЬ, КСЕМ и проч^ кь плоско- 
сти, осиованхя равны наклонепхямъ плоскостей г^ед,^ 
Ь§е1ук§еп1 и проч. къ. плоскости оспова'нтя. Откуда для 
ши-орои выше пр^Iведсниой леммы сл^дуешъ, что шолстыхъ 
угловъ А,й,и ироч. п-лоск1е ОАН,ЬНК и проч.' равны 
плоскпмъ угламъ с1аЬ, 1Ьк и проч, то.\сшыхъ а, Ь и проч.; 
а т\1кимъ образомъ стороны Вп1исанпыхь въ цилиндри 
яризьмъ суть ра^иоугольныл; но поелнк/ для подобгя ци- 
липдровь ЕС : е^т гг:: АВ : аЬт АС : а§ гг: АН : аЬ , то о- 
и;ыя староны вапсатгиыхь'ирнзьмъбулутъ еще и по^обныя'; 
н потому пов^рьхносин» одной изъ сихъ цр^г-5ьмЪ' кь поверь* 
ясности другой есть въудвоенномъ содержанш осей цилия- 
У1ро въ. ЕС ие^^.и^ слЬдотвенпо шакъ же въ удвоеш10ыъ 
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«<^дерхан1Я дхамешровъ АВ и аЬ ихь осяованХй; во по дом- 
аанцрмх вр. Ц.предАоженш первой главы сея квищ п.ове^№. 
^уносгаи йилиндровъ сушь пределы поверьхаоодпян»! впи- 
сан ныхъ въ нихъ првзьмъ; следовательно для вшорой осно- 
вательной исгаинны способа предФловъ поверьхносши сихъ 
цилиндровъ сд'шь шакь же вь удвоейномъ содерханш Д1в- 
шешровъ ихъ рснованКй. 

Л р е д ло женге XXI. 

Поверьхиости лодобныхЪ конусоед, сцть еЬ уд$оенном1 
^содержашн дгаметроб^ ихЬ. оснований. 

Сте предложенхе шадъ хе должно доказать шокво п 
случае косыхъ конус овъ. 

Чсрш.57. Итакъ пусть АВС »аЬс два косые подобные кж/са} 
язъ вершинъ }1хъ С и с на плоскости основанш оаусшя 
перпендикуляры СЕ и се; чрезъ оси СО и с<1 н сЫ пер* 
лендикуллры проходлши1^1и плоскостями разс^ки. конусы; 
ъъ основаи1Л ихъ впиши правильные многоугольники АГС 
и проч. и аГ^ и проч. равное и четное число сшоровъ 
)1м2ющ1е , шакъ . чтобы дтаметры А В и а Ь разделяли 
многоугольники на дв^ равныя части; на оныхъ многоуголь- 
викахъ сострой пирамиды, которыхъ бы вершины былк 
въ С и с и кошорыя будушъ тЪ^ что въ конусы вписан- 
яыми называготсл; и наконедъ сш пирамиды раздали; на 
хпрехсшоронныя АБРС,РОСС и проч. и ^йСс, {й^с и 
цроч^., подобно какъ многоугольники, ихъ основанм , раз-- 
д*лены радиусами на треугольники, И у чин ивь сге,. говори: 
Поелику для подобия конусрвъ углы ВрС и Ь д с, лаклоне- 
^1Я,ми осей къ основан1Лмъ называемые, сушь равны между* 
«об910^ и поелику для правильносши и равнаго чиЬла сшо^ 
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1ронъ «нотоутолъняковъ радгусы И), СО я проч. я ]ГД, ^й 
1И проч. съ Д1аметарами АВ я аЬ сосшавляюшь утлы -рав* 
шые^тпоДАя первой леяиы XX иреддожеяхя оси 'Х1^0 «ей 
съ рад1/саин А13^РВ,00 я проч. я аД, {'Л, §а и лрач. 
д1^лая>шъ шакъ же утлы равндце; и потому люлстаые углы 
при Т) шрехсторонныхъ пирапидъ равны толстымъ 
углаиъ при А другжхь шрез^сшоровяыхъ пирамидъ; я по- 
тому таакъ же пакломентя плоскостей АОС, РОС, (Л)С 
« проч. «ъ плоскости основа шяраниы Я7кло{1еп1ямъ пло- 
скостей айс, ^Ас, ^<1с л проч. «ъ плоскости осио'ва1пя ; 
-откуда для второй леяивт XX предлокенхя -следуешь , 
что толстыхъ угловъ А , Р , С и проч. плоскте РАС 
СРС и проч. равны плоскимь утламь Гас,^^^ и проч. 
шолсшыхъ а, Г, ^ я проч. ; а такимъ образомь, какъ шо удоб- 
яо уснйтряшь / ^стороны «писаняыхъ пирамидъ суть 
•равпоутолъиыя я сл^дствеияо. подобныя; я потояу цЬлая 
поверъхность одяай язь -сихъ пирамядъ къ й*лой поверъх- 
яости другой -есть въ удвоеняояъ <^оДержан1Ги дтаие*» 
тровъ А Б и аЪ; но по доказанному ъъ III предложентя 
яервой тл-авы ^Ълыя поверъхности копусовъ суть пред1;ла 
^^-Ьлыяъ поверьхяостя1яъ вписаяншхъ ъъ нихъ пирамидъ; 
ч:л1^дователън6, для второй основа телъп ой ястинны спо-^ 
соба пред*лов7ь ц*лыя похерьхностя подобныхъ конд^совъ 
-суть шакъ тм въ удвоенноиъ содержаяТи д1аметро"въ ихъ 
осно-вай1Й. И какъ осномнтя равныVгъ образамъ въ удвоеп- 
"номь 'соде;Ужанги своихъ :д1а^етровт, яго заключямъ тй 
же и о пр(]«тых1^ •поверъхн'остлхъ коиусовъ. 

Гтгаь я окатгчЛваю ^тор^*1о тлаву сея книги, яоеляку 
все прочее, къ сей глав* атносящееся, погл* предложен- 
янаго зД-Ьгь •не ааклточаеть въ ссб* уже ли как^й трудности; 
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ПРЙВАВЛЕН1Я. 



СКи предяачершанныя аЛ главы соедиденныя съ Ев- 
клидовыми Елеменшами сосшавллюшь досшашочной наше- 
рКалъ э шасъ сказать, къ сочинен1Ю хелаемыхъ д'Алаибер- 
шомъ Елеменгаовъ Геомешрш, Елеменшовь полныхъ и са* 
мыхь сшрохайшихъ. Онъ начертавъ планъ^ въ Енциклопе- 
дш въ членФ Сеотесп'е, котораго по его мн1^н1Ю держать* 
сх должно при сочиненхи сихъ Елеменшовь, говоришь: ^^Сей 
^^плань и общгя разсужденгя , кошорыя мы сделали въ 
у^конц-Ь члена Е1етеп$ (!е$ 8с1епсез, доса1аточны , дабы за- 
',>сшавить возчувсшвовашь ,^чшо н^шь ника1^ого Геокешра « 
э^кошорой бы быль выше шаковаго предпрхлшхя, что оное 
1эНе можешь бышь даже хорошо выполнено» какь токмо иа- 
9|Шематиками пердаго классу» и что наконець дабы сд%- 
,улать совершенно хорошге Елеменшы геомешрхи, Декаршь, 
9)Нютонь / Лейбниць » Берн/лл'ш и другКе не были чрезь 
у^мФру велики. Между ш1^иь иЪтъ можешь бышь науки , 
,)Коей бы Елеменшовь столько умножено было^ какь сей» 
^)Ие считая шФхъ» которые намь безь сомнФнКя выдадушъ 
у^еще. Сш Елеменшы большею часшхю сушь творенКя ма- 
^эшемашиковь посредсшвенныхъ, кошорыхь знанхя вь Гео- 
у^мешрхи не дал1е ихь книги простираются » и которые 
9,для сего самаго не способны хорошо предлагать с1хо ма- 
9,шер1Юм9 Ничего не можешь бышь справедливее^ какь схи д' 
Лламбершовы слова; но я не могу с&азашь^ чтобы план% 
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ЖД1Ь ^чертлппан былъ система избралн^йщая. * Сясшекг» 
Еаклядова ин^ болДе нравишсл* ^^Вошще старались^ тово«^. 
прштъ Моншукла > разные Геометры экоииъ расположение 
„Евклидово не нравилось, переменить его порядокъ. Без^ 
э^сильннл ( к суешвыл ) нхъ покушен1Я доказали , сколь 
»шр/дно преобразить связь древнимъ симъ Геоиетропъ. 
» устроенную 9 не ослабляя силы доказательствь^ Тако-' 
^во было ян$и1е славнаго Лейбница » котораго знамени- 
у^тость въ семь д2лЪ. должна ии^ть полный в^съ; и Г. 
^^Вольфъ объявляющей иамь схе (а) , признаете л^ что онъ 
1,вапрасно усиливался привести Геометри<1еск1Л истиннк 
^8Ъ совертенн1^йш1Й порядокъ ^ и что сего сделать не. 
^возможно, не предположивъ чего нн,будь недоказан наго или 
э^не ослабивъ много твердости доказательсшвь. Аглинеме 
^^Геометры» которые вкусъ къ Геометрической точности 
д^кажетсл бол^е другихь соблюли , были всегда токоваго 
^,мн^Н1Л ; и Ёвклидъ ии^лъ между ими изъ искусившихся. 
1,Геометровъ ревностныхь се&Ъ з^щитниковъ; почему у. 
1,нихь и немного такихь книгъ> ко'торыя облегчаютъ путь 
уриъ сей наук1Б токмо къ ея ослабленхю. Они не им&ють 
ээНнаго почти руководства къ Геомешрхн» кром& Евклида ; 
^^и потому довольно всегда у нихъ Геометров». 

» • • • 

Но между тЪчъ, послФ гооликихъ похвалъ пртцппсуе- 
япхъ систем^ Ввклвдоюй я послФ собсшвеннато нашего 
оризнанКя , что она есщь избранаФйшая , да позволено бу* 
дешъ вамъ сделать на нее пЪк1Я зан^чанхя. 

Еле иен тв Геояегор1й , какая 6а жл тпсь система шш- 
блюдаема ни была, веинцуено шребуюшъ слФ^ющихъ началъ: 
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лравнлл наложен1л у теорЫ плкеяид лролори'юяаа^пыхЗ^ 
$^ слосо-ба лред%яобЪ. Сдолька первое в второе на^Пла ь-^ 
сдхъ Ёлеменпгахъ шужви а необходимы: % о* тояь всякому 
нав^сшио» Мехду ш^нъ. не^езполевна зам^илишь^ чШа ошъ 
вшораго начала Ее можно* ^^у^%ть ни; капо ю- успехи ^ до&о<-^ 
л& чрезь первое не полохктсл доброе: оо но вапЛМ; к пошо« 
иу первое можна назвать главвьшъ инсшоч-нпаоиъ ваш1псъ< 
въ. Ееолетрш позианЛй. Чта же прияадлежитъ до трете- 
лхО'^.Н9*чалаэ. на ши4Х)баосш^ и^ необосодииосшь его ис спыаь» 
нзвФсшна^ к пашоиу мЪх зд&сь нзълснлмь. оы/Ю; ВъГео^ 
нетрт сверьхъ^ прлио& линеи^ приемлетсж- еще арназд^ 
жр^ихтпх назьхваемаа». и. жаК|К схж лияел &овс^мь оиш^яни^ 
огаь лр^1ЮЙ^^П1а нжсравненгепроешрааегавауеш садержа111а10д, 
еь. прдмолнмейнымгъ» вмопред&ленКе вза11Ш1а1Х)с круговь со* 
<Ш1нх>шеи1л* &ъ.11рО€травсшвахь прлмолинейнБШъ. не лосред- 
ашленао- ^езь»: правлло; яаложеихл: и шеор1Еш величин1< 
В|}ош)ри10на.\ьныхь^ учинено бышь< не мбжеть; ибо^ кааьбш 
крупгвц) р}зд:Ёляп1Б> никогда: до* лрострал{;ШвЬ' прямоли^ 
нейныжь десоэнтушь на мюжно^ И такъ* для^ сега нужно» 
бьмо ввеснпг вь* Гео1Л1еш*р1Кт ^ сверьхъ правила! наложеии н^ 
феоргдг аеллч«шъ .Броло:рц1онвльяыхъ». особое' налало; Схе 
особое на^ш^хо) есшь« опасабС: • лред-Ёловъ :. ъс% доводы «< 
жакхе токла при уш)мл.нушомь> сравненхи. и ;олред:Бленш 
утотд^бптыт 6а:тВ'*шо1утпг, селили* лрвведеА&С' (^)1уп1Ь 
Ю'^воеабщи«ешь^.об{)ал1лшсллв« слособъ предСловь. Л: разу* 
ж^Ж) «лд^^' довады% жеши&яыгэ а. не 0С110ван11М1е' ^на^ каконВ' 
АдбО' лоложеншх. И1 ^вазь ^давадоикв^ аошорие^ улх^шреб^лФ 
Архимедъ и. Евклидъ^ при: упоилиуяи)мЪ' сравненш: и» опрс-^ 
д&лец^оц- П'|Н)1«9МДе1ВК*1д^Б7 дв«>:испшянаг,. к<)1«Ю]^)№1^ мы вы- 
ше: на*в»41&И' ОАштипежжк^м»; жошшжапиис о^4)бьип ред$аЬЕ>в^г^ 
и* кошорыя' суть не иное что,. какь> самые сш. доводвь вш 
асеоб1Д],носШ1|: 'прйЁёденн1йе;. 






А--. 4 



165 



С8ер1бхТ| шогб Лольза. и нео5ходии6стб способа пре« 
.ок'азыёаейся' ещб въ*1п*лахъ, не' токмо ошь кру- 
ва й|>оййх(1д1й11!хъ^: но; И' прямолинейных», ибо ни равек- 
сшва^ шрёхопюрднйЫ!^ призьмгьг съ' параллелепипедомъ, ню 
^иевспна ' двухь п1нраМ1!дь€еЗъ' способа: пред4ловъ утвер- 
дишь не иьожао^ 
• • " ', '• », 

' ШвыРе'ГёЪмЛпра к"* сйм*** нЬчалянк- 'прибавили еще* 
юа^ъ наз&1вае«Ы]1 влт^рыл , а ийёнйо : нзм^ренКе угловь» 
;|^чамн,. и исз^и^реихе ' аавергосиос^ш^^й. и ш^Лъ* квадратами 
11з кубами';, ио*'ЕлЫепт1А Гео'шетр^Чг собственно' шакъ на- 
2{|1ваемыя *)№• \:и^ъ> пЪсАЪлии1съ- иячв^Квкъ йе - имЪють ни^ 
мЪл'Ьяшей н14до6но^т«г;.'1Г *[о\йому и^^ сихъ -Елемейшов* 
онша начала изключены быть должны-', тЬмъ- па^е', что- 
чемъ какая либо наук^ ий^етъ' 1ленЪег началъ, т^мъ дока^ 
^аш^ельсшва ед' дол^кны^^бышь простое и. еспIественн&6^^ - 

... !.••■. . 

• Жвклидь^ въ своюге" ЕлеиеиАах»^ употребил*» пгЬкмо!^ 
три кгервы'я начала: изЪ' главнахо^. то есть правила Ьало^' 
жеиТя, произвелъ. опред5лсн1е линей* прямой и поверьхно-^ 
шп прямой;; чтО' однакохь оть* худыхъ переводовъ/ сь! 
шрудом:6; прия$тиШБ> можно^ бйло; Изь^ иовшхъ* Геомет-^ 
ровъ Робертт^ СимаОн1{. и: Жамес1м БильямсонХ' пе'рвБхе- схе^ 
^амЬгш^^И;; как^- та ниже* показано будътъ^ Г^отомъ прк^* 
лагая^ ои^е начало ко- взаимдому^ сопря^кенш' прямбгхъ' 
АЛяей*йк[)уговой:сь прямыми; шествовалъсь сийъ св1?ш*гль^ 
никЪягь'ДоколФ йогъ, и- изтощивши такъ» схе начало,^ при^ 
й^ял-йг 'в* 'пом'ощь' другое;: отъ- чего произотли первые 
и/есП1ъ1^ккиг^ь его- Елементовъ! Я говорго; шествовалъ до-*' 
кол^'й1>гъ^ потому ч'гао» еще ъъ конце первой и-^^ второй^ 
1{ш1гъ' о'и'ъ^ икЪлъ* надобное т!»'* НО' второму па'чал1г, поупЬ*^ 
Щ^сЬ^икИ его т^'Н№ ^!е*хот±лъ, Въ садом!* д4л'Б, когда^ онт^ 
т^тЦ^ 41^ у в дла1а^1и.ъ 1 а 'П^]« вр'а «1? 1йя • 1>^> л Ао^л и н сМоп фигу^^Л 
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въ параллелограмиъ и квадратъ, гоо послФ .с«та «ввуграль* 
цо представляется сл^дутащга вопросы ка&ь превратит» 
пряиолииейпую фигуру ьъ равнос|0орониой треугольвикъ? 
Ибо, что квад^ать меа^ду чет^ероуголыIикаии^ то равно* 
стороинод! треуглльникъ есть и^жду треугольниками» 
Или лучше^ поелику шутъ содержатся вс^ нужныя пра- 
вила для превращен1Я всякой прямолинейной фигуры вь 
шреутольмикъ^ то натурально рао^аетсл лн>6опышсшво 
рдзр1^шить обратный сему вопросъ, шо есть » какъ лре«- 
вратишь треугольникь во всякую, прямолинейную фигуру 
подобную данной? ПонятЛе же о подобгн фигуръ весьма 
естест11еиио: стоить токмо представить себ^ дв^ оди^ 
вакаго числа сторонъ фигуры^ въ коихъ бы» когда одина- 
ковымъ образомъ разд:Ьллтся на треугольники, ^'^глы щре- 
^гольниковъ одной были равны угламъ треугольниковъ 
другой. И разр'Ьшенхе сего вопроса въ семь и^стЪ^ или 
справедливее помФщенхе птутъ .пятой и шестой книгъ 
Евклидовыхъ сохранило бит то* п^>ав1и^о ^ которое онъ 
столь строго соблюсти старался^ а именно, чтобы об- 
ратное предложенхе непосредственношлопосл^ пряма* 
то. И такъ видно, пто зд1^сь, то есть.вь лервыхъ шести 

•* , - » » г* * * ..1, 

хнигахъ, система Евклидова соображена бол1;е съ началами, 
нежели съ предметами, для коихь оныя приемлшотся. 
Во после» шо есть въ XI кни!^, Ёвклидъ нарушилъ С1Ю 
систему: 1) потому что кром4 17 ^ 23 » 32 » 33 » 34 > Зб» 
37 9 39 и 40 предложений, вс:Ь прочхя выведены, или »о« 
гушъ быть выведены, есшьли Ёвклидъ сего не сд^лалъ, изъ 
перааго начала;а^шакимъ образомъ въ системе сообразованной 
съ началами, а не съ предметами, для чего бы сш предлог 
хен1я не показать непосредственно послФ первыхъ че-: 
шырехъ книгъ, а не послФ Уй и VI й , гд$ употреблено 
уже В1Но[)ое начало? я) потому что сги прочел предло^ 
;ч;ен1Я соединены съ 17 э 25 , 32 » 33 , 34 »3б э 57 > 39 и 40^ 



1бТ 

изъ кошарихъ одц§ юсвованы на лервоаь и купно вшо*^ 
роиъ, а друпя на первомъ и купно ^ третье мь начале; 
чего въ сислеи!^ сообразова^нной съ паяалаии сделать 
не позволлется* Наконецъ вь XII й книгФ Евклидъ наблю* 
даеть паки прежнюю систему сообразованную съ начала* 
ину а не съ предметами: 1) потому чшо въ каждоиъ почт? 
лредложенхй сея книги употребляется способъ пред^ловъ^ 
&) потому что въ системе, сообразованной съ предмета- 
ин^ первое и^ второе предложеп1Яэ которь^я единыя ток^ 
МО къ площадямъ относятся» не могли бы быть пом$г 
щеды вм^отЬ съ телами. 

и (лакъ посл$ сихъ зап^чанш весьма лево видно, что 
система Ёвкли4^м трсбуетъ многихъ поправлепш , и не 
есть столь совершенна» какъ паиегиристамъ ея она кажется. 
Такъ же видно» что система вообще всякихъ Блемен* 
товъ Геометрти не можетъ быть» какъ токмо двоякая» или 
сообрааованная съ началами, или (Сообразованная съ пред- 
метами. — Откуда раждается вопросъ» которая изъ сихъ 
системъ есть полез111[йшая и превосходнейшая ? Для раз* 
р^шенхя его надлежншъ саиыхъ людей разделить на два 
рода: на способныхъ изобретать яовыя истинны» и не спо« 
собныхъ» какъ шокмо понимать уже изобр^тенныя. Пер- 
вымъ полезна система сообразованная съ началами» а дру- 
гииъ сообразованная съ предметами; потому что первые» 
не могушъ ограничить себя предметами, къ которымъ упо* 
мянушыя три начала приложе1гы были ихъ предшествен- 
никами» но будушъ сами прилагать оныя» какъ пЪк1Я ору* 
дхя къ новымъ изъисканКямъ; напротивъ же того другхе 
не способна будучи д^Ёйствовашь сими орудхями, отъ уста- 
лосши» шакъ сказать» захотятъ увидать конецъ своему 
вапряженш» которой не можно иначе означишь, какъ когда 
предметы разполо;|енн будушъ въ сходсшвевн^Бйшемъ по- 
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р^ядк*; л какь село ^дапораю раду лж1де1& гораздо 1^ол1е, те 
:кели лерваго» ло с цащеш со образован нал с« предяешаик 
есшь ррево.сходн^йщаЯуЛП^мз ла^е^ ^чшо лшди перааго роду- 
слЪ/кул о^ой, «р цр^иивудаъ ус»ошр1а1ь вружияв^^я, гв- 
лгорця гоФ «же ^аиня I ««шо и 'слсшаии ^^ооб^раэошйвой съ 

11дзалами. 

Йзь .цаш€ца,Ф9^^^ пе^вагр «классу Г. Лежандръ «ъ свошсь 
1Елемсишах».Грочефр1И,|!Зданнихъ 1794 году, воз»аи*рил- 
ся ]^сцравишь С1Ю сооОрдзован ну ю съ предметам н сжсшену 
Хеометрш и /^оощз^щть ей ^се воз^пожное соверпгенсшво^ 
со сшрогостш превосходящею Евглндоау и Архяиедоау; я 
•можно сказать, чшо ни1:(хгда первоначальная Теомешргя ошь 
^10ЦЫХ,ъ.Гео№е1пров^ не получала шако&аго пособтя; но отдавая 
;ЭС10 справедливосшь Г. Лежандру , 1Ш «е должны забыт 
то, чемь обязандшношинн^. Л шахъ ^езъ ^всякаго присшра- 

хдпхл р^зиол1рим;Ъ ^го щворент 

- 

Б.Р прежде яе.желн к» сету ни нрисшупишв пожежъ^ 
цадле^кишъ подащь читателю истинное понятие а ваи$ре< 
в'щ и разноло;рен1И сочиненхя Г. Лежандра ; что не ио- 
;кно лз'чше «сполн^тъ | какъ приведеькмъ собственных! 
•его словЪу оц||1^осид1ельно |Сего въ лредислеойя ишъ «ачер* 
тан^ыхъ. 

^^Обыкновенная укоризна Еленеяташъ Теометартя, ^ттв 
^^онц шало шочны. М^юпя изъ сихь сочиненш им§я часгонБГЯ 
.„выгоды удовл(;р*ворв'|рН1* досша-шонно нам^ренгю, съ коияъ 
у^оиЪ сд^лан^т; :11о ^ы%тъ яикакаго ^зь ни^ъ, вь воемъ 6а 
ядоказаны ^ыли вс1^ лредложентя ч^овершеино удавлешво- 
„ришельно. Иногда сочинители «олагатоть шо^ что яе со- 
^^держигася въ ог^ред^ленгяхъ^ иногда самня.^тя юпред*ле- 
.„Н1Я исполнены ло^р^шно'сгаея, а лногда «Предполагают* 
,^свид*шельор|во очей «ошихъ.Свбрьхг 1ж>гр »€^^и4гители упо^ 
^^треблягошь канала,, кеда оря я. сами л^^'€йШ^*1слкН\!п^Ьу нл 
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^,хоторпл влекушъза собою небрежен хе, ошъ коего уцъ напгв 
^.остается не удовлегаворенныиь ( 1 ). Вообще весьиа 
,^трудно сделать строгте Елеменшы , М шолы^о Ге^ягел- 
,,р1И , по и всякой дрз'гой науки г предложения : наааро* 
,;с1П'Ьйш1я суть въ токе <:амоё в]реия и на|(за1П1руд«{1тъль« 
9,н^йшгя и ша&овыя ^* которБ1я доказываюлгь <;ъ наимень- 
9,шим^ успЁхомъ. Но трудность однакожь'^ не есть, ори- 
;»чина Должейству1о^ал осшнавливать» чщо бы предари* 
у^нимать толико полезпыя сочинен1Я. Поелику пред* 
„мегаъ Геометрш прбстъ и ко уразуиЁнШ'^ у^д10внъ». шо 
наипаче сея науки можно над^Блться Ьд^Блаш^ь 1:оро« 
Щ1е Елемейпш. И чтобы достигнуть къ сему* наи^ревш, 
,,то, не должно страшиться, .что покажешься длиняыд1Ь 
„н скучнь^'мг^ 'лишь бы былъ ясенъ\ тёч'еиъ и ;ие поДвср- 
„жеиъ укориз115 в^ изли1йно6ши, нам5рен1е будеш* выпол^ 
,,нено; и дли1Гности, есшьлй оныл случаш^ ^^ Должны: быть 
,,приписуемы натуре предмешовъ, которая не позволяешь 
,у^ь1шь краткжлъ, буде не пожертвуешь важн^йжимъ преи<^ 
^,муществомъ науки» кое есть ея точность.. И шакъ я /1^-- 
,|Маю, что н1&кошорой родь способа употребллемаго древ- 
^И1ими Геометрами есть паки шошъ способь» которой наи- 
мболФб йриближаегаъ къ совершенству, я которой паи- 
„лучше прйличесшвуетъ къ Геометрйчсскимъ доказашель* 
„Ствамъ. Новые нашли для себя сей способъ чрезя5руза- 
„гарудвишельнымь, и вместо онаго приняли друПе про- 
„ст*йш1ё й наискоряе къ концу ведущее; но надобно 
^зПризнашься, что сШ способы ни столь строги ансшоль 
^удовлетворительны^ какъ бы надле2аЛо% 
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(1) ,,Сиошря' то 3 что гоюритЪ д'АлапбертЪ оптносишельяо Ел«вея« 
,,шодЪ Геояешр10 вЪ IV и V шинахЬ с1е &$ Мекш^са де Р1и1оГорЬ|е. 
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мЗанвиаясь првподававхень плугъ,, я шЪ\ъ случай 1грк- 
мН^вшщь, назад» тону долгое вреия^ несОверщексшва ин^ю- 
«;щ1яе1 . въ 113в&:шн2Й1вихъ первонатальвыхь .сочивев1л)№; 
эунало по налу л собраль нашер!алв слухащхе ео усовёр- 
««швв!» В1леневшов>;ва ковецъ д р^щился С1И иашераЛн 
^обрашвшь ня саное дФло; и огаь шога про113ошла сом* 
,4вен1е> ^шорое я теперь оублнк^ представляю,^ 

• '^^Ва% то10, что я сказалъ ухе» видво, что- нее на- 
у'уМфреяКе бс1ло сделать Ёлсневщы весьма стропе. Я слФ^ 
(Довелъ довольна близко и^шв , взбравношу. Ёвклндонь ьъ 
мсванхь $левевоих1к и Лрхвнедоиь вь своей книг^ (1е $рЬае> 
•^ в( .Су|ш<&о^ но стараяся сравняться влп даже пре*> 
,»вао&щв ововх^ образц.евь вь шочвастн^ я. хат1лъ такъ 
мХе, вощадншь чвшатеЛя, сколько ив^ возкохно. 6е1л.о» к 
,,д У0ощреб1^ь вс^ мовсили^ дабы придашь доказашель* 
м«в11М1Ь .в«ж> яснобшь к храшкосшБ» «аковун^ щокцо пред- 
мНешь во^прхящь црхешк 
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. э«Я предполагай^ что читатель зваеть те9р!ю П1ро- 
^ора1й^ которая взъясвева вь обиквовенвыхь сочкяенсяхь 
,»АриМ1етввв и Ллсебрв! ^ в я .предлола1а1о> дахе зиавхе 
««вервыхь цраввдъ Алгебры, каковы сушь €лохён1е / вычи- 
(|ШШ1е ,.я )|аицросэт|ш1Пя дЯ^йешвЦ употре6ляен;ыя пгра 
«|Ураянел1я^ь перво^в степени. Древцге, Лкощорые ве зна« 
уък ^'Алпебры ^ ,вм&сто овой иа Ц01и9шь. сво.1Р, призывали 
,>разсуждев1е ш^.п^аорбЬг. кошорняи овк д1^Й4:щв9валп- сь 
мвеляквнь ис1^ствонь. Навь хе, ингющвнь'схе оруд1е , 
„непросшвшельво бы было яе употреблять его», когда; ошъ 
нщ^о .лрхе|9ь,.:цр^оизоит;и ,бол»нкгя. удрбвлвть. В. ^акь я 
у,це колебался, ..чшй1 бы.удо{11реб<1ФЬД»»|и1 к д|^тв!я Ал- 
„тебраическхя, когда я находвль то нужвыяъ ; во* явя&лъ> 
„осшорохность, чтобы .ве приводишь вь слохеосшв чреаъ 
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>™РУДВВЯ д1^йешв1Ж шо , чш» по своей наюурИ должно 
э^бкхшь просто; и все упбшре5А«я1е , которое л сД«Лг1Л11 
,зъ сих» Еленепйгахъ Алгебре; сбсшоитаь 9 &акъ1п^1я^у 
^ускжзалъ^ 1ь ]11кошорнхь весьиа просшахъ правилах»^ жо« 
у^шорЕП «ожно знашЪу не учась Алгебра. ^ 

у^Сверьхъ шогЬ инЪ %й,зибтся.что есшьли учевй^Гёо^ 
^^■етрш должно ^ышь дредшесшруепо н^ЕОгаорИнъ «асШа*^ 
^влевюнъ объ АЛгебрК , шо не будешь безлолезно^, 4шоб%с 
^,весши ученхс сйхъ дв)гх'& яауаъ впСсшФ-я 11%ш]ш1Ь^«ди/ 
^|ИЗЪ яихъ <съ другою. По иЪрЪ шесшвхя ^въ Геоиешрти, при- 
ууЯуждевъ будешь д$лашь соедннев2е большеиу ^я €олФН1е]ну 
у^числу соошношеяШ ; я Алгебра лгушь пожешъ €ыш% шеЬъ^ 
^^ма полезна, веда хъ заклв>чен1ю скорСйШиапЬ и удобн1И1«^ 
э>1пяиъ (образонъ. ^Бс1шьли ^ы хъ.синь Елеяеншайь я (хря-* 
^соедкняль Трягояояешртв) ^ шо бы основашельнил пред* 
.^уЛожен'ха л сшаралсх доаазашь по обБКНовеняояу ^лособу^ 
^укоторой «зв^стенъ лодъ япеяеШь €интет$аеескмо » во|яос^ 
,^Д$, лривзаяия6яъсоединев7и сихъ предложсяга я вывод! 
.«язь няхь разр(Бшен1я |разлявя&<хь случаевь, л бы упошре* 
э,6нль Алгебру. Когда лредложев1я Ел^еиеншовь «дяяожднг 
9,лосшавлены на швёрдыхь освова'ШЯХЪэ лго яхъ разляч1внл 
,эСоедивея1Я, лрил1>жев1Я и слФдсшвтя » которыя язь шого 
^уизвлечь яожво, содЪлываюшся 'предяето«Ь Алгебры; я 
^^ЫАО бы ребячесапво упошреблятаь всегда споообь иного* 
;|»шрудаый, когда з111к1няшь его можешь хораздо аросшФйш1Й 
^|9 шолиао ^ке ^^[р'вый. 

и Сочн&ейНе 'С1е разделено «ж «осеяь снитъ^ пзъ %йжхъ 
.„^ёрвыл чешЕГре за пред|^е1пъ ямФюшъ Геомешр1и> ило- 
,^скос1пейу ж друт!1 Теокешр1ю тЪлъ, 

^«Первая «яига, подъ заглав!еиъ -нагааВу содержишь вь 
,4себ1 свойства линей 1тряиахъ, взаимно' всшрФчающихсл , 
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^услойсгпва линей перпсндикулдрны^съ и параллельныхь/ 
^ ^случаи, ъъ коихъ шреугольиыки равиы мед^д/ собою, и прот. 
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Вторая книга есть ся^лстб^с магалЬз она предла- 
/устаешь о прост^йшихъ свонствахъ круга, свойс1пвахь*;^6рдь 
*,,и касательныхъ, и о н*р* угловъ дугами круга. Си!' дв* 
,,11ервил КНИ1И заключены разрЪшенхемъ н^кошорыхъ во« 
у^пцисовъ ошносвщахсл &ъ Геометрическому с троен Гю фи- 
•>гурь, _ . ^ .. . / 

,,Трега1Я книга, иодъ в^тл^^в^сцъ лролори^оналности 
у^ф^^ур^ у заключаетъ въ себ* . м*ру поверьх ногтей , нхъ 
У,сравнен1е, свойства пряиоугольнаго. треугольника ^ свой* 
У,сдпва равноуголыГыхъ'треугольиикоръ и фигуръ'полиблыхъ^ 
,,и проч. Зд1^сь можешь быть вдшр1^шя111Ъ нах;ъ,'Ч1л6 мы 
',, перемещали свойства линей съ свойс1ивами поверхностей; 
у^но ВЪ семь, мы почти сл^додддц Евклиду , и сей разпо- 
^^рядркъ не можетъ быть худь , когдл* одн* предл6же1ця 
,*будуш:р, хорошо сцеплены съ другими. (1Я книга 5яя:л/о- 
,,«а.е|[Д5;я .шакъ же ,х;обраи1ездъ врпросовъ относйтельныхъ" 
У^цъ предметам:»^ въ нем дредлага^йымъ! 

„Четвертая книга предлагаешь о лрав^лтых^ мпо- 
,,го уго^ь ника хЬ и ал^(^]^реиш крцга . Д в П л е и м ы ' с лу жа ш ъ 
.,^)снован1емъ сего изм'Ёренхл, которое нъ прочемъ доказав 
„но способомъ подобныиъ Архимедову^^ потамъ показу юш- 
,,ся два приближенныя средства находить квадратуру 
,,круга , изъ коихъ одно принадлежитъ Якову Григори. За 
,^имь сл*д>етъ прибавл^'нге, въ которомъ доказывается, 
,^41110, кругъ есть больше всякой пр/IМолиией{^ой фигуры, 
,,равную окружность имеющей. • 

а 
I ш 

,,Пя/цая книга заключаетъ въ себ4 свойства ляоско^ 
ууСтен и тоястыхд углоб5. Сгд чаешь Геомешрш весьма 
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',полезиа ^длл уразуиЬшя т*лъ и фигур^б, ьъ койхь' при- 
^еилюйс'*^ вь^ разоу'жДеН1С " различньтя * плоскости. • Ни - 
гащилйск^*П{/едлйжи11*ь' ее^*Сн41е и* сптрожае , нежели -гакЬс 
она быЛа' изложена"^ въ* о&НЕио^еяннхь сочкиевхдхъ;'- 

„Шестая книга предлагаегйъ д ятогограпннкахЬ и о 
н.^Ъ нзл1Лренш. О^а дЬлжна пс/казагпься весьма различно»* с 
отъ'иЭданнагб * по С1е вреягя ^ писаШеЛяйи ' Елемёнто^, « 

^,йбо мы сшараХйся ' представить ее' совЬгдкь въ но1вомъ '^ 

ЙИА* *' ^ ■' '*' с^'^--'-^-* '■ •' • '■'- -1 1:;;:::...... ..:г:'.^:г,5 

* , Седьмая книга есть 60|/)5айеин6в йз'сЛ'1довай1в- о Ый^'-^ 
^ф^ п трЦгояьникахЪ налобёркХност^Рбнаго лре/Ыаб^ • 
у^ляежыхд. Схе изслЬдоваихе обыкновенно не вхо^дитъ^вв 
„Еле^^^еншы Геометрии; но мы почли за полезное лом%« 
„стйть' егй ^^ъ Ькйе, ^нЗбАйку т1е^сЛу^^^т?/'«Екъ Шокмо вве- 
,,ден1сйь въ Тригойометлрхго Сферй^Гескую^ ' ' - -, « 
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* „ПрибавлеАге кь ИЛспюй *и' седьмой 'к'йита^иъ ^им^^ть < 
^за' прсдмётъ лра^пЛные многогранник11\ "ДЬло Ь^кс^емУ'» 
э^доволько пространно" пк^ЛЦованб' въ Ейклид*^ и 1^ое Уко^ ^ 
.,жетъ доставить любопеийнй'Я приложей^я *ъ Тр*йгоно- « 
рМстрхй: * ^ . .» ^ . . . .. . ., 

мОсьиая кндга предлагаетъ о трехЬ крцгяыхЬ /?;*- 
\^яах6. кои суть шаръ^ конусъ и пилиндръ; тутъ пока* 
„зуешся йзмФренГе" г!оЬерьхност>й и йхрлщийъ сихъ т*лъ 
,,па способу схЪдственйо1иГу^съАрЧЙ)&е^^ всАованйому, 

„относительна 'йоверЙхйостей,^на ш*хъ же н^чалкх^, ко* 
^/гаорыя мы гащилися доказать вд лредбарнтельныХ'д лем^ 
9»мах5. ' - ' ' • 

„Сначала мы 'думали для- би%ъ пктЪрепш\' лЬ^хкъ кзкъ 
,,и для изнЬремГа кру1^а, употревиЬь (!Я6^^ 
„которой въ прочемъ быль бы изрлДное^пУиугошомеиУе 
9>къ Диффереиц1альиому вычисленхю ; но хром!^ что ъъ 
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•,111вор!и ■1гре4Сховь. ^рдх^всшвожало бя цредложцщъ иЪШр" 
„що}^ыя обц^.шгч^лл., хов.^щь лаче . пр'едйещъ Дл^ры, 
^цехелц Гео|1ешр11Ц.^];1^тре6леи1е «его. способа .ш]р.е|^ешъ 
«прив1ш|4.яь ]разв^хдеа1^ безковёчнато ряда вписавныхъ 
мЖ оввеаввпхь ^втуръ; чшо •лечешъ за «обою лл.вввосшй * 
м1(. 1пр|^4В0С1ВЯ... Н~р19а1к Ш ярсдрочли «пособъ А^|^не- 
^•^ОРЬ^.сакъ црйщ^^ш^Щ.11 соаер^певво лочтя изключаю- 
уЛС^] цовдшхсг о без1и>в«7носпп1. Не.арепи^дгшъ «а» всшрф- 
мщшдь 5ДФсь,.чшо дояазашельсшва '0ШВ0СЯ1Ш1ДСЯ къ поверь.. 
,рсвосшн цилвндра я вшра веема длввны ; во кажется , 
„Х)910 щрумиосян ве разд^льда съ.санхпцк преднешоуъ и 
„чщо ,хе|и>зно«но «окрашншь «хв доилашельсшва, ве /чв- 



* ♦ ,- « 



^ :9>Т&ковь 2сда плшъ. я раздФлев^Ь . «ею €0чии«н1Я« Чгоо 
э^е принадлежишь до лыполвенхж / шо я чувршкуш, -чшо 
9эОно еще очень несовершенЬо н чпго похешь быть нспра* 
>э^г|1о.1Ю уцокк^ |1$(»|ца(>.,Теа1цеп1ра11Ь,ж дредасшаялям» 
уэТоворЕЩ» .о ,8веденга т%х% ш6во€^п^и^%от(урыxъ въ сихъ 
^^Цлеценшахъ довольно «вохо: я ожидаю яхь х^ужден^я к 
,)1грсоб1Я отъ и}ць иросеКще^м^ дабы придать сем/ сочи- 
,энешв> соверше1кд1Бо« жйковоя/ «покио Ъяо подлежащь «о^ 
А^^жешь*-^ 

к ♦ 

<, ' ' ' ' 

11осл1. СВХ1 тгослфднвхъ х^ловь т. Лехандра ве Долж- 
яо. овасящьсДа, :7Ш0 бы. сЕазашь вся> правду, о его с'очине* 
в|'и. Ц. ша1^% .'Сначала, мы с дФлаеяъ в^кошорыя. замСчавхд 
на, средсдава яривяшмя Г. Лехандр^яг, дабы ^ге.овершить 
и исправить Ёлеябнты* Геоиешр» ; потомь' ^чинивь .яри- 
м^Ч}Ц1Л1 ва,«а,вое.. зцгаолненк'е «его лредпрКятхя; я ваковецъ 
лодъ .вмевевъ 41рвба^левш^ ясправия» в яерев^нинъ шо « 
чшо вайденъ за. ъущцос. 



I 
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3<№1%<9дй!яна: ереДсЮва!- принюшя' Г. Лвжандромъ^ 
дабы усовершишь и исправишь' Ёлемешпы 

Геомев1рКи. 



< • 1 к 



Г. Лежа1Гдры1риуеовериеВ1»к тпрйшхеиЫ Елеиентввъ 
1ео«етр1И по^лъ з& лучшее у ж мбх^тъ ^бышь^ за веебхо- 
дииое^ предпаложишь^ ОЕаыъ^^Арие^Ш€тшу^: Арие-ягешическую 
шеорш прйПорц1& к часш& Алгебры;; на *Ъ саяомъ д^лФ схе 
и не нужно и дапущено бишь не иожейъ г 
л) Иошомучто вь' Елеиевшн ГеокешрКв^ ео^сшвеяно тась 
называеиые» ковх»^ предиешъ есть жлавння свойства трехъ 
родовь нроатяженносшн я шФ Ге01гелри?еск][я сшроенКя, 
ков дла изсл^даван1я сихъ своясшвъ* веобходино' пошре* 
бны , ншзкКа вычислсвКа непосредсппбнно и пряно .«е 
входашъ и войшв не иотушъш И дФнсшвишельно^ числншель* 
пая яа/ка не иначе новыин Геокешранн введена въ Еле* 
невшвх Гёоиешрш, какь чрезъ восредбйтво' 1Мхъ предложен 
вШ» кои собственно къ Елемевшаиъ^ Геонешрш не прияа- 
длежатъ^ а ииенва чрезъ посредсшве предложеяхб, ао аз* 
лкСревКю прдиоурольвика и параллелепипеда относящихся; 
чтОу какъ ян свдйсшво сихъ пратяженйосшей, внже Геойе- 
шричесюое сшроенхе для нзслФдован1я свойствъ поптр^б^ 
вое^ совеФяъ хъЕлехагеншамъ Геомешрш ле яринадлежишъ, 
во огоносншса паче аь числвшельной н{^ук1^. 

й} Потому что Аривиетическая теодхя нронорцш, кёк1^ 
да совзвКрнвв1Хъ^ токма величииъ пр^сш1фав>щаяся, для 
Геокетрхк недостаточна^ и потому въ оирй упопкреблека 
батв^ не^ должна^ поелику надобна общ^я, въ коей 6]бг »1къ 
€01#зй4рихтыя, шакь н нёсот13кг2ритв]я величины моглн б^^1^1Л'Ь 
Кр1||^ят.ы вз разсуждонхе. Иы о <:еыъ т-оворилн ш% яАч.у[л% 
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второй ГЛЛ&11; до здёсб ед|^;;с^же^мь :(Ш1ЪЦише^ ^еулл^ 

што ухищрешл Г. Лсж^н^ра. Оцъ » начале ^ш решен &ии« 

ги своей Геомешрш (^тар. 58 ^ Д^*^^^^^ одЬо гам^'чанхе, 

которое, по его ин*Н1ю, весьма бажно, дабы утвердить «- 

стиипой смысяЪ лролорцш 1^ разогнать весь мракЪ мощ^ 

ицй быть иан еЬ лредложенш ияи б5 доказатбЯ1стб± онаго. 

- Бошъ • &1е важное ^^щ^^п^пгс.^^^ Есшьли им^;ешь пропорцию 

.-^А : В ;:= С : О • шо известно, что ,пЪоизведен1е кЬайиихъ 

* ^А X О равно дроизведснио среднихъ .В х С. Пл исщинна въ 

* у,чисдахь н]еос11орима; она равно .н^осд^р^^иа и при. вся- 

9»кихъ др^'П1Хъ.1:келичииахъ^ лишь бы только оныл изобра«> 

. ^жалисл 11Ля..до^рА49АИсл изобраз(е!)$иДми чрсзъ числа; и 

^ 9уЧт;о всегда лрложцл1Ь ^ожио: Напрлм1^:ь естьди Л, В, С, О, 

, 1 ^>сушь яеидаре^ » Ацц%)/к «^»^ то^ . щжц(> ваобразидпь ». что одна 

.. ^тъ,\\к^ъ, или.есшьли .хо11еи)Ьэ рсобал. плшая сдул^ншъ бс1\а1» 

^.{уэОбщею Л1$ррю и ^злтаза ед^^иниозг; тргда каждая изъ линей 

.^ ^А 3 В» С ,(Р пре/ставишъ^н*кош6рае. .числоединл1^ъ,\цЬлое 

^;^^или*;дробнае,: С9I^дм^^рн^мое; пли несоизы'Ь^^н.мре, и лропор- 

. т^дхл иеж^у ^лиЕ^лни . СА^лаешсл прооор4&^^ чиссеЛь. Но въ 

..' Юемъ зан'^чанш > въ саыомъд'Ьл:^, кром^Б прошн1^ор1^ч1Л, н]:- 

. чего важнаго нЬшъ* Ибо, Г. Лежандръ у линей А , В , С . О 

: лоложивъ сперва общую м^ру и слЁдсшве.нно положивъ ихъ 

. сои«мЪр:1ШЫ«и > говоришь пошомъ, чшо' каждая изъ иихъ 

.: може^тъ,, представить число и несоизмеримое. Сверхъ 

. юрго,. л приА1*чу еще, что несо»зм*ри«ыя или лучше 

глуххя числа не суть собственно числа (д^йсшвительныя 

л нашуральныл опред^ленЛя величинъ какого ииесшь роду 

,* количества по одной изъ нихь за единицу взятой), ио 

сушь щокмо произвольные знаки принятые а\л означен1Я 

; величины ;Произх9дящ^н ошъ н^кошораго учинишься дбл- 

^ ^венсшвуеиаю или уже* училеннаго Ге:имегарич9С14аго,строе- 

игя : он^, не шакъ какъ ц^лыл и дробныя, величинъ^ ими 

означеннцхь у по е^инии:Ь не онред^ллюшь ниже въ ме1- 



сллхъ вашихъ ватершавающъ обь вихь повяшк; на то к» 

другое. Д'Ьлаешсл чрезъ сшроенхе Гернептрическое. И спра« 

ведливо прим^чаетъ д'Аланбершъ (МЫзн^ез Ае Иаегасиге- 

&с. (• Уэ р. &1б), чша^у наименован1е числа разпросшер-» 

^,шо къ аидержанхяиъ несоизм&римцмь несвойсшвенмо, ибо 

^въ словахъ <гяс«^о и изгнсалть предполагается означеихе. 

^эшочноё и ясное ; чему сей родъ содержанш не подле^ 

^^житпъ; и собсщвенно не ии^тся , каъъ токмо два рода. 

^чисел!; цФлыя, кааь 2> з» 4» ^ проч. иломанныя или дро** 

^би , ка&ъ I, |, I, И проч. или |^ |^ |^ и проч. Нервы* 

1,представдяютъ. содерха1Ггя двухь ^велл'чинъ, изь коих!^ 

^одна содержитъ въ себ'2 другую нФсколькр разь точное 

,,безъ остатка , какъ то л раза,» ^ раза » 4 раза и проч»; 

. 1эДруг1Я же изображаютъ со держания двухъ вел)1чияъ, ког^ 

эзда одна изъ ыихь содержишь въ србЪс несколько разъ безт 

),остатка половину, шрещь» четверть» пятину и шаа» 

^далФе. другой, у. Да> естьли к положить» что яакъ ши^ 

зываемыя глухгя числа олред1^л;яють нФкоторыиь обра« 

Ломъ шесбизмЪримыя величины» то и тогда не избегаешь 

неудобства » ибо не изв^^шно еще» да и едва ли когда нт 

^уль. будепгь извФспшо» чшо ах;ь довл^етъ для всФхъ сего 

роду велнчинъ, как|(я токмо быть и сущее твовал^ь могушы 

Обь окружности круга наверное сказать можно ^ что она 

съ своимь дхаметроиъ аесоизм'^рима • однако нйкоимъ об« 

разоиъ утвердительно сказать нельзя » чшо она ^^южет1 

агЕо6разиои1СЯ чрезь жакое пие^сть числа] глухое. 

« 

3)' Потому чшо Алгебра разскаго^риваецая во всей ея (кб^ 
ширносши сама нФкоторнмъ образонъ предполагаешь Гео« 
яешргю и основана на общей щеоргя пропорциональных! 
величивь. Она шаковымь обраармв разспашриваемал яод^ 
чинасль вычяслен1ю нлв лучше виду ]Ми9Ислен1Я какь ве^ 
лцчннБ^ С1{|^ едвницею еожз||^ймад |1 числами изобразимыя^ 
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шакъ я т$/ котория съ единицею несоизи^рииы и чиеля^ 

ни не изобразииЫу но развФ шокио чрезъ лиыеи , опред^Б*^ 

ленвБГЯ поиощш Геомешрическаго сшроенхя. Посл^ хегф 

объ Алгебр!» понлт1Я гораздо лучше Елеменшы Геоисшрш 

предположить Алгебра, нежели Алгебру Нлеиеншанъ Гео- 

нешрш» тЪнъ паче, что Алгебраичеспое вычислеыКе , какъ 

ню замФчаеи^ъ д'Аланбергаь, нисколько Ёлеиеншовъ Геонеш- 

р1И не облегчаешь, и сл^дсшвенно кь оные войши не долж« 

но. И С1е весьма согласно съ тЪиъ у чшо послФ сань 

сказалъ Г. Лежандръ . о Елеиеншахъ Три^онометрхк » а 

^именно: есгоьли бы л присоединилъ къ синь Ёлеменгоамь^ 

говоришь онъ 9 Тригояонешрш , шо бы осыовашельнн! 

предложенхя я старался доказать по обыкновенному сно* 

собу, которой изв^сшенъ подь ииенемъ Синшешическаго»нв 

посл5&, продолжаешь, привзаииномъ соединенш сихъ пред« 

ложенш и выводе .|цзъ нихъ разр^шенхя различнвхъ ел/* 

чаевъ у я бы употребилъ Алгебру,,. И такь. основашелыгяя 

предложешя Геоиешрш надлежишъ вывести и доказать 

но способу Синтетическому ; чего иначе и сд^л^ипз не 

ложнр и что составишь шо, ^шо собственно. Елемеатв!* 

ни Геоиешрш называется ; а пошомъ должно вступишь 

вь Алгебру и соединить .ее с ъ Геомеп1р1еж),<какъ сд^лддв 

великш Нюшонь въ превосходномь. своемъ сочинеиш, 

АгкЬтеиса ПшуегГаИв. Напри мФръ, когда дойдешь до урав« 

ненш э то по разрФшенш уравнеихя Алгебраически можно 

положишь . сперва э чшо. буквы означадцшь, извФсшныя 

числа ; и тогда учинивь д1^йсшвишельное вычисленге , по- 

Луяптъ р^шенхе аривиеш^ическаго вопроса ; . потом» нож- 

но положить ^ что буквы означаешь мвъЪстныя линек; 

и тогда учинивъ Геомеовцическое сюроенКе, лолувишь р&- 

тецде :1е|Омешр:И1ес11аго вопроса.- И. в^гоь шо' см^шеиге или 

о<)|единен1е Алгебры съ Хеометрхею у и есшьли хочешь съ 

Арнвмешякою, о которой» говор шн^^ I. МяанАрЪу ло вк 
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прястоввФишемъ пЪстЪ, 1гежелк въ каковош онъ схе по^ 
латаешъ ф я хд'б вь точности не пошерпить вя та., вя^ 
другая наука» и окажется скерьхъ того само собов) исти^^ 
иоб понятте, котаръе объ Алгебре яи^ть должнО| ибо мно* 
71е ^е почитаюшъ ее, какъ шокмо Ариаметикою^ о числахъ 
неолред^лелныхъ или * изв1;стнаго значенхя неия^ющихъ/ 
кмда въ саиоиъ дЪаЪ ^она есть наука различныхъ соеди* 
вен1Й вс^хъ возиожныхъвеличинъ, какъ съ единицею соиз* 
яФрииыкъ и числами изобразим ыхъ , такъ и несоизмерим 
ш»хъ и никакими числами вевзобразииыхъ. Посл^ се^Ь я 
Ногу повторишь Сл^дующхя Т« Лежаядра слова» какъ буд- 
то собственнь!л сЬои, но съ большимъ правомъ^ нежели 
•йъ: ,,Когда предложенхя Елементовъ Геоиетрм единождн 
ЯОставленБг на твердыхъ оснаванКяхъ ^ шо яхъ различная 
соединения, приложенгя я. следствия, которыя изъ того, 
извлечь мажяоу содЪлываюшся предметфиъ Алгебры; и бы« 
до бы ребячество (педантство^ я. прибавлю). у подхребляшБ' 
всегда слособъ многотрудный, когда заменить его иожетъ 
гораздо дросш^ишхй и толико же верный^» 



• ^ 



П. 



I. Лежандръ пряязяФреЪхя или' лучше вря сравнеяхя круг» 
я новер^^хносшей шрюсв круглвхъ пгВлъ съ шреугол&никоиъ 
яли прямоугольникомъ, такъжахъяор!^ сравненгя саиыхъ сихъ 
тЬАЪ съ параллелепипедомъ, старался избегнуть способа 
]IрЬд^ло^Юэ для того^ чщо въ шёорти онаго надобно €ы бкло , 
яо ею :мн%Н1га/ предложить «н1^кошорыя общ1 я начала, коя 
•суй1ь.паче лредметъ Алгебры, нежели . Геоиетрш , и что 
сверьхъ того упогоре&.\еи1е сего способа гаребуетъ приня- 
впя въ разсужленКе безконечпаго множества вйисанпыхъ и 
описанныхъ фпгуръ; что, продолжаешь, влечетъ за собою 
•длинпости и трудности; и того ради онъ предлочелъ 



23 



способу Ар!КИ||фд«в1, ка1Ф пр^шфишш и оо^ерАесйф 1п)4||»> 
' шм ивкдюча1д<Ц1Й 'поняшле р безкои^чносши. Но., въ саяонъ 
д^лф Г. '~Л(Пвану1р9ь прна а«ъ «аособь Архяцедою , способе 
врсд^овъ' ее -изб^гизгАЪ » к общнхъ -Алгсбрническихв в*- 
«ль онаго, какъ «о«с^ъ б^зполеныхъ для Елеиеншовъ Гео- 
нешрКи, сшрашилсд напрасно^ шакъ кавъ. а шого, яшо- буд« 
по сей «пособъ шре6$)'егаъ дринлшКй »% разоуждсЕпе .6еа« 
ковешаго множесшва вписавнихъ и оаисаннихЗк фшурь. 

1) Пошоиу чшо способъ пред$ловь^ какь пю жг покаяалш 
(в) ^ есть не иное что » мкъ едособъ Архимедовъ же во 
всеобщвосшь приведенный.. -^ Правда Г» Лежвшдръ упо* 
шребилъ способъ Архииедовь с:ь аФкошорова оши&еюю. к, 
тЬза учи н иль его. цросш'Ёе ; ао» отмена ш просшошж сЫ 
«осжоипп не въ спосо61^^ а въ леимахъ» Возмемъ напри^* 
мйръ следующее а/^едложенхе и до&аженъ ею да оюсобу 
]1 Лежандра» 

♦ .» - » . •' 

ч:ер|1Е.$8* Крутъ равеаъ шреу1'олввяку»коего10своваЬ1е^ок|]^жа<оешь 
сего крута ^ а высота радхусъ его* 

Пусть АВС кругъ и ОЕР шреугольникъ» коего освом- 
вге ОР осружносп» сего круга» аввсота ЭЕ радкус^ 1го ; 
яо буде круг» шреуюльнику не рзгвеи»* овь долхевъ 
бшпк пля больше или меввв1е ею. 

Пусть больше, гао ия^егося другой кру^ «еньМк ^ 
вежели ЛВС» которой равенъ треуг. ОЕР ; пусть кругъ 
иКЬ, описанный рад^гсоиъ ОН нзь того жекеншра в , 



(щ) Смотра ъЪ пер»оК глашЪ сшаюю* о> саосоФА. предВловЬ я исправлв- 
ыЫ сго) сшрав. 88. 
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равевъ 9р0зп^ ПБР;. .1Ю п1очк$ Н«а«ага«ль* 

ную NN до пресЪчетя съ окружносшш перваго^ круп ■$ 
и вписавъ въ оной первой кругъ какой ниесть правиль* 
ной ын^тоуюльинкъ^ Чрезъ удвоеихе числа сшоронъ впиши 
другой щакой» чп)обы ухолъ его при цеЕгп1р4 РСО былъ 
хеыьшеугла МСN; сшороны сего многоугольника не будушъ 
вртаслшьсж^&ь 01(ружносши дру гаго круга НКЬ» и потому 
сей м1|огоугольв1«кь будешь заключать вь себ^^^ кругьНКЬ^ 
н^ с\&довашельно ^дешь больше шреукол*. ВёР> яшо нелЪ- 
но; сдфд. л адоъ. 

Г|^сшь кру^ь ЛВС иеньше шреуг. Т^ТИРу ого цмфешсг 
дру юй» бол ьшхй цежели АВС» которой р^^вен^шреуг. ОЕР; 
дусть кругь Ьк1» описанный радхусомъ С Ь цзъ шою же 
центра С, равенъ шреуг» ЭЕР; та лрошяяувь въ шочк! 
А касашельную т а до прес1^чен1в съ окружносш!» сега 
друх:аго круг» к опйсавь около перваго круга како» ни-^ 
<$сп1ь правильной нногоуголькикь » чрезъ удворнхе числа 
сшоронъ опиши шакой другой правильной многоугольнцкЪ| 
«то бы уголъ его при центре Р ^ Ч былъ меньше угла 
шОп;, вершины угловъ сего многоугольника не будушъ при** 
касаться къ окружности другаго круга Ьк!» в потопу 
еей иного|ггольникъ будешь заключашьсл въ круг^ Ьк1» в 
«лФдовашельно будешъ меньше шреуг. ОЕР^ чшо нелепо;. 
олФд. и проч. 

в шакъ кругъ ЛВС треугольнику ОЕР равенъ. Отсюда 
^сно видно» чшо доказательство С1е не разнится отъАр^ 
хии^дова^ какъ шокмо доказашельсшвомъсл^дующихълемиь: 
когда кругъ больше какой либо площади» то возможно въ 
Пего вписать правильной многоугольникъ» которой шакъ 
Же будешъ больше сей площади; и когда кругъ меньше ка« 
жой либо площади^ шо возможна около нега олпсашь лра- 
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«йл1;ней иног(уугольвижЪ| которой плкъ'^\кё^^буА1Я0гь-иешътё 
гей плойм* (*)• ■ '' ^ -^ • 



Вь псрвомъ предложен!» первой тл^вйг мвг приеялж 
Доказательство Евклидово л Архимедово^ схй двф ленив 
"привели въ одну; то же' семо^ можешь упп\^йт% ^с% ^птлй'^ 
приемля доказательство и Г. Лежаядра. ^В^^^'с^мом^Ь А*лЩ 
Черт. ь9. пусть АВС ^кру^^ъ^ въ которой впйсайь » окало кото раго 
описать надлежить такхе два правильаяе^миогоугольвгасау 
что бы разность ихъ была меньше данной 11А0^1Ди П; шй 
взявъ площадь Е ыеньтую нежели О, я примечаю , что 
1йм%ется пХощадь^равкая' разнос пгй «р/га АВ(3 «г площади 
Ё; от-куда зжклй!№аю^ что имеется: такъже и крусъ 21щ 
описанный йзъ Шогоже ценшра О, которой равенъ еей ^ра^з* 
яостй и которой будучи меньше круга АБС э заключаешсж 
ТВ круг^ АВС; потомъ паки прим:6чаю, что им1мйсл пло'9 
|цадь, колИорая п^ревосходитъ пругъ аЬс иа Т>; дшкудазии 
1^люч^1(»у чю<> ^цуЛстея ^такъже и.кру|в а^Ыс^» опясамжый 
язь сЬнш]ра -С, 'которой превосходить- яругъ а Ьгс на пла« 
:^кдь 1У, и которой) поелику Т)^Еу заклвэчаешъ. еь себА 
Ируп АВС« И ша&ъ ничего бол^е ие- остается / какя 
въ кругъ АВС вписать и около него описашб: такте ^дл 
правильные мнотоугольпика» что бы стороны ^ягерваго ое 
прикасались къ окружности круга .аЬС) а вершимы углоаэ 
другаго не лежали на окружности круга а'1/о<У.; что :ш) 
предложенному предь симъ удобно уже сдЬлать можно и 



(а) ТТряче.мЪ яе безлолезно заметить , что Евклиду п Архимеду бкое 
доказательсшко сияЪ леимамЪ было весьма изь^сшно» ибо уб^дя- 
тельн^ишимЪ с&ид^тсльствоиЪ служишЪ тому 16 предложение 
ХП. книги; но ни гаотЪ ни другой и.зЪ нихЪ употребить его тутЪ 
Не ):ош%лЪ ^ Поэтому ^шо основано на иредтюложеши , безЪ коег^ 
обойтись можно; >9сйу и я посл-ЬдовалЪ* * . . . . :« 
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%гао 0СВ01ЯН0, гаакъ какгь- и наше сей леия^ доказашельсшво. 
на 1 иъ предложен щ X книг» Евклид. Ёлеиеншонъ. 
Наконецъ, хотя Маклоренъ въ введенш въ превосходное 
свое со'шненхе о флю1:щ1ях« и показаль^ чшо Архимедовъ 
сяособъ приведенный во всеобщность обращается въ способь 
пред^ловъ (а) ; однако > для вящшаго уб^хденКя читателя 
шъ шщешноиъ старанхи Г. Лежандра, дабы избегнуть спо- 
соба шрелЪхоъЪу не безпоЛезно зд-Бсь показать тожество 
его доказательства съ доказашельствоиъ яервой основатель- 
ной истинны сего способа. И такь пусть сругъ АВС=: 
Д> ш^еугольиикь .О Б1Г:=В> мноюугольиикъ вписан нон въчерш. 58. 
крухъ гшХи многоугольникъ описанной около онаго =1У; 
ло сл1^ я слово вь слово аредложеиноиу выше доказатель*. 
ешву Г. Лежандра, я поворю^ что буде кругъ А не равенъ 
шреувольнику В» онъ должень б&1шь ила больше или неН'* 
шв- его* ' г 

Пусть кругъ А бохьтс^ треугольника В, тонного* 
усальяикь*Х чрезь удвоеше чясла сшоронъ напосл^докъ 
цревзойдешъ кругъ ряв41ый треугольнику В» я слЪдствен- 
двбу^ещъ бо^льше шреусюльнлка В; что нел2по> слАд. и проч. 

Пусшь кругъ А к^еньше треугольника В, тоярногоу^ 
уольнякъ V У чрезъ удаоенге числа сшоронъ напосЛ'Ьдокъ 
сделается меньше крум/.раанаго юреугольняку В н ол^д- 
сшвенно будешь меньше треугольника В ; чшо нел^по^ сл:Бд. 

.1 ,&рслЪ. сего я надеюсь . асякой* увидитъ,* чшо до-* 
жазатешьсшао Т. Лежандра совершенно почти тоже , чшо 
н даказашельсшво перовой оеНовашельной истинны въ пер- 
юй .1лав2. яамж нреддаженное; вся разность сосшоишъ 



(^Оящ!^ шпраа. X а ХГ <1«гх) введейхл, 
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Ц10ЕМ0 1& шои«» чша фал» ве пряенлешся, В1СЪ «дв&' 
0101X0 юэрйсшающая яли дгбыхающая велкчяна ^ а зд^сь 
1И1 я другая^ Е чшо не приенлеше а^ кадъ одда.рюкио аоз^ 
рясшаячцая или убавающаж. величина» шо для шого« Чшо 
О шомь состоишь одно, изъ важ81^йшихъ лреимушесшаь сло.<> 
«оба аред^ловъ дредь Архлнедааыи:^. 

. ■ . . • • • • > 

Д) Пошону чшо 1ъ общихъ и Алгебраияескяхз^с вачалахь. 
соособа предФловъ ( каковы сушь: когда двЪ 11ерен:Ьнвиж} 
величины X я У им^^шшь пределы А и В ^ по, суиши 
ихъ Х+Т яиДешь пред^Аом^ хумму предЪловъ'Д-ьВ^ 
|^азносшь ихъ X — У ииФетъ яредФломъ. разнос|ПЕ лрпд%^: 
ловь А — В/ произаедевКе ихъ ХУин^Ьашь шр^%хццъ.шро^> 
■зведеше лред&\овъАВ^ я ш^ь дал±е; .Ёлекелшы .ГецяеК' 
шрхя яд ли^юшь яи:. яалДйшей ыгм^носш^ и^.взь; пред^ 
ложеяяыхъ нами двухъ 1лавахъ, яы непресшаннаг )^пов; 
треблая «способь фрсд^ло^и:^ ;№)»1|А^« ка^ъ ,щ 8ид1м|1/[сяхъ 
аачалъ. неупошребилн и упошребищь^ и^я какой надобносха!^ 
яе яя^ля^ но. довольсшвовали» .аносяо а^уил «сщяянаня^ 
хошорыа яы. назвали осиоващел1!и»яя я «.ощорц) ня.сколь^ 
ко отъ Алгебры не зависятъ. Бъ прочеяъ видно, что Г. 
Лехандръ аовлеч^еиъ 6]^лъ «ъ с1ю ног р!^ носись :11ред10оло« 
хешемъ Алгебры, которой ооооб1емъ «ес«зв^с14но<;дАа.чег: 
10 зд^оь пользовашьсДт яе 1»а*x«аш$лъ^ . < * 



г.1 



~ ъ 



Такъ же, будто слособъ яредФловъ требуешь бевк^ве-!^ 
чиаго множества, ялисавнвкэсь лну ]аписавнБ1хь фи1>хрА» Г. 
Лежапдрь аогр^я1аеть пошаяу^ ч»гао;в21 яёя.ъ^ какь шо. жвр1 
д:Ьли вь упоялнушыхь ^!лу1^ъ главахър яе< дгре6у1гшс^г хадь; 
Д10К1Я0 показашь, чшо (^азыослъ шехдугсцяи фи1^ ра1мя. чрезь^ 
удвоенхе числа сторонь »хъ убываешь болФе , нежели" на 
половину, и иотоглу яожешъ учинишься' ях:'кьшё всякой по 
Ьроязволенш данной велишны^^илалучше'^ яе^ шрс^^юсД; 
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каиъ того же саиаго что нужно и Г. Лежавдру. Напра- 

мЛръ въ да1:аза!»«о«ъ «выше предложен» X .Лежандру ну- 

.Л1Н0 продолжишь удвоенхе числа оторонъ вписаенаго или 

онисаннаю мнохоугольонка по цЛт» порь,. гпока сшорони 

или углы оыаю не будутъ совс^нъ прикасаться къ окруж^ 

я^сши в»ушреш1Мо.или вн^няго крута лопронзволешЕо вза- 

гоою за равный .л1реугольЕИку;{)ав11Ы11ъ образоиъ и вь &посо^$ 

предФловъ нужно продолжить схеудвоенк по тЪхъ пор^, по-* 

«а *ра»ноонн> иежду описан ныиъ ивсисаннышивогоугольни^ ./ 

>хади1 сд^даешаа .мензЕоне по 1\роизволешю взлшой величивАГ. 

Что же прин8длежип1ъ до лого» чпю оное уд«оеи<е числа 

сшоронъ безъ конца продолжаться иожешъ, то шутъ я 

ничего нигиешафивичесвага нм глубокомысленнаго не^вижу: 

С1е .есть необходииое ^л^дсшвм лашуры той- фигу^рн э 

около жоей ОДН.& описаны 41 вь коей друю1Я .вписаны ^ и 

^1йотв!е сКе .ни ч$иъ почтаи .не разнишс4[ ошъ раздФленхж 

линей на полЫэ .половины ея лаки на полы» л шакъ дал*^, 

тд:Ё никто не сомневается/ и ни для кого *не странно > 

вшо д2вое .рдзд1и^ен1е ликогда оканчишь де ножно« 

'И такъ Г. Хежандръ вошще старался изб1^нушь спо« 
соба пред1^ловъ и найти въ немъ неудобства, коииъ онъ не 
в^две^рженсь. Н естьл41 сварьхъ того способа пред^локъ 
есть общ1й л ариложен1е его къ. Хлементамъ Геонетрш 
служит^ь 41зрлдныиъ лриутотовленхемъ къ дифферендгал^- 
ному и интегральному изчисленш ».п}0 кажется» что Г. 
Лежандръ ч^шверженгемъ онаго не иное что хот^&лъ сд^-* 
лать, какъ отступить отъ общаго вс^хъ иашеиатиковъ 
сщреилен1я» 1(шо бы знанКя челов^Бческхя ло сей часши 
привести къ общимъ началаиъ. 

П6сл1; ^сихъ уже ъиЪстШ взятыхъ заиФчанхй видю^ 
что Ёлементы Геоиетрш I» Лежандра не иогушъ быщь 
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сшольбллзки късоЪер1пеясшвзг,какъкП01Ядк»ом;г.овъ думаешь.. 
-Вр вошъ . еще друг1Я принФяан!!,. копюрыя соединенаня. 
.съ. оредъидущини' полаынъл образонъ. долхиа^ удосшов^т- 

ришь ч11шашелд..вь..рече1Ц10|1ь^на|ии. 

- ЦртФшая : на самое^выполвенКе^Лежандрова» п^зед- 

Пр1ЯШ1Я... . 

-Г Въ .первой > книг!', Ел«м«нш0въ^ Гбоие11тр1И}Се]:о>ПЕсаше-< 
/лдннап наипаче важнн.^саx^^шсI^ сл&д>1К)Щ1е: недоошашка. 
Вцнеудрбсшва: : 

1)'Въ нихъ В9 показано ^^.кахянътобразояъ: отъ^ го^лъ еспге«* 
сриведныхъ ЕЪ|уцф.;наШех1ъ.. рахдаепгалг ьонятхе^ О'Поверв- 
^яосшях^ и линеяхъ^. Сей.: недостатокъь в^хепъ^ по • двумъ . 
причинанк. потому чшо •чрезъ^ схе- лгокйо^средсшво.можш)' 
'прлучншь лсное и истинное понятш о ;сихъьвъ. ивгсляхъ* 
напщхь преде тавлявиыхъь прршлженностяхъ ;. и* потоиу. 
что чрезь оное шокио можно .опред^литьчто^и^&то^^ко-^ 
щорое Геоиегархя, между прочини ;челов*несЕИма! позван1Я«- 
«Я.^шнимать . долженсшвуетъ« . 

4 

й^ Тушь- за определение -прямой линей «взя^ша? первая - Ар- 
Х9иедовд..акс1о.на.1 Схе неудобство мы< изъясняли въ пер* 

•вой. 1лав$.ва.сгараииц1'41> Но Г/ Л*жандръ ^иалъ его 

.113б4гнушь лриб^гяувъ къ предлоложенш , которое нзь 

• .1сшред$Лен1Я . не сл^ду.етВ', и. наиненовавъ оное а^сКоиою. 

Срошри опред^ленхе 8) стран. 6, и примФчанхе на 1 и ИГ 

шредложенхд. первой, книшу стран. . 1286 , ею Елененшовъ 
Г$0метр1и,-. 

З) углу, овь^ даль следующее 0!гредВлен1?е : „ 'Когда. дв1 
'Врдмыя лияеи .вошрАчакшся^, що большее вля иеньшее 



количество» ви к^ошорое ч>два лянед отдалена ошъ Ару тощ 
называется утолъ^^ До л не вижу изъ сего^ какое колите* 
сшво Г» Лежандръ тушъ р2^зуы^^етъ7 самое ли просшравство 
иежду двумя линеяии срдержащаесд или другое какое, либо 9^ 
Схе казалось бы нужно было ясно и точно выразитв, 
дабы знашь почему должно судить о большемъ или нень- 
1яен» ошдалеши! «диой.акн^в *ошь друюй. • 

€ш пеудобспгва «п о^кошпо исправилгв нос птараем^л Л 
и%иъ паче, чшо он( суть почти о6щ1я съ первою к нивою 
2вклидовЕГХЪ Елеиеишавъ. <)ное лкшравлевхесоойгавипкьлер? 
щое ор^ибавленте. 

4) Пслглику въ Лежанд ро1во11Ъ оттред^ленхи лйн^к пряидйг 
лредполагает^ся шо/^ 'чшо Свклидъ доказываетъ ^ само -пд 
себЬ видцоу 9ЩС( сКд первая книга Г Лежандра должна ^ 
чувствителъБо {хазнитъся отъ первой Евклидовой; 'но ^Г.- 
Лежандръ выяустибъ нЪкато^ые къ Тео11етрйче(;ком/ 
сшроснш отло€ЯсЩ1еея вопроси, учинилъ ее гиче разлИЧг 
ною нежели как» бц думать можно было ; и ошъ шогд 
принуждеяъ бь^д*а т^редаолагапть то» что на самомь .д%л&. 
показать шуть ^ыдо бы можно п должно. В:6рожтно » 
"Ншо схе онъ сд^алъ для того, что бы онеши вопросами * 
Бе прервать связь , которою соедипепы между собою глав-» . 
ныя предложещя; но сКю связь сохранишь можно бЁГ* 
бх^тло не впадая въ неудобство: стоило бы шокмо сги во» 
просы поставить подъ именемъ леммъ; и ч^мъ единым'ь 
шокмо они къ Елеиевгламъ Геомешрш принадлежат^^: 
какь то уже мы выше заи&тилв« 

5) Въ шеорУи паралдельныхъ линей !• Лежаидрь етарае!*»* 
^я доказать пятую Еа|:лидрву. постулату, и на сей ко« 
иецъ предлагаетъ сл*дующ> ю лемму, которая 'есть один* 
^^ъ случаев» сея црсщулаты. 
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^«Естьли линеж ВО перпендикулярна кь АВ, л дру- 
',та-я Л-С съ. оною. АВ составляешь оспц)ой- уголъ ВАС ; 
„пю ливен АС и В О достаточно продолженныя вэаитго 
^встречаются. Вошъ ваш Г^ Лехавдр» СIЮV лемм/ докавв^ 
,,ваешь. 

,,Изъ какой яиеошь пючкн' Р взятой не кгарт1ВлеЕ1Я^ 
„АСГ опусши наАВ псрпендикурялъ^РС;^шочм С! не на* 
',^етъ утсщъ въ А^ понеже утолъ ВАР ке есть- припой; 
,,виа тЪыъ паче не можешь упасш» въ какую няесшь шоч!^ 
у^шки АЬ^ ибо, еешьли.бы^дгпала н»прнм^рв въ И^ гао поло- 
,зЖивъ АЕ перпендикулярною къ АВ и вс шр1^ чающею РН въК> 
,,ВФ1шло6ы^Ш10'ИзЪ' одной точки -К нашу же лннею АЬ но^ 
,душъ быть опущеня^ два лерIIендику1Л^^ра КН я КА;- 
^,9010 не возиожно; следователь во на/И>био, что бы шо- 
у^^ка 6 упала; въ какую ниесгаь шочну лин^в АЬ Да возв* 
^эНешся на лжнш АС новая точка ^какомъ ниесшь раз^ 
уустоянга АС« которое больше АР, н д» опустятся язь 
^,шочки С на М} перпеяди]Г)глЗгръ С М; точка М не жо- 
^;яхтъ уяасшь въ С,.ношо«у чтоугол1^ СбТ балъбыпря^ 
^^ой^.шакъ какъ и РО!, и чаешь &ыла бы равна ц^Блонг; 
точка М ш^ъ паче не можешь упасшь' въ кагую няесшвг 
^ушочку линей С Ь, ибо какъ^ то вид'Ьля при лняеи 1^Н, могли 
уфи бы^гаь дв2к перпендикуляра изъ одной^ точки на ту же' 
,,линею опущенные; следовательно перпендякуляръС И дол*- 
^^спъ упасть вькак)гю ниесть гоочку линей С1^ отстоя^ 
ууЩУ^ ^иъ А^ въ радстоян1И АМ, большемъ нежели* А С 
,»Й такъ^ взлвъ величину АС большую нежели АР, пер* 
^^пендикуляръ СМ бываетъ болФе ошъ А ошдаленъ не- 
л^жели РС; откуда, следуешь, что взявъ н& линей АС бо- 
„лее и болЬе ошдаленныя' ошъ А точки; перпендикуля-ры изъ 
,|нихъ прошяаушые шакъ же д^лжеисшвуюшъ оть Л бол^^ 
э,и бол$е отдаляться. И нелепо бы бы.\о положишь храпя** 
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^^^ увеличивав!» «раэсшоянхл ЛЛФ^ во я^Р% какъ вочка С 
^/>шъ Л : (мпдаллешся. Ибо есшьли наврип^Бръ положвиъу 
,уЧШО СМ есть- цослфднш или наиотдаленн^йшш ошь А 
^^яерпевдикурллЪу гао тЪиъ же образоиъ- ножно 6а бал» 
здокцэашь, что ла взяшш ва* ародолхенш АС точки Р^ 
^шерпендикуллръ РN должень упасть- въ разстоянхи АN>. 
^большемъ нежели ЛМ; что противор^чатъ положеихю*. 
^^поелику См. есшь наиашдадеанйишш^ ошь. А дерпендн* 
.^Еуляръ. ., ^. _. , 

^3 шакъ перпендикуляры изъ разлвчцыхъ^ точекь ли^ 
,,не11^ АС на А1 опущенные могушъ падашь ошь точка 
^А' вь равснюляьлхь сшол^ влликихь, какь хочешь; сл^дбва- 
;^ёльно ИЭ!^ нихъ^ иожефъ. бшшь^ шакой^ кошорой упадеш1^ 
,у1ь.В И' кошорой^» соединишсл сь В IX и следовательно. 
,^инеи АС> В Е)г досшашочяо продолженны-я должеисшву^ 
^умшь^взаниио всшрЬлишьсж». 

Во прошивзь* сето деказашельсптва* ве- бёзь^ оеновав111 
иазражать яожвоэ чпм хотя во мДр1Ь ощдаленКД шочжн С 
ов» ' А разон1оан|е АА1 исриенднвуляра СМ офь гоой же 
почки А безъ конца прд1бавлл111Ь€:яможеа)Ьу однако изъ шо^ 
то ве^ слЫуешъ^ ни какой* нелФвоспви, что 6а доложишь 
границу раэспюлш!» А^> и Г. Лежандръ^ доказываешь- вег^ 
возможность не границе сей^ но последнему перпендику« 
ляру, * язь, вал шов на линей А »С точки на ; А X о^пущевнону; 
ВЪ чемъ ИИ кто не: оовне^валс]Ь' и что нн^нало ве слус 
жишъ кь даказашельству. Что же изь >безконечваго прибавлен 
В1Я линей А Мне сл^д^^ешь никакой 'Вел^постИ' положишь 
хранияу разстолшв) АДА;^ лю ч^хег вужно« изьлсыишь : поелику 
ие известно еще^ что равнымь^ велнчннамь АР^РС^ СР 
я проч., кюторвая" взяты на АР» соответсшвуюшъ шакь же 
равныл АЦэ ОМ^ NN в др.оч*^^^ кошорыя ош^се'1ены на А1 
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опушенбыии ва неё пе]роендикзгллраии; шо сижушь^ чшо 
мохетъ бышь АМ увели«1иваешсл шакь какъ величина со-* 
держащаяся, напри^Фръ ъъ секъ ряду 1 •+• | Ч- 1-+- 1 -Ь в "^^ 
V проч. ; и гоогда^ поелику сей рядъ > сколь бы далеко про- 
долженъ ни быль, всегда ненвйе 8» чрезъ непосредсшвевное 
сл%дств!е скажушъ ещеЦ, чшо сколь 6бс далеко шочка С 
отъ А ни отдалилась, перпендикулярь СМ изъ оной ва 
А[ опущенный всегда отъ А! отсекаешь величину иеньш^я^ 
нежели АС въ два раза взятая, и дошону и дроч* 

Между тЪиъ сколь ни слабо я ни безосновашелъно ае 
Т. Лежандра доказательство » оно инф доставило случай 
совершенно окончишь С1е дФло, иа которое положили яш^ 
то труда какь %ь древности гаакъ и %ъ новыя 1гре11еяа 
зяанеиит'кйшКе мужи. Г. Касшилояъ вв Метсптез ^ ГАса-. 
с}ап1е (1е Вег1ш на 1788 и 1789 ^одь сд^лалъ изложенте 
наилучшимъ сл^^дствхлмъ сего труда з а именно доказа- 
тельству Прокла, Персидскаго Асшронояа Нассиръ-Еддияа^ 
Клав1Я и Роберта Симеона; и дошону, дабя вид^шь^ чшо 
е!е д1^ло не было еще окончеио ; лвабапгганон читатель 
яожетъ Прнб:1гнушь къ онынъ неморгямк Наше же дока« 
зателвство найде1Г2Ъ ниже во вшоронь лрибавлеи1И.^ тдИ 
увидишь сверьхь шогО) что шоль проснгая истинна долж* 
на была получишь и пргосшое доказаше.\ьсшвеи 

Вторая книга Геометрии Г. Лежандра сверьхъ предпо- 
ложейхя многихь необходияо потребныкъ вопросовъ » ошъ 
Геометрическаго строения завнсящихъ, подчинена еще из- 
мерение угловъ дугами; что нисколько не облегчаешь ш* 
лредложен1я , къ кошорымь схе шакь называемое второе 
начало приложено быть можешь. 

Третья кн1гга, какъ основанная на Ариемешик^ иАрие* 
мешической шеорш пропорций ^^ совсьмъ должна быть не- 



редФлаяа; и чтАо сь помощкю предложеннато нами во вто- 
рой глав^ и ЁвБлидомъ въ VI книгЬ его Елеменшовъ удоб- 
но уже учинено бышь можегаъ. Причемъ нужно заметишь, 
• ЧШО Авшоръ весьма не основательно пои^стилъ шутъ 
Збэ 56^ 41 и 47 оредложеяхя первой Евклидовой книги, ибо 
сш предложения непосредственно сл^дуютъ изъ ш.еор1и па« 
раллельвыхъ линей и естественно составляютъ 5 отд1^ 
ленхе сей первой книги > какъ то въ оервомъ прибавленш 
лсно показано будетъ. Такъ же несправедливо помещены 
шутъ 4»5э7»12и13 предложенхя второй Евклидовой 
книги ,^ кошорыя слФдуютъ и преудобно выводятся изъ 
шого же источника* 

Наконецъ Г Лежандръ въ сей книг$ принявъ сперва 
^Евклидово одред^ленЛе подобнымъ фигура!^, посл&въпер** 
вонь своемъ примЪчанш (на стран. &82И283) отвергаешь 
оное; что и въ самомъ д^лЪ сдЬлать должно; но не по- 
тому « ка(Ъ думаетъ Г. Лежавдръэ что сКе опред$ле'н1е 
заключаеть въ «еб& излишнхд услов1Я> ибоЕвклидъ не у^ 
.яошреблдл еще онаго, въ 18 предложенш VI своей книш 
доказываешь возможность его; а пот.оиу что оно основа^ 
во на пропорциональности величинъ» ибо мы не им^я еще 
никакого лоняшхя о лропорцхональности , иожеиь чуз^ 
ствовать и понимать н^которыиъ образомъ подобхе, фи« 
гуръ. Между шФмъ другое опредЬленхе сделанное Лежан* 
дромъ со многими новыми Геометрами подвержено тому 
неудобству| что разд1Ьлено на двЪ части. Чтобы избегнуть 
сего , я бы думалъ дашь подобнымъ фигурамъ следующее 
опредФленте» 

фигуры называются подобными, когда им^ютЪ сто- 
роны равнсмноггя^ и оныл стороны бд одной фигуре д^-^ 
лаютЬ цмы рабные ^гяамЗ ей другой ^ ка,к5 бзаимно меж-- 
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д^ е,о1^ою^ такд и со иН-ма липеями ^>т$ -ееранпВ олпихЪ 
■рабнихЪ угл^5 до «ераинЬ лротхЪ лр<и*2ян(^тыми, 

^СКе опре^л«н1е» какъ 'гоо мелкой №Д%шь «<мкешь ^ за* 
«илючаетъ ьъ себ& оба случая Лежандро^аа опред^Л'внхж не 
Заключая въ прояевгъ язлишнято» какъ шокио Жо» чего воз« 
яожносшБ очевидна. Но саажутъ -можешь бышв , что с!е 
опред^левхе «се еще не достаточно ^ потону что не за^ 
ключаетъ п^ сьЬЪ подобхя фигуръ криволинейнвх^ъ ; но 
натура кривыхъ линей съ натуровэ пряиыхь шолв различ- 
цл ш ^010 едва ли когда либо возможно будешъ соединить 
сш два понятхя во едино. Между ш^иъ, пока оего не сд^ 
лали еще , вошъ опред^ленте криволийейныиъ подобныяв 
фигу рань: 0}Л иазываютсл ^лод<!М!ным,и , коеда о/^нако^ 
4ымЪ образомд влисанныя вЬ иих5 или олнсанныл около 
ммхЪ лрлмолннййныя фигуры всегда ^цть яодоб^ныя (а). 

"Яредиешь чещвершбй -книги Теоиеотргн С. Лежандра 
-есть шошь же почти, что и преднеть четвертой Евкли- 
довой; ^0 самое выполяенхе совершенно различно: Еаклидь 
-всю С1Ю книгу основа'ль на одному шокмотлавноиф начале» 
а Лежандръ упогаребиль сверьхъ -того теорш проиорцш. 
Тотъ и другой способъ хорошь , но «къ совершенотву Ев« 
клидо«а надобно произвести изь одного правила наложенхя 
доказательство сл'Ёдующей теоре4Л'2 : квадр^гаъ хшоронЫ 
правильнаго десятиугольника, вькругФ вписаннагОэ с» квад- 
^ашонь рад1уса сего к^)уга рй«ень квадрашу стороны дра- 



(а) СУ.е опред1лен1е н^кошорыиЪ образомЪ сходсга&уетЪ сЪ опре« 
дЪленк'емЪ пропордш в7> слу^а* велячннЪ нссоизм'браиы^ ; чшо 
Л'Ьйствишельио и быть должво, ибо ^[^тъык лняеи вЪ ралсуждепУп 
лрямыхЪ почти шоже самое , чшо и несоиди^рхшыл величины Л 
ралсуждевш сонзи^риныхЬ* 
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вильнаго плшвугольвика въ томъ же кр/г1 вписаннахо ; 
чшо и учивено удобно бышь иожешъ. 

Я говорю^ предиешъ сея книги Геоиешрш Г. Лежанд^ 
ра есть почти тотъ же, что и 1У Евклидовой, потону 1^^ 
что Лежандръ сверьхъ правильныхъ многоугольни&овъ тушь 
предлагаешь еще о изнурен 1И круга. Мы выше говорили о 
сдособФ^ при оноиь изм1Бренш имъ упошребленномь; и по- 
тону о семь зд1^сь уиалчиваемъ ; между тЪмъ должно 
заметить, что перьвая онаго способа лемма» заключающая 
доказательство второй Архимедовой аксхомы,* требуешь 
лучшаго изьлсненхя; что купво сь изьясненгемь подобной 
леммы, кь поверхностямь относящейся ^ составишь шре; 
шге лрибавлен1е. 

11риближе.нныя средства вь [сей книг^ Лежандронь 
предложенныя, чтобы находишь квадратуру круга^ доволь* 
но хороши, но вь Елеиенты Геомешрги войши не должны» 
поелику основаны на чцсдишельной наукЪ. 

На конецъ прибавленхе заключающее вь себЬ доказа« 
шельсшво^ что кругь есть больше нежели вел кой много/* 
гольникь шошь же леримешерь ин^ющКй^ досшойно всякой 
похвалы. 

Пятая книга Геоиетр]^и Г. Лежандра есть для ^ен< 
тщетное напрвже&хе сего писателя переиначить шо^ чшо 
учиниль Евклидъ вь XI книгФ своихь Елеменшовь съ 
толикою простотою, шочпасшио и ясносшш. И чтобы вь 
семь удостов1&ришьсл, довлеешь токмо сравнишь Евклидово 
доказашельсшво 4 му предложенш съ доказашельсшвомь 
Лежандровымь: Евклидь доказаль оное предложеше чрезь 
посредство одного шокио равенства шреугольниковь, а.Ле* 



85 



Г94 

л^^дръ предш}ложилъ дв% лемиы и доказаль его помо- 
Щ1Ю Пиеагоровой теоремы. Сшагаья о щоасшыхъ у^тл^^xъ 
тутъ почерпнута Лелсандроиъ изъ Евклида съ нФео- 
Форыми своими не весьма хорошо доказанными приба- 
а1лен1лми 9 какъ шо о равецсшв^ толсгаыхъ утловъ со- 
держимыхь тремя плоскими м ороч. И здфсь шо по- 
ложилъ онъ начало симметрическому равенству упо« 
пинаемому нами въ V предложенш первой главы яа 
стран. 82. 

Шестая книга Геометр1И Г. Лежандра есть продол* 
хенхе XI -Евклидовой соединенное съ некоторыми прсдло* 
хеяКями XII; и кром% Симметрги^ изм^решя, предлиннаго 
доказательства о равенстве пирамидъ и предложенш 
къ лодобш ш^ль относящихся, ничего екоу не принадле* 
житъ. И поелику о неудобствахъ Сииметрш и изм^реяхя 
нн уже говорили» а относительно равенства пирамидъ 
предложили краткое и ясное доказательство; шо остаеш« 
сд шокмо намъ сказать нФчто о подобхи тФлъ. 

Евклидъ называетъ подобными многогранниками тЪ, ко- 
торые суть содержимы въ равномногихъ подобныхъ плоскос- 
шяхъ (опред. 11, книга XI).. Но Робертъ Симсонъ нашедь^ 
что содержимые равномногимИэ равными и подобными пло- 
скостями многогранники могутъ быть и неравны между 
еобож) (а)э заключилъ, что о1е Евклидово опред^ленте не^ 



^■ч* 



(а) БЬ санопЪ д1л$\ вообрази » чшо кЪ вахоиу яи есть многограннику 
на основанхи его присшавлена какая нибудь пирамида , а вЪ 
другой иногогранникЪ , совершенно первоиу равный , на равномЪ 
основаяш всшавлбна другая ляраняда^ шакЪ же совершенно первой 
равна Л| шо шДЛ0| которое есшь суина многогранника и пираииды « 
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достаточно (Ь)» и потому сверьхъ подобхя плоскостей при* 
соЕОкупнлъ еще равенство толстыхъ угловъ« Ле;кандръ же 
ВИД! 9 что Робе(^т% Сиисонъ наипаче приведенъ быль 
кь сему заклн>ч«н1Ю т$иъ, что у одного изъ взятыхъ 
имъ иногогранннковъ вс^углы изходящхе^ а у друтаго одинъ 
ВХ0ДЯЩ1Й у говоришь въ посл^днемъ своенъ прим^чанш , на 
слграи. З^З* мболке нежели вероятно, что Бвхлидъ д^ладъ 
^,изключен1е т^ламь иеоравильнымъ имёющимъ вогнутости 
^,или угды входлщ1«^ и что онъ ограничилъ себя иногогран« 
^никами выпуклыми. И по принятга сего изключеыхя, безъ 
,,котораго ъъ прочемъ друг1Я предложен1Я были бы не- 
^,справе^л11вы« приводимый Робертомъ Симаоноиъ прии^р^ 
),противъ 10 опредфлеиья или шеорени* Ёв&лмдодой ни* 
,уЧего уле . не до^газыуаетъ,,. 

« 

Но на схе Лежандру сказать должно, что изъ другихъ 
предложений, хоторыя безъ сего изхлючевхя не могуть 
бышь справедливы^ въ Евклид'Б не находится, ка(;ъ. одно 
апокмо 81 е одиннатцатой кйиги и которое ненужно, какъ 
токшо для 23, тдЪ толстой уголъ состоитъ из% трехъ 
плОскихъ, и еще для правильныхъ миогограннйковъ ,* гдЪ 
оное изключенде само собою уже делается. 

• 

Сверьхъ того я пе дума», чтобы кто захот^лъ ограни-^ 
^вшь себя подоб1емъ однихъ шокмо выпуклыхъ ш^^лъ; и самъ 
Г. Лежандръ сд^лавъ обширнейшее онред^ленхе, кажется не 



еЪ другимЪ, которое есть разтюсть ра«йаго иногограипнка я ровной 
пирамиды, будешЪ содержино равяоиногиии равньши и подовны'ми 
нлоскослплыи, но совс^мЪ ш^1яЪ оДно сЪ другим Ь не ржьцо будешЪ. 

{Ь) Смотри приМ^чаш'е его на р в 11 опрсдКленхл XI квк1ги , 
стран. 34 1« 



2-> 



19« 

првемлетъ сега огр^иячиванхя* Но не втгодя въ далъи^йшхя 
возраженКя^ довольно прочесть сл^дующхя^посл^Лежандромь 
яачершанныяэ слова, кошорыии онъ сайъ о'швергаетъ Евкли- 
дово оаред1^лен1е. 

,^Робершъ Сиясонъ уничтожаешь опред1^лен1е тпФлапъ 
,,равныиъ; что и вь саиомъ д&л^ не мохетъбсюгь попущено, 
9>какъ шокио между теоремами ; и нйзываетъ лодобнылн 
^»т$1 которыя суть содержииы равнойногиии подобными 
1эПлоскосшями и ям1^юшъ толстые углы равные , каждой 
^каждому. С1е опредЪленхе справедливо » но подвержено 
^|9еудобству ; что содержишь излишнКя услов1Я. 9шндвъ 
9,же условие заключающее равенство шолсшыхъ угловь,.с1е 
^опред^ленхе обратится въ Евклидово , котораго погрфш- 
9»ность состоишь вь шомъ^ чшо оно предполагаешь шеа- 
^,рему о равенстве многогранниковъ (а). Чтобы избегнуть 



(а) ИзЪ чего жядно, ^шо предяачершаннымя выше словамя «ДежаядрЪ 
усгареиляешся на Ро^ерша Симеона не столько вЪ ралс/жденга хтрг^ 
д1лен1л подобныиЪ ш^лаиЪ» кааЪ паче вЪ раэсужденш сихЪ словЪ 
У^онаго ; Равенство фигурЪ не должно бишь определено э & 
,,давалано; следовательно ^ хошя бы было я истинно « что шСла 
^^содержнныя одянаковыиЪ числомЪ равяьтхЪ и нодобнихЪ плоско» 
уустей суть равны между собою, однако справедляваго шотЪ яорянаик'я 
^^служяваешЪ ^ которой обратялЪ во определение предлоя^нЕО ^ 
у^кое доказать яадлежитЪ. Но естьлн сИ лре^аоЖ€Ш€ пе естш 
у^пстпнно у то Геометры стоаькнхЬ стои^тШ не ^охжни .4п 
ууПризнат^л, ^то они логр^ши^н толь еЬ лереочасаи^н(К4$Ъ 
у^машя? И схе должно заставишь насЪ быть крошквни, я показать 
^усколь нало^ по слабости уиа нашего » иы способны избегать .но- 
^грешносш€^^I даже вЪ тЬхЬ наукахЪ» кошорыя по справедливости по- 
у|4итаюшся шочнейшиии; ибо^ чшо с§е лре/(^$о;кен'ге не есть йообщс 
^слрабС/(*4мао^ то можно локазать срезЪ мноие лрмм^ы. 

Г. ЛежандрЪ сделавЪ упомянутое изключейгр, гЪ копк* XII 
своего примечания старается доказашь неЕотаорыяи примерами » 
что С1е предложен1С вообще справедливо ; по сколь оиЪ далекЪ еще 
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я«с%Х1 эашрудябнШ, мы нашл» заблаго опред^ленхе нодоб** 
^чыиъ гп^ламъ разделишь на деЪ части. Бошъ схи части: 

д,Дв% шрехсшоровныя пирамиды суть подобныя^ ко^'да, 
^^ииФюшъ двФ стороны лодобныя, подобно разположевныя 
^ н равно между собон> наклоненныл. | 

^Два многогранника сушь подобные^ когда им^ютъ^ 
^»основан1Л подобныл у и сходственныхъ угловъ вершинц , 
^укоторнл сушь ввФ сихъ осиованш, опред^лены^ вершина-- 
^^ми подобныхь лхрехсшоронныхъ лирамидъ. 

Но С1е опред^^ленхе, сверьхъ неудобства ^ чшо^разд^^ 
Лено на дв^ часшн^ имЪешъ еще шо ^ чшо весьма прину« 
1кдено и что вшорал часгаь ею еомнишсльна ;; причемъ 
жь саномъ упоп-рсблен!» шребуешъ многихъ шеоремъ , как1^ 
то вид^ш& можно нэь предложенннхъ на сей Еовецъ Г^ 
Лежандромъ. И шакъ л бы дуналъ или принлшьСимсано- 
во определен!!;, доказавъ его возможность^ или дашь дру-^- 
гое опрсд^лен1е сходное еъ сдФланнынъ нами выше для пла« 
скихъ подобныхъ фигурЪу а именно; 

Многогранника называются лодобнымя^ когда пм^ют^ 
9раын и ребра раеномноггя^ иония ребра еЬ одномЬ мно* 
гогранннкЪ д^лаютЪ цглы равны ^гламЪ в5 др^гомЪ» какЗ^ 
взаимно между со6ою^ такЪ и со вс%ми лннеями отЪ вер^ 
тинд однихЪ какихЬ нпесть сходственныхЪ угяовЪ до вер^ 
тинЪ лротхЬ протянутыми. 

Отсюда уже неиосредственно и само собою слФду* 
ель, что подобные многогранники сосшолшь изь подоб- 
выхъ шрехсторонвыхь пираиидъ» (а) 



ошЪ успеху, о шоиЪ л суднгаь предоставляю читателю, буду* 

чй удосшовЛренЪ , 1|гао огаЪ того на существенную пользу важваг<> 

вл'хлшя пронзойкпи не можешЬ. 

(в) ВЪ самомЪ А*л*, пусть А В СО, аЬсй дв» грани двухЪ подобныхЪ мво-Черт. 61. 

хогранниковЪ и М, т вершины двухЪ сходсшвенныхЪ ихЪ угловЪ; 

протяни прлнмя АМ, ВМ, СМ, 1)М нат, Ьт, с ш, дш н представь 

себ* плоскости МАВ, МВС, МСО, МОА., МАО и шаЬ, шЬс 






).- 



Подобные же цнливдры и ковуен нежно опредфАнш 
шакь: 

Цилиндры или конусы назы$аютсл лодобными, когда 
од^накобымд образами влисанныл б5 нихЪ или рлисанныл 
около нихд лризьмы или лирами ды бсада сцть лодобныл. 

Обикювенное или Евклидово опред:Блен1е послЪ сего 
есть уже шеореиа^ ко1пору|о доказать надлежишъ я ко« 
шорую удобно доказать можно. 

Схе опредФленКе простираешся н ко вс^^нъ криволи* 
нейныиъ ш^ланъ, только вн!бсто призьмъ или лираиидъ 
кадлежишь туть употребишь вообще иногогранники. 

И такимъ образоиъ съ помощно Л'л предложенхя УН 
книги ЕвЕлидовыхъ Елененшовъ отсюда заключить мо- 
жеиъ, что хнарн суть т^ла подобныд; каковаго заключе* 
вКя доселФ сд1Ьлать было не можно. 

Седьмая книга Геометрш Г. Лежандра достойна вся« 
кой похвалы ; но она> какъ заключающая въ себф особую 
шеорхю о сферическихъ треугольликахъ , къ Елененшамв 
Геометрш не принадлежитъ , потому что изъ свойсшвъ 
сихь треугольниковъ ни какихъ свойствъ принадлежащих^ 
собственно тару или поверьхности его не слфдуеть и про^ 
извести не можно» И буде дозволить помАще'нхе сея шеорш 
вь^ Елеменгаы Геометрш^ шо по всякому праву должно ш>« 



шсЛ, т<1а, та с; отЪ чего проилойдуюЪ вЪ каждоиЪ ш1^л& во джй 
шрсхсшоронныа пирамиды АВСМ^ ЛСЭМ^ и аЬст/ас(1т; я го 
ворю, чшо онЪ сушь подоб ныл , ибо! для подоб1Я иногогранниковЪ, по 
предложен му выше нами определению, . будешЪ уголЪ ВЛМ^^И 
Ъат, АВМ 11= аЬт, и сего ради АВ : ВМ ИГ^ аЬ: Ьт; шакЪ' же 
докажется, что СВ: ВМ Ш сЬ; Ьт; откуда, по причине что уголЪ 
АВС =: аЬс» сл^дуетЪ ^ что шреуг. АВС шреуг. аЬс подобенЪ , а 
ВзЪ сего сл^дуешЪ; что я треуг. ЛСМ шреуг. аст подобен?:; я та« 
кииЪ образоиЪ пирамида АВСМ пирамиде аЬст подобна; погоомЪ, по^ 
елиьу уголЪ ВСПзг: Ьсс1, АСВ Ш а с Л> и следственно АС01г:ас(1» 
оочно тякЪ же докажсшся, что ж пирамида АС^АI пирамиде ас<101 
подобна; ж шавЬ дал1^ 
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иЪстктъ ьъ онне и коническхя сЪчен1я , а пошоиъ в всю 
этеорхю кривыхъ линей; и шогда выАушъ ве Ёлеиеншьь 
До собраиКе^различныхъ шеорш. 

Прибавление къ сей книгФ, содержащее въ себ^^ сщатыо 
о правильныхъ многогранникахъ, довольно изрядно; но кто 
читалъ ЕвБ\ида^ тотъ не захочешь следовать въ семь 
д*лЬ Г. Лежандру. Между т*мъ, поелику правильные мно- 
гогранники въ разсужденш шара суть гаоже ^амое, чшо 
правильные многоугольники въ разсужденш круга, и кь 
предложенному осешъ Евклидомъ» для соблюдения единообра* 
эносши, надлежитъ учинить прибавление о вписыванш въ 
шарь и описыванш около онаго правильныхъ многогранни* 
ковъ; чшо иы.и сд^лаемъ, потому пяче чшо о ^ей матерш на 
Россхйскомъ язык^ ничего порядочнаго н^шъ. СКе составишь 
четвертое прибавление» 

» 

Наконець осьмая книга о гарехъ круглыхъ шЪлахъ пре- 
дложена по способу» о веудобсшвахъ кошораго мы уже 
говорили. Между тЪтъ весьма хорошо сд1клано^ чшо въ ней 
предложено 'вм*сшй о вс*хъ сихъ ш^лахъ, ибо цилиндръ, 
хонусъ и шарь между т*лами гао же самое, что кругъ ме- 
жду площадями* И къ ней же принадлежишь статья о [пра- 
вильныхъ многогранникахъ и нФкогаорыя предложенхя, въ 
седьмой книг* Лежандроиъ пом*щенны[Яу относительно 
разс*чен1я шара, плоскостей касашельныхъ и проч., точно 
такъ какъ къ одной же книг* принадлежишь, свойсгава линей 
въ круг* проведенныхъ и къ нему касающихся, вписыванге 
правильныхъ многоугольниковъ, сравнеш'е круга съ гареугол^* 
викомь и наконець взаимное круговъ соотношение; чшо 
Лежандрь разс4ялъ по разнымь книгамъ ^ перен*шавь сш 
предметы съ свойствами прямыхъ линей и фигурь прямо- 
линейныхъ. 
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Изъ всего сего 5дравоиысллщ1Й чишашель, или лучше 
читатель философь, долхеиъ видеть ясно^ сколь справе- 
дливо я не доволёнъ Елеменшани Геоиетрхи Г. Лежаадра, 
хотя ьъ прочеиъ они превосходятъ все то* что шокно 
о семь предмете выдано было новыми Геонетрани. 



'«ЧРММЧР 



ПРИБАВЛЕН1Е I, 

« 

Содержащее въ себЪ введеню въ Елеменйты Геоме* 
шрш и краткое начергаанк'е сообразованной сь 

предметами системы оныхъ. 



П 



ропгяжбниость тЪлъ есшественныхъ подала случаи къ 
^Геомс'трш. Вотъ какимъ образомъ онал изъ сел протяжен* 
ноет и произтекаетъ. 

Поелику всякое т*ло, чувствамъ наышмъ подлежащее, 
имеешь шесшь из^^стныхъ сшоронъ, верьхнюю и нихнюю, 
переднюю и заднюю, прдвую и л*в^ю, изъ коихъ кажды,! 
^в* сушь сопрогаивныя , то явствуешь , что протяжен- 
иосшь т'1лъ есшественныхъ имеешь шри разпросш^ а1{ен1Х 
ошъ верьхней стороны къ нижней^ рщь передней къ зад- 
ней и наконецъ огаъ правой къ л*вой, Схи разпростране-. 
Н1я суть П10, чгао тремя РазмЬренгя.пи т*ла иазываеш- 
ся, изъ коихъ одно» огаъ правой стороны къ лФвой^ дли- 
^ою^ другое^ ршъ передней къ видней , шир^яою^ и гаре- 

.пие, 01пь верьхней къ нижней, пюящиною или высотою 
его пме11\сшся. По чему протяженность шЪлъ естествен* 
ныхъ нмЪетъ гари разм4рен1А, длину, ширину- и высоту; 

^л какъ она съ Н1*лами не**раз\учн6 11ребынае]пъ, то обы- 
Жловенно говорится, что все гао, что им*етъ гари раз- 
В*реп1Л,есть Н|*ло; но сгё шЬло а^^я отлич1Л ошъ есгае- 
ственнаго , Геъмешрическимъ называется ; ибо ш-Ьда 
ссшесшвенныя свергхъ протяженности , непроницаемы , 
тяжелы^ швер ды и проч.; но шакъ назкваемыл Геомешри- 
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ческгя супгь шокио протял:еаии: Он!; не иное чша, к»ь 
ибста естественными телами занимаемыя, не иное что^ 
какъ н1^которыя части ъъ предЪлахъ содержимыя неиз- 
м1|рима1:09 проотранешва^, вебъ И1ръ въ.'се&& заключаю^цато» 

• 

Чцв14 4а. Пусть АВС ВНЕ РС будешь какое ни есть Геоие- 
Шрическм ЕкЬлщ то для предло&еинаго объ неиъ понятхя, 
он» имеешь края или границы» ибо ъъ противномъ случае 
было бы просшранслво весь вКръ въ себ^ заключающее» 
Разсмотримь п чемъ состоишь натура сихь краевъ; дла 
сего возьнемь на крим^ь край верьхнш ЁРСН ; то , по« 
елику га)эла. простирается отъ правой стороны кь л^вои:^ 
оной край 9 какь содержащшся между сиии сшорона^ми ^ 
шакь же простираться долженствуетъ , и следственно 
им^еть длину; потомъ, поелику тЪло простирается отъ 
передней стороны кь задней, упомянутой, край шакъ же 
лростираШьсл должень » и следственно- им1^еть ширину; 
н с1е все, что токмо онь им^ть можетъ » ибо еь высо« 
тою или толщиною , сколъбы ъъ прочемъ оная маЛа ни 
былаз.онъ не будея1Ь уже край т1гла^ но сашое т^ло. И 
. пакъ край тела есп1ь протяженность два токмо разм!^^* 
рен1я имеющая. ОдаЯ есшь шо , чшо лоеерьхноспгШ вазы- 
ваешсл.. 

ч^рш- 65; Пусть ЕРСН будеть какая кги есть поверьхноств, 
то для предложеннаго объ ней понятая, она им^етъ края 
или границы, ибо вь противномъ случаЬ п1Ьло, коего она 
есшь край, он^ыхь не* им^ло бы. Разсмотримь вь чемъ со- 
слгоитъ натура с*5(ъ краевь; для сего возмемь на при- 
м*{)ь передвш край ЕК; то, поелику поверьхность про- 
стирается' ошъ правой стороны кь л1вой^ оиойкрай, какь 
оодержащ!йся^ между сим^и сторонами , таг^ъ же прости* 
^ашы:21 долженсшвуетх^ и сл&дсшвенао имеешь длину; и с^е: 
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1ое, ^то токмо юнъ им^шь можетъ; ибо, жогда са«!а по- 
жерьхносшь толщины не им-^ешъ, то и.край ея того имЪть 
не можетъ ; и когда длина съ шириною есть иоверь^с^ 
нобть , шо .край поверьхносши съ тцриною , сколь -бы вь ' 
оро<1емъ оная мала ни была, не бу^детьуже Ефай, но самая 
лолерьхность. И такъ край поверьхности есть прогая- 
хен ноешь им^^ощая одно шоклю ^азм^^енхе. Оная ех^шз 
лпО:» что яннеею называется. 

Пуспгь ЕР будет* лниея, то жрай ея яге будешъЧсрга. •«4- 
лм^^ть ни какою разм$^)ен1Л, и следственно ни какой вели- 
чины. Между т1мъ^ поколику есть к^ай действительной 
величйнът, «ъ Теоиегарга называется тоскою. И такъ Гео- 
метрическая точка есть край или конецъ линей у такъ 
жакъ и всякой оной части, 1^ото^)ая какь бы мала ни бы^ 
ла^ есть линея же. 

•Отхяода видно , чт-о не тиожешь быть , какь таокм» 
1Шри рода протяженности: лииеи^ поаерьхносши и ш^ла. 

вау<а , которая {тредиешомъ имеешь свойства вс$хъ 
-сихъ протяжет1ностей, есть Геаиетрхя. Но схе опредФле- 
«1е. не лодаетъ еще яснаго понятая о ТеомещрУи, и пока 
.41е яознаемъ тлавныхъ 4>одоаъ каждой изъ сихъ трехъ про- 
отяженносп^ей, по ^^хъ поръ предмета ея ясно предста- 
вить себе не можемъ. Я такъ учинимъ изчисленхе 
химъ ,рода«ъ. И поелику очевидно явствуетъ, что линей 
яростяе понерьхноошей 9 41 ловерьх^юсти простяе т^лъ^ 
то начнемъ изчисленхеиъ главныхъ родовъ линей, по тоиъ 
обратимся къ язчислешю тлавныхъ родт)въ пове^ьхносшей» 

Аинеи во пер&ыхъ >ря8д1^ля<вш1с<л на пр)гм;^.я и кривых. 
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Прямая липея, говорить Евклидъ, есть гаа, которая 
один^^обо лежитъ между скоими краями или концами, (а). 

Но что .С1е значить? Безь сонн5н1Я не иное что,' 
какь что другая прямая лежа на т^хъ .же концахь , ле- 
жить вся на первой, ибо вь противиомь случа:Б прямая 
лежала бы не одинаково между своими концами. (Ь). 

• И такь явствуешь, что вь семь Евклидовонь опре- 
д1ленп1 предполагается скрытно наяожен'ге '(1е рппаре йе 
]а ГирегроЯсюп) , которое есть начало и исшочникъ вс$хь 
вашихь вь Геометрш познанш. 



(«),А (1га1^Ь( Ь'ае 15 (Ьае^ЫсЬ \т еуеп1у Ьег^ееп !($ ех(гете рош($. ПереюдЪ 
Роберта Сиисоыа. 

( Ь ) ТЬои^Ь Еис11(1 1п (Ье аггап^ешеп!: оГ Ы$ ргсс1р1е$ Ь^з р1асе.^ (Ье сотгооп 
пои^пз а{(ег (Ье <1еЯш(1оа5> , уе^ гЫу агс рпог со гЬет 1а (Ье оЫег о? 
сосерпоп ; апс1 1п^ес(1 1Г (:Ы$ 1$ по( аиепоес] (о , 1оте о{ Ыв бейашоов 
^Л! Ье оп1п(с111^1Ые) {ог 1п(1апсе Ь19 (1евш(10П оГ а Лга1§Ы ппе. Не Слух 
а Яга(§;Ьс 1!пе 1$ (Ьас "огЫсЬ 11е$ еуешу (о еЬе рошса ш 1(Ге11 Ко'вг \( 

I ат (О сопсе]уе по(Ып^ ргс.у!ои$ ео сЬ1$, геГрс<51и1^ л Лт^Ьс Ьпе; -чЛм 
сап } ип^егАапс! Ьу (Ыз ЛеВашоп'^ ог ^Ьа( сап ] 1пГег (гот к.1 ТЬе 
геас1ег лг111 Ье ]иП а$ шисЬ а( а 1оГ$ ео сопсе1уе (Ье театп^ о^* (Ье VI^о^(1 
ауеп% аз оГ еЬе ЙГа12Ь( 11пе 1(:Ге1Р. Ви( \{'\с^ ^опЯс1ег еЫз <1ейп1Ч10п а< , 
ЯП 1тргоуешеп( ироп сЬе соттоп постои о^^ а Лга1§Ьг Ипе, ( Гее сот 
по(» 12. ) еуегу сЬ]П2 19 уегу шСе11]§1Ые : Гог аГгег а ргорег ахатшаСюа 
оГ ли рппс1р1е, гЬа( пго йгах^Ье саппо( 1пс1оГе а Грасе; суегу ЬоЛу жгШ 
шГег , 1Ьо11§Ь по( Гс^епПЙсаНу пеуег(1;е1еГ5 усгу сопйс1ета11у , (Ьас еуегу 

, Йга|'§Ь( Ппе тиЛ Не еуеп1у ео а11 еЬе ро1'пе$ 1п п(сМ ; оеЬег«г1Ге Ье сег. 
еаш1у т!§Ь( Ьауе Ьоре» ае 1еаЛ о! так!л§ е^о оГ еЬьт 1пс1оГе а Грасе* 
^ ^ои1с1 Ье г1§Ь(1у ип(1егПгоос1 ироп гЫз ра1ае} поЬо(1у. сап 1та^1пе еЬас 

II 1$ ту ор1П10п, еЬае ЕисИс! 1пгепс1сс1 еЬае (Ке опе оГ еЬеГе 1Ьои1с1 Ье 
шГеггес! Ггот еЬе оеЬег Гс1еде1йса11у ; Ьие ои1у еЬае гЬе (1еГ'П1е1оп ехргеЯез 
еЬе сопсе ;е1оп , Генуей Ггот г^о Нпе» , г.-с1исес1 ше ^ а тоге ЛтрЬ 
Гогт; еЬо;'^Ь ш(1еес1 Ье ЬипГек геаГош Ггош «Ьс соттоп пое!оп аз 
VIII аррС'Г |'п еЬе ГоигеЬ ргороПчоп. Тол».овзн1е Жам^м^ Вильлисона, 
сшран. 10 соииненхд его^ (Ье 1^1ешеп(з оГ ЕисНс! ^1:Ь с1!Ле1еа(1оп$. 
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Чшоби освободишь схе^ ЕвклидоАо .опредфлснте огаъ ^ 
мсяк1я скрытности , шо надлежитъ ^ его перем^ыить на 
следующее : Когда дв* точки одной линей лежа на двухъ 
шочкахъ другой ^ д^лаютъ , 4то и самыя линей лехатъ 
одна на другой^ шо каждая изъ оныхъ называется пря- 
мая, (а). - 

* 

Из> сего опред1лен1Я прямой линей иохно произве- 
сти МН0Г1Я сл:Бдств1Яу а именно; 

1) ДьЪ прямыя линей не прес^какипся какъ шокмо 
на одной шочкЬ. Ибо, что на шочкЬ, то по тому, что 
край или конецъ линей , шакъ какъ и всякой оной части, есть 
точка; а чщр на одной шокмо^ пю по шо1^у , что поло**' 
хивъ- болЬр нежоли на одной, выдешъ, что ддЬ точки. од- 
ной прямой лежа на дэухъ точка хъ другой , не д^даютъ, 
чтобы и самыя линей лежали одна да другой; что про- 
тивно опредЬлен1ю лцлеи прямой; 



(а) Зд^сь безЪ сомн{н1Я не.преиинушЪ насЪ встр^шит^ гпймЪ, чшо дв1 
точки одной дуги круга подожеиныл на дв-]^ шочки другой дуги 
•круга шого же радкуса, д^лаюшЬ, чшо и.саиыя дуги лехашЪ одна 
на другой^ хогал ни которая изЪ пихЪ не есшь дрямал линел. На 
на С1е волражен1е отв1шстЬовать~ весьма не трудно , ибо самое 
условхе „ ^уг» того же ра/^'1цса ,у "по1?азываетЪ, что шугаЪ не дв* 
ихЪ гаочки д%лаютЪ, что дуги лежатЪ одна на другой, но.|Присоб« 
динлется кЪ нимЪ еще третья внЪ Дуг7) находящалея, ксго ест.ч 
ихЪ' денпфЪ. И когда дуги будушЪ ралпыхЪ радкусовЪ , тогда лв^ 
ихЪ шочни не могуя1Ъ уже сд11лать шого, что бы одна изЪ дугЪ' 
на другой лежала. Тоже отвечать должно вЪ случа;^ закрытЁл »^ 
другихЪ правцльныхЪ кривыхЪ линей ; вЪ я\учлЬ же закрыт'/я нс^* 
правильныхЪ крнвыхЪ линей , коихЪ щочки ни какому обцхему 
опрсд4лен'1Ю не подчинены^ должно сказать, что каждая ихЪ точка 
кЪ тому способсшвуетЪ, поелику ии^ешЪ особое и независящее ошЪ' 
ДругихЪ опредЪленк'е» ' 



'С) Дб% прямыя линей 1|1е йогу тъ заключить собоБ) ка- 
кого ниестьюпредфАеннаго пространства* Ибо, буде С1е 
возмажт>9 шо дф% тотси одной прямой линей лежа на 
двухъ точкахъ другой, не *д*лаютъ, чтобн ц самыя ли- 
ней лежали одна на другой ; что противно онредФлен!» 
црдиой линей. 

5) На конецъ дв$ дрямыя линей не могутъ вукЪтъ 
ббщей застоя. Ибо , -въ нропгивномъ «случа* кыдеюъ про- 
«пивное опред^ленш прямой ли*нен. 

ТТоелику всякая линея есть протяженность , въ ми- 
сляхъ нашихъ токмо представляемая , то прямую линею 
начертить Д1Л11 протянуть отъ точки къ другой въ самомъ 
д^лИ н^тъ возможности. Между т^иъ, поелику можно пред* 

ст^ЕАятъ ее въм^сляхъ нашихъ, дозволяется употреблять 
С1И выраженхл. И щакъ дозволяется отъ «сяI^ой то* 
чки до всякой другой протягивать прямую линею, к 
4:л^дственно ши^ть пхъ ^сшоль «ного^ «акъ хочеи»^ вся- 
ХАЙ леди чины. . ^ 

Откуда слФдуетъ, что -прямую лнн ею можно продол- 
жать въ пряндъ въ гпу и другую сторону безпредФльно^ 
шакъ что она преваойдетъ всякую друтую данную пря- 
ЧЦрш, ■бб.му». Б^ самомъ д1Бл$, пу стъ надобно продолжишь АВ ъъ 
сторону АВ ^акъ, что бы она превзошла данную прямую 
СО; для сего положи СО на АВ такъ , что бы точ- 
ка С лежала н*а ЛВ. ^1ежду А и В въ какой ни есть ^шо* 
чкЛ К, и СО падала на какую ни естъ течку Б прямой 
ЕВ; тогда произойдетъ одна прямая АР, которая прево- 
сходить СО; ибо, для прямыхъ АВ и СО, или ЕР, ^ся- 
жая лрямад СН могущая лежать на шоикахъ Е л В^ с<ъ АР 



соелиияется совершенно; что ясно дока^зиваеть^ что АР 
есть одна прямая; потомъ поелику АР состоишь изъ АЕ 
и ЕК или СО, оная АРесть превозходящая СО. СлЬд* и проч. 
Отсюда же сл^дуеть / что прямая линея заключающаяся 
1Ь какомъ ни есть опред^ленномъ пространстве, по до- 
Больномъ продолженти должна наконецъ нзь онаго выдшн. 
Бь самомь д^лЁ» пусть прямая АВ заключается вь ка-Черш» 6А* 
комъ ыи есть опредФленномь пространств^ содержимомъ 
обводомъ СЪК , которой можеть б^ыть поверьхносшь ^. 
естьли хочешьу я примечаю, что зд^сь имеются два слу- 
чая: или прлмыя изь точекь обвода до А протянушыя 
сушь вс^ равны между собою^ или неравны меж^ собЬю. 
1) Когда равны между собою, то прямая АВ продолжен- 
ная до К такЬу чтобы была больше нежели какая нместь 
одна изъ т^хъ равнБ1хъ прямыхъ АС, по необходимости 
выдетъ изъ пространства СОЕ; ибо по||^ыслИз что пря- 
мая АС обращаясь на точкЬ А упала на прямую А-В^ 
то поелику прямая из< каждой точки .обвода до А про- 
тянутая равна АС, точка С въ тоже время должна 
упасть на обводъ въ О; и какь АР больше АС и- след- 
ственно шакъ лГе АС, то сл*дуетъ и проч. а}' Когда, же* 
'п(1^^ыя изъ точекь обвода до А протянутыя не^ раяны 
межиу собою/ то имеется одна или мнопя равныя , кои 
вс*хъ другихъ бол*е ; пусть АС одна изъ сихъ наиболь- 
^11^^1xЪ" прямыхъ, то АВ продолженная до Р такъ^ чтобы' 
была больше нежели АС, такъ же выдетъ изъ прюсшран- 
ства СОЕ; ибо помысли, что АС обращ^аясъ на шочкф 
^А'упал1а на АВ, шоу поелику АС в4которымъ другнмь- 
равна и каждой изъ ирочихъ бол^е , точка С въ тоже. 
время должна упасть )]ли на обводъ въ 6г или вн|[ онагО' 
въ Н ; а какь АР' больше АС и следственно ша&ь же* 
АС или АН, гоо слЪ^А^стъ и лроч^ 
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Зная сущеотм линей прямой у не трудно будешь 
определишь существо линей кривой. 

Когда на какхя бы шо ни было дьЪ пточ^ки данной ли- 
ней положенная прямая не лежишь на оной ; какь шоклю 
йЬкогаорыми своими точками, и следственно пикзкото 
своею часшш ; шо С1Я данная линед есть шо , чшо соб- 
сшьенно кривой? называешсл. 

Чрезъ С1е опред^ленхе изклточается и?ъ кривыхъ ли- 
ней совокупленхе прямыхъ съ прямыми и кривыхъ съ пря- 
ными. Первое изъ сихъ1совокуплен1Й, разсматри'Баемое какъ 
одна линея , называется ломаною, яинеею у а другое въ 
шаковомъ разсмашриванш именуется смЬшенною линию. 

Какъ линей разделяются на два главные рода, шакъ 
точно и поверьхности, а именно: ^д^ лрямыя или ляо-- 
скости и кривы л ловерьхности. ' ' 

Прямая поверьхность или плоскость есть такая по- 
верьхносгаь. что лежащая на какихъ бы то ни было\^вухъ 
ея щочкахь прямая линея, лежишь вся на ией. 

Отсюда 1)роизвесши иожно шногхя следсшвхя , а 
виенно: 

■ « 

1) Пряная линея не можешь пресечь плоскость, какь ^ь 
одн ой токмо точке. Ибо', что въ точке, то потому, чшд 
край или конецъ линей, шакъ какъ и всякой оний части, 
есть точка; а что въ одной гаокмо, топотом;, что пр- 
ложивъ более, нежели ъъ одной, выдешъ ирошилное онр^ 
делевш ' плоскости. 
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й) Ежели часть, прямой линей лежишь на плоскости » 
шо и вел оная линел лежишь на шой же плоскости. Ибо» 
положивь прошивное^ выдешъ, что прямая лежа на двухь 
шочкахь плоскосгаи, не лежишь вол на оной. 

5) Дв* прлмьтя' линей АВ и СО взаиипо въ Е ирес5ка-Черш.б7» 
Х0Щ1ЛСЯ у находятся на одной и шой же плоскости. Ибо^ 
дуешь чрезь одну изъ нихь А В пройдешь какая нибудь 
плоскость 9 и да обернется^ пока не упадешь на точку 
О другой прямой СО; тогда точки Е и О будушь на- 
ходит1>ся на сей плоскости ; и потому шакь же чаешь 
ОБ прямой СО и вся оная СО будешь находишься на. 
шой же самой плоскости. 

4) Продолженте РО нрямойСЕ. нрес5катошей прямз'гоАВ 
въ Е сь одной стороны сел А^'^, должно находишь'Ья сь другой 
стороны оной АВ. Ипо, буде ,С1е отвергаешь, положи, что 
сь шой же стороны, какъ.лежптъ ЕР; на СЕ и А Е возь- 
ми как1Л ни есть точки С и Н и соедини ихъ прямою СИ; 
оэая прямая не можешь лежишь на СЕН, ибо вь прошив* 
вомь случаЬ двБ прямыя б> ду 1мь имФшь общую чаешь НЕ; 
гоаже прлмая не иожеп1ъ лежать, какь лежишь НКС, ибо 
въ прошиьномь случа-Ь ЕВ находясь въ опред^ленномь про« 
странсн1в* СЬККСж, по довольномь продоля^енж выдешъ 
иап(>сл*Аокь изъ онаго и пресечешь прямою СК!Н вьн^ко* 
шорой шочк^.' К« а шакимь образомь дв1^ точки Н и К * 
прямей ИКС лежа на двдхь точкахъ Н и К 4]рямой АВ 
ве д^лаюшь, чтобы и самыя прямы)Г лежали одна и$^ дру- 
гой^ что не возможно; следовательно прямая СН лежишь 
сь другой снюроны ломаной НЕ6> а и цен но^-какъ лежишь 
НЬС. Теперь ЕР находясь въ опредФленномъ просшран- 
сшв'Ё СЕН, по довольномь продолженш вьтдешь на после* 
докь нзь онаго н пресечешь Ь|С вь некоторой шочк^ Ьц 

27 
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вбо ЕР будучи продолженхе пряной СЕ, яаходишел н1 
той же плоскости» на которой суть АЕ, СЕ и НО; ж 
лакимъ образомъ двЪ точки С и Ь прямой СЕР лежа 
»а двухъ точкахь С и Ь прямой НС^ не дЪлаюшъ, что* 
бы и самыя пряиыя лежали одна на другой, что ие воз« 
кожно ; слФд. и проч. 

5) Плоскость лежащая на шрехъ шочкахъ ^ другой 
Чврш« 68.ПЛ0СК0СЛ1И , не ъъ лрлмойлннеи находящихся, вся лежятъ на 
сей другой плоскости. Ибо, пусть плоскость Р^лежитъ на 
шрехъ гаочкахъ А, В и С другой К5; я говорю , что на 
плоскости Р^ не имеется ни какой точки, которая бы 
ъъ то же самое время не'лежала и на плоскости К §. Про* 
Б1ЯНИ чрезъ А. изъ ВиС прямыя ЕГ^ 611; оныл будушъ 
ъъ А лрес$кан)Щ1Яся и на той и другой плоскости нахо* 
ДЯЩ1ЛСЯ ; возми на плоскости Р(^ гд^ ниесть точку; 
оная не можеп1Ъ быть., какь или на общемъ. линей ЕР я 
СН прес%чен!и А или на одной изъ нихъ, или между 
двумя какими ниесть ихъ отр^Ьзками; въ перьвыхъ двухъ 
случалхъ очевидно, что точка будегаъ находиться на той 
И ДРУ10Й плоскости; почему остается доказать С1е гоок- 
мо въ послед немъ случае; 1Г- такъ пусть точка М взята 
между отрезками АР и АН; возьми на- нихъ еще дв) 
шочки К и Ь, соедини оныл линеею КЬ, и изъ М чрезъ 
А протяни прямую АМN; С1я находясь въ определен* 
иомъ пространств!; КАЬ, по довольномъ продолженш, 
выдетъ напослФдокъ изъ онаго и пресФчегаъ прямую КЬ 
въ некоторой пючк* N; и какъ то^ки К и Ь и потому 
пакъ же прямая КЬ находятся на той и другой пло- 
скости, то и точка Ы, а потому вся прямая АN и на- 
ходящаяся на ней точка М будушъ находиться на шой 
м Другой плоскости. Ч. И Д. Н. 
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И такъ плоскости мохно дашь следующее 01гред%ле« 
нхе сходное съ опред^ленхемъ линей прямой : Когда пгрн 
лоч1:и одной поверьхносши , не въ прямой линей находя^ 
1Ц1ЯСЯ, лежа на трехь точкахъ другой, д*лаютъ, что и 
самыя поверьх1(^ости лежать одна на дрз'^гой; шо каждая 
изъ оныхъ есть шо/ что плоскостш называется. 

6) ДвЬ плоскосгаи не пресекаются, какъ на одной шок* 
йо прямой линей. Ибо , что на лннеп, то цршому что 
край поверьхнрсти, какъ и всякой оной части ^ есть ли* 
нея; а что на одной токмо, то потому , что положивъ 
болЪе нежели на одной ^ выдетъ противное предъ симъ 
Аоказанному ; наконецъ что на прямой, шо потому что 
прямая соединяющая как]^я ни есть дв^ точки с^чеихя 
должна находиться на той и другой плоскости^ что не 
можешь иначе" быть, какь шокмо когда оная прямая па- 
даешь на самое с:&чеН1е. 

7) ДвЬ плоскости не ногутъ заключить собою какого ни 
есть опред15леннаго пространства и им^ть общей части» 
Ибо, буде* С1е возможно, шо выдешь, что три точки, не 
въ прямой линей находящаяся, одной плоскости лежа па 
торехЪ' шочкахь другой^ не дЬлаготъ^ чтобы и самыя пло- 
скости лежали одна на Другой; что противно лредъ 
симь "доказанному. 

8) Такь же докажешся, что и три плоскости не ногугаь 
заключишь собою какого 1(иесшь опредЁу\еннаго просшран* 
сшва. 

Зная сущесгазо плоскости, или црямой повер^хности, 
не трудно будешь определишь и существо кривой' по- 
всрьхпосгпи. 

Кривая поверьхносшь есть такая поверьхиость ^ что 
лежащая на мкихъ бы шо нибыло шрехъ ея шочкахь пло« 
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скосптБ» не лежигпъ иа ией^ кань некоторыми шормо П10^« 
хани и ланелни^ и следственно никакою своею частхю. 

л - 

Чрезъ С1е опред{лен1е ломаная к см^шанныл поверьх-^ 
вости изь кривыхъ изключаются^ 

Кривыя ллнен и поверьхносгаи ,. равно ломаныж и 
см^шенныя линей и поверьхносши, разд1^ллютсл обыкно- 
венно на богн^тыл или вытряыл сЪ одной и той же 
стороны^ я на вогнрпыл илл выЛ1^клыл сЪ той и дрцгон. 

ч 

Кривая лин^я на плоское шн лежащая называется во-^ 
гн^рюю или бът^кАою съ одной и той же стороны, когда 
дрлмыя лежащКл между какими' бы гао ни взятыми двумя 
ея точками ^ всегда иадають по одну н шу же сторону 
та ни какая ш> другую не падаетг^ Кривая вогнутая съ 
1пой стороны 9 по которую падаютъ сги прлмыя ^ а вы^ 
пуклая со стороны противнош 

Такъ же ломаная и см:Ёшенная линей ^ на' илоскостк 
лежащгя , называются &огя^тымн или вылукяыми , съ 
одной я шой же староны ^ когда н^Бкоторыл токмо вря« 
кыя лежащгя между двумя нхъ точками падаютъ по одну 
н ту же сторону, а друггя по самымъ симъ линеямъ, 
но никакая по другую сторону не падаешъ. Он* вогну- 
швл. съ той стороны э по которую падаютъ н^которыя 
прлмыя, а выпуклыя со стороны противной. ( а^ 



(•) Г. ЛежандрЪ посл-Ьдуя Барро налываетЪ вогнутою или выпуклою 
линеею ту у которую прямая не можетЪ разс&чь какЪ шокио ъЪ 
двухЪ гаочкахЪф Но ъЪ семЪ опред^ленги ие изв*стнымЪ осшаепг* 
ся^ сЪ пошорой сщороны оная лииея есть'^^выпуклаа и сЪ которой 
вогнута^!; что однакожЪ различать всегда нужно бываегаЪ ; и для 
&10Г0 мы Предпочли олред^леше Лрзсииедово, ралдКллвЪ его на дв& 
часш11. 



Кривал поверьхлосшъ назйваеягся вогн\^тою или лы^ 
лцкяою съ одной и гаой же стороны , когда плоскости 
лежа1атя между какими бы шо ни взятыми пгремя еж 
шочкаии, падаюшъ в':егда па одну и ту же сшорону. Она 
вогнувшая съ шой сщороны, по которую падаюшь плосаоз 
сши, а выпуклая, со стороны лрогаиЕНОш 

Такъ жГ поверьхносюв ло^^^ная и смешенная нази^ 
ваготся сьгнг^тымн или. вьщкяими^ когда нЬкошарыА ток- 
мо плоскости лежащгя между трсмг ихтг шшиими-^дда^ 
югаъ по одну и гау же сторону ихь , а друйя по са- 
мымъ симъ поверьхностямЪу но никакая по другую не па-> 
даетъ* ОпЬ* вогнутыя. съ той стороны , по когпорю пада* 
ютъ иЁкоторыя плоскости, .а выпуклыя. со стороны пдо* 
зпивной. 

Отсюда явствуеть, что зиачапгь лииеи и поверьхно^ 
еши вогнулыя ИЛИ- выпуклыя съ шай и другой стороны; 

Изь вс^хъ кривыхъ ливей- и Повер^хносшей въ перво^ 
начальной Геонетрхи не приемлются, какь токмо- ел*- 
дующгя:.и|ъ линей такъ называемая крц^овал у а и ъ по- 
верьхностей т6, когаорыя чрезъ посредство р.^ой произ-*^ 
ведены быть иогутъ, какъ то: поверьхносшь иняин^ртс^^ 
ская^ коингескал и сферигескап. 

Линея круговая есть та, которая лежа иа плоскости 
д^лаетъ равными вс* прямыя 8Ыходя1Ц1Я до нел изъ одной- 
щочки пространства,» ею содержпмаго. Гге пространсшвО' 
есть то, что я/7^<;ол/3 называется; точка же , изъ которой 
внходятъ равныя прямыя» центромъ именуеп1СЯ| а сги рав-; 
ныя прямыя радиусами называются. 

АинеЯ' круговая обыкновенно назымешся окрул^к^сшха^' 
круга; чему и мы дослФдуеиъ, 
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Изъяснимь теперь существо упоиянутыхъ шрехъ по- 
верьхносщей, кошорыя чрезъ посредство круга производятся* 

Когда поверьхность объемлющая окружность круга 
огибаеть собою какую ни есгаь прямую чрезъ центръ кру- 
га проходящую и вн* его плоскости пребывающую та- 
жимь образомъ, что всякая прямая, къ_ок^}уа^*^»я ^РУ^^ 
прилежйщая и въ одихт шштлгосдПГсъГупомянутою прямою 
находящаяся, но ни по которую сторону съ нею не встре- 
чающаяся, вся лехитъ на сей поверьхности; то оная по* 
верьхиость есть шо^ что цилиндрическою ловерьхносшш 
называется. 

С1Я поверьхноспгь об&гкновенно ограничивается пло* 
скю1:т)[го, ни по которую сторону иевстр^чающеюся сь тою^ 
на которой кругъ находится. Пространство хе содержа* 
щееся между сими плоскостями и цилиндрическою поверьх* 
носттю есть шо, что и^/^индромд называется. 

Когда же поверьхность обьемля окружность крута, вся 
смыкается ^ъ одну точку, такимъ ;образомъ что всякая 
прямая чрезъ оную проходящая и къ окружности круга, 
прилежащая^ вся лежитъ на сей поверьхности ; то оная 
есть шо^ что коническою поверьхиостгю называется. 

Пространство, которое она съ кругомъ заключает», 
ссшь то, что кон(^сом5 именуется* 

Наконецъ повсрьхностш сферическою называется та, 
которая д1Блаетъ равными всФ прямЪ1я выходящхя до нея 
нзъ одной точки пространства ею содержпмаго. Схе про- 
странство есть то, что сферою - или шаромд именуется. 

Поел* сего общаго изчисленгя родовъ линей и поверьх^ 
но сшей удобно уже представишь себ^ можно насшоящш 
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лредметъ ТеомегпрКи: Онын не в1^ йномВ кем^ состо$^тЬ^ 
%акЬ б5 лознаиш сбоистед^ которыл им^ют6 м±сто лрн 
шзаимномЬ солрлженш на плоскости лротлнцтыхЬ линен 
сЪ яннслмн^ и лобсрьхностен сё яинеямн н лоберьхностлми. 

По чему Геоиетрш весьма пристойно разделишь на 
двФ часши: 1) на сопряжение на плоскости прошлнутыхъ 
линей СЪ лицеями и >) на сопряхен1е поверьхиосшей сь 
лицеями и поверьхносшдми» 

Поелику же выше заметили» что налохенУе есть гла«^ 
мое начало и источникъ вс^хъ нашихъ въ Геометрии по« 
внанш, и все до сего нами предложенное, произведено изъ 
онаго наложены ; то прежде всего надлежитъ знать раз« 
личные случаи, коииъ оно подвержено: Ограниченныя и вь 
пред^лахъ содержимыя линей, ловерьхносши и шФла^ однФ 
ва друг1Я и одн^ ъъ друпя положенныя, или совершенно 
совмещаются, или однЪ дру гЛя въ себе содержашъ или на 
хонецъ сами вь другихъ содержатся; Въ первомъ случае 
с!и линей, поверьхности и ш^ла однФ другимъ называют* 
^ж равными , въ другом ь одне другихъ именуются бояь^ 
шими, и наконецъ ъъ т^решьемъ одне другихъ называюшсж 
меньшими. 

Вся Геомешртя не сосшоитъ какъ токмо ъъ доказа« 
пельстве сего равенства и большаго или меньшаго нера^ 
жене шва. 

И таково есть введев!е въ Елеменшы Геометрхи, ко* 
шорое мы ъъ семъ перьвомъ прибавленти предложишь обе* 
щали. Но что бы окончишь схе прибавленге, осшаешсл намъ 
сказать еще нечто объ углахъ и сообразованной съ пред* 
мещами системе Геомешрш. 
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О 6Ь ^глахЬ. 



Угли, которые сшолв иного споровъ и разннхъ шол- 
ковъ причи1у1Аи, по моему поняшш, не ии^ое что суть , 
жакъ д*йстви1пельныл лростраистМу двумя пресекающие 
иися прямыми линеями соАер;кимыя, пространства , при 
срав11ен1И" когаорыхъ не приемлется въ разсуждсыге длина 
он ыхь линей; по крайней м*(-Ь С1е объ нихъ поняшхе удо* 
влетворяетъ вс*мъ нуждамъ Геометрш* И шакъ углу л даво 
следующее опред$лен1е: 

Когда двС прямня встр^^саютел и «е лежашъ въпряяЪэ 
ШО неопределенное прос^[]раис^пво , между ими содержа* 
щееся, кошораго час411ь можяо заключишь прлмою, лервыж 
соединяющего^ называется уголъ^ 

Чрезъ сге опрел^ленге изключаетея нзь угловъ шакъ 
называемой уголъ входлщш; что и быть должно^ ибо оный 
одвнъ саль по себФ взлш^ай не можно назвать ухломь. 

При 'случае угловъ прямыт^ъ надлежишь доказать 4 
Евклидову Постулату; что. помощш наложенхл и удобно 
учинено бшшь иожетъ. 

Краткое начершаше сообразованной съ предметами 

Системы Геомешр1и 

Выше показалъ я, что весьма пристойно Геометр!» 
разделишь на двЬ части^ а именно: на сопрлжеи1е на пло- 
скости лротянугаыхъ линей с^ линеями, и на сопрлже- 
в!е поверьхностей съ линеямп и поверьхносгаями; и такь 
да разделится она так^вымъ образом^; я примечаю, что 
каждая изъ сихь частей весьма есшесшвенно д1)Лишсл еще 
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«а двФ часш1г, а ииеяяо: первая чаешь делился на сопря- 
хея!е прямвхъ лияеи сь прямыми, и на сопряхенхе кр/-' 
ховой лннея» аааъ одной кривой « о которой говоришся вь 
Елеиеншахъ Геонешрш, сь пряиыии линеями; пошоиъ 
вторая чаешь дСлишся на сопряхенха пряиыхь поверьх- 
носшей яля плоскоешей съ пряными линедии и прямы- 
ми поверьхносшяии или плоскостями, и на сопряженхе 
лрехъ изв^сшнихъ кривыхъ поверьхносшей съ прямыми 
линеями и прямыми поверьхносгаяии или плоскостями. И 
шакъ Елеменшк ГеомешрШ, #сшесшввано состоять нзь 
чешырехь кннп. 

Первая книга, коея предпешъесть сопряженхе напло« 
скосши протлнушахъ лряиыхъ линей съ прдныни, за« 
ннмаешся сначала сопражеихемь двухъ лряиыхъ линей; 
откуда произходяшъ перпендикулярныя и косвенныя л№ 
ней» прямые и косые углы; потоиь натурально ущ пред* 
сшавляешся сопряжение |большаго числа пряиыхъ линей ^ 
и во первыхъ сопряженхе шрехъ пряиыхъ; гдФ Геоиетръ 
нанпаче различаешъ сш два случая; двЪ какхя ниесшь 1и^:ь 
шрехъ на плоскости протяну тыхъ пряиыхъ» или встре- 
чаются по которую нибудь сторону^ или не встречают* 
€я ни по лу ни по другую э какъ бы ъъ прочеиъ далече 
продолжены ни были; въ перьвомъ случае С1И дв% прямыя 
сопряженныя третьею могутъ заключишь или содержать 
некоторое определенное на плоскости пространство, ко- 
торое трщгольникомЪ называется ; въ другомъ же оныя 
лряиыя ииенуемыя згараллеяьнымн , ощъ сопряжен1Я 
шрешьею не могутъ заключить или содержать опредЪ^ 
леннаго пространства. Геометръ ясно понииаетЪр что 
для достиженхя сего » надобно употребить еще четвер-» 
Шую линею п»раллельнь1я сопрягающю: Оная съ перьвою^ 
параллельння сопрягающею^ такъ же или ястр^чаетоя по 
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которую нибудь сторону или не встр^'хаетея ни по ту 
ни по другую; въ перьвомъ случае пространство сими 
линеями заключаемое называется тралеигл^ а въ другомъ 
лараяябЯограммЪ. И такъ' непосредственной натурально 
изсл^дованио Геометра представляются поел!; у1ловъ сл1- 
Дующ1с три предмета: треугольники, параллельныл линей, 
третьего сопряженныя, и пэраллелограииы» Трапеция же 
мохетъ быть разсматриваеиа» или какъ часть треуголь« 
яика^ или какъ частз параллелограмма^ и поглому въ сйхъ 
упоА1Янутыхъ тр^хъ пр^дмдтахь содер«жигася. 
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Прежде нежели Геометръ приступить ко изсл1^дован1н> 
еихъ предметавъ^ поступишь дал'Бе въ сопряженщ пря- 
мщхъ линей. И во первыхь при сопряженш чешырехь л№ 
ней^ сверьхъ трапецхи и параллелограмма, предсшавляещ^ 
ел ему сопряженге двухъ прямыхъ не параллельныхъ съ 
двумя прямыми непараллельными же. Пространству та- 
ховымъ образомь прямыми линеями содержимому дается 
общее наимекованхе гетвероцгюяьника^ коШораго тргпещх 
в параллелограммъ суть токмо частные случаи. Пошомъ 
сопряженге пяти, шесщи, и такь дал^е » прямыхъ линей 
занимать Геометра долженствуешь ; откуда произойдутъ 
пящцугольники у шестиугольники ц такь дал^^е ; шо есть 
пространств!^ содержимыя плтью^ шестью и шакъ дал^е, 
прязаыми линеями, изь коихъ каждая не сопрягаешь, какъ 
хпокмо дв^ друг1Я. Сш пространства вообще многоцгоя^^ 
пиками называготся; целость же прямыхъ , нхъ содержа* 
щихъ, лерил^тромЬ именуется. 

И такь Геомегоръ первую книгу Елементовь Геоме- 
шрги, разделить на главы, кои сушь: 1) оуглахъ, 2) о тре- 
угольнлкахъ, 5) о параллельныхъ лингяхъ, 4) 6 паралле* 
лограииахъ и 5) вообще о лноюуюльникахъ. 
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Разсио1йри?лъ шсперь , въ чемъ состоять должны по- 
дробности сихъ главъ. 

Первую главу, заключать въ себВ долдёнствукщую 
впред^Вленхе угла , перпендикулярной линей и угла пря- 
наго, доказательство о постоянной величине сего посл:ёд- 
ляго угла » и наконецъ опред^ленхе тупаго и остраго 
угла , ны за краткосшш прейдень^ и начнеиъ второю гла* 
»ою. ' 

Поелику^ мы выше прииЁшилиэ что вся Геоиетргя не 
сосшоитъ э какъ, шокяо въ доказательстве равенства и 
большаго или меньшаго неравенства каждой изъ шрехъ 
родовъ образованной протяженности, шо перьвой пред« 
иетъ сея втор.ыя' главы есть случаи равенства треугоЛь- 
виковъ и большаго или меньшаго неравенства частей ихъ; 
а шакимъ образоиъ Геометръ составить сл^дующгя 
дредложенгя, кошорыя можно назвать главными: 
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1) Ежели две стороны одного треугольника равны двумъ 
сшоронамъ другаго, каждая каждой, и уголъ одного равенъ 
углу другаго, а именно, которые содержатся между оныхъ 
равныхь сторонъ; то и;основан1е будешь; равно основанхю, 
прочхе углы буд\ шъ равны прочимъ угламъ , каждой каж- 
дому, и шреугольникъ будешъ равенъ треугольнику. 



&) И обратно, ежели две стороны одного треугольника 
равны двумъ другаго, каждаЯ каждой, и основанхе одного 
равно основангю другаго; то и уголъ одного равенъ будешь 
углу другаго, а именно, кошорыя, содержатся между оны^^ъ 
равныхъ сдюронъ. 
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5) Ежели дв1 стороны одного треугольника равны 
двуиъ сшоронамъ другаго, каждая какждой, но уголь 
содержимый между сшоронь одною больше /тла содержи* 

58 • 



вСОг 

маго между р1вяыхъ сшоронъ другато; шо ■ освова||!е шре' 
угольника, ьъ которо'мъ омий большШ уюлъ, будешь болъ< 
ш^ ойноллйЫ друтаго. "^ 



4) И обратно, ежели двФ ешороян одного треугольнике 
равны двумъ еторонаиъ другаго, каждая каждой, но осно- 
ванКе одного больше основания другаго; шо и уголъ содср» 
жииый в!Ь сшоронахъ треугольника, въ котороиъ большее 
основлнк, будешь больше угла содержимато жь раввыхъ сто» 
роыахъ дрыгаю треугольника. 

5) Ежели дв% сгаоролы одного шреутольяяка равны дауиь 
ешоронамъ другаго, каждая, каждой, н утолъ одного равенъ 
углу другаго, а ииенно, которые л-ежа-тъ прошивь рлжаяхъ 
сгоор'.1нъ, и ежели каждой изъ осшальнвхъ равныхъ угловъ 
лежац!,ихъ прошивь равныхъ сшоронъ» или меньше пряяаго 
или больше, или равенъ. прлмоиу; то и остальная сшоро- 
иа одного треугольника будешь равна остальной сшорон! 
другаго, и орочхе углы равны прочим» угланъ, каждой ка* 
ж до ну. 

6) . Ежели два угла одного треугольника равны двумъ 
углаиъ другаго^ каждой каждому, и одна сторона одного 
равна одной стороне другаго, а именно, кошорыж или сушь 
при равныхъ углахь, или лежать прошивь рявныхь утловь; 
то я прочКя стороны одного будушь равны прокинь симг 
ронамь другаго^ каждад каждо§> и осшальв<^ уголь равен» 
осшальнону. 

Сш шесть главных» лредлохенКй, крон! пжгаатоэ ко»' 

тораго вЬ Евклиде не ваходишсЯэСосшавлятть 4* 8, &4> ^5 
X 8б предложен!! перьвой книги ЕвклидОвыхь Елененшовь; 

пррчгя же, предь ними, или между ими вь сей квигФ иа« 

ходащгяся, сушь или леннн ххь, идя «л&дсшвй, язь лих» 

извлеченвыж. 
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Такъ перьвое н вшорое Евклидовы предлохей{А суть 
леииы служащКя для разр$шен1Я слёдсшвхя , которое йо^ 
сл% перьваго главнаго нлв Евклидова 4 'о преДложеИхя не» 
лосредсшвеяво уму предсшавллешся, в которое состоишь 
%ъ построенш треугольника, у коего бы стороны и между 
ими содержащшся уголъ были равны даннымъ, линеямъ я 
углу; а потому схи два Евклидова предложения послЪ нер«> 
ваго. гЛавнаго или Евклидова 4 ^о поставлены быть дол* 
женств^'юшъ» такъ ка&ъ и 5 ^ Евклидбво предложен!е, ко« 
шорде есть нецосредственное слФдствЬ втораго. Потому 
5 е и 7 е Евклидовы предложенгя суть леммы втораго 
главнаго или Евклидова 8 го предложен1Я , а потому онн 
яа своемъ иЪстЪ остаться должны» такъ какъ и б е, кд« 
хпорое есть обратное предложенге 5 иу« ПослФ оиаю вто- 
раго главнаго предложения натурально представляется то 
€Л&дств1е его, которое ^шъ && мъ Ё1^клидовоиъ пред« 
ложеиш заключается; но какъ для разрешения* оц<« 
10 потребно знать многгя леммы» кои содержатся 
въ 9* 10^ 11« 1.^» 15, 16, 18« 19 ^ &0 Евклидовыхь 
оредложенш, що оныя леигмы разрешен1е с2е должна 
предшествовать; и. поелику 18 предложенге есть обрат- 
ное .11 ну, а 17 и ^1е (а) непосредственныя слФдствгж 
$6 я &огОэ шо в оныя шакъ же должны предшесшвоватв^ 
е 10 ; сверьхъ того , поелику 5 ' постулата есть обраш« 
■ое предлоЖен1е 17 ну, она доказанная должна им1&ть свое 
лФсто сряду за симъ 17 мъ. Наконецъ 25 Евклидово пред* 
Аожевге есть лемма служащая для доказательства шрешьяю 
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хлавнаго или Евклидова 24^0 предложенхя, такъ же к 
для разр^ше111Я сл^дствш натурально представляющихся 
изъ перьваго случал шесшаго главыаго или Евклидова &6 го 
предложеыКя ; разр1^шен1е же сл^дошвКя^ предсшавляющаго- 
до изъ вшораго случая сего предложения ^ требуешь ше- 
орКи- параллельиых:ь линей, дъ. которой шеперь и присшу- 
лишь до^\жцо. 

Вь сей шеорги, коя ест* 3 глава нервен книги Еле» 
пеншовъ Геомешр!»!^ Гео1гешръ составишь сл^ду«ощ][я глав* 
ння предложен 1д; 

1) Ежели нрлиая падая на дв% ирямыя, делаешь угля 
яакресшь взаимно равные^ или уголь вн^шнхй равень внуш« 
реннему, чшо насупротивь, или два внутреныхе, по одну 
сторону прямой лежащхеэ равные двумъ прямыйь; ло оныя 

прямых ^удуш> ларадлельння. 

— • 

я) и обратно^' прямая падающая па 46% пвраллелъныя , 
делаешь. углы на кресшь взаимно равные* или уюлъ вн^ш- 
иш равенъ внутреннему, что насупрощивь или дваугла> 
кои вь нутр^1 и до одну /сторону прлм,ой, равные двумь 
прямымь. 

5)^ Прямыя пдраллельныя одной и той же прямой, и 
взаик)ио между собою сушь параллельяыл. ^ 

4) Прямыя сопрягающхя кон^ы равныхь и параллельяыхъ 
прямыхь, суть и сами равныя и . параллелъныл. 

Чрезъ первое изъ сихь главныхь предложенш Гео- 
мешрь разрешить лопросъ заключающшся вь 5^ Евкли-" 
довомь предложенш, которой поюлЬ сего перьваго предло- 
д^ешя натурально уму представляется ; потомь чрезь 
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мгорое язъ тлавныхь прсдложеяш ^ ойой вопроса, Тео- 
кетръ разрешить тощь,^ которой остался иеу^шеиаиъ 
во^ второй глав^ ; наконецъ* изъ того же источника про*» 
изведетъ , какъ слЬдст^хе, 32 Евклидово предложснхе я 
распространить его ко опред-блевш суммн, какъ внушреа^. 
вихъ^ шакъ д вн^шнихь/угловъ во обще вслкаго многоутолБ*^ 
ника. 

Предъ трешыудъ изъ т^хъ главныхъ,предложен1Й по- 
ставить сгю льмму: когда прямая пресекаешь ~одну' изъ 
* параллбльныхь, то .по довольномь продЪлженги прес^четъ' 
и другую; ибо безъ шого оное подвержено будешь затруд- 

Вапоол^докь изь посл1&дняго \ главнаго предложеихс 
произведешь схе сл'1дсшв1е: Когда на одной прямой возста- 
вяшся два равные перпендикуляра, и концы оныхь соедя*» 
няшся прямою » гоо оная будешь параллельная перьвой , 
и обратно, когда дв'Ь линей лараллельныя^ шо возсшавлен- 
ные на одной изь нихъ перпендикуляры до прес^чешя сь 
другою будушь равные иежду собою. 

Въ четвертой хлавФ^ коя ва п'редметъ^ имФетъ илрз^х^ 
лелограммы « Геояешрь составишь следующая главиня пред* 
ложени : .• - . 

1) Бь параллелограммахь какь стороны , шакь и углы , 
чшо насупрошивь, суть равны между собою, и дтагаиалхк» 
д1^ля шея на двЪ равнця части. 

й) И. обрашяо, когда вь четвероугольнш;Ь противолежа- 
)Ц1Л стороны или прошиволежащ/е.углы равны между со- 
бою; шо оный ес1Пь параллелагра1№мь. 

З) Параллелограмив стоящее на равнихь основанхяхь я 
н»$ющ1е равныя высоты сушь ра&иы мед^ду* собою* 
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4) И обрашво рав'вве параллелотраияы ешоящ!е ва рав^ 
■нхъ освованКяхъ или нм^ющхе раввыл жисошы , ни2в>ш« 
равная высоты или основамж* 

5) Во всякоиъ пвраллелограннК шакъ назнваенэт допол^ 
нея1Я параллелогранновЪу шпо около дхахоналц^ сушь рав- 
ны между собою» 

Теоиетръ зная у какь взяшь данной пряной шакуп 
кратную величину^ какую хочешь, лервннъ изъ сихъ 
главныхъ предлохешй возпользуешся , дабы взяшь данной 
прямой такую частную величину » какую хочешь^ и на 
сей конецъ поставишь упомянушуш нами на стран» 14' 
ленну. 

Такъхе шрешьинъ главным предлохен1еиъ возполь* 
зуешся» дабы даннаго параллелогранма взять такую крат* 
вую или частную величину , какую хочешь. Пошонъ изь 
сего шретьяго предлохентя соединен наго съ первынь Гсо^ 
иетръ произведешь , какъ сл:&дсшв1ё , чшо треугольники 
ни^ющхе р&йныя основашя и высотыэ суть шакъ же рав- 
ны между собою, и обратно , ж что вслшюй шреугольникъ 
им^ютщй сь параллелограимомъ равныя оси ованхя в высо- 
ты» есть половина сего параллелогранма, Наконецъ >изъ 
послФдняго главнаго предложенхя Геонешръ инФешь сред« 
сшвоэ какъ параллелограимь или шреугольникъ обратишь 
въ параллелограяунъ или шреугольникъ, которой бы ин^лъ 
данное основаыхе или высоту, и есшьли хочешь еще, дан* 
ный уголъ при освованш. Погаоиъ сл^дсшвКе, про- 
изведенное изъ шрешьяго и купно перваго главныхъ пред- 
ложенхи , и последнее главное предложен!е, приложенное 
вместо параллелогранма къ квадрату, ведушъ Геометра 
къ Пиеагоровой шеорен^ и подобныйъ, до косоугольвыхь 
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лреуголкниковъ относящршоя^ птеоремаиъ ; что Геоя^шръ 
разпростраыишь , прилагая хъ параллелограии/ я вооб- 
ще чешвероугольнику. 
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Напосл^докъ въ пятой глав1Б» которой предмета естИЛ 
вообще многоугольники, Геометру, которой наследовали» 
ухе ъъ предъидущихъ главахъ свойства ихъ, относящгж^ж 
хъ периметру и углаиъ, не остается» какъ шокмо искаоГь 
средства, какъ многоугольникъ, которой всёг;№ есть боА\к- 
шее или менШее совокуплеше треуголБНИко8ъ*> обратиЕ^ь 
въ одинъ треугольникъ? Къ сему онъ достигаетъ двумЬС 
различными образами, а именно: или помощтю проведеяУя 
параллельныхъ линей къ дхагоналямъ многоугельника, ос^ 
вовываясь на выведенномъ внше сл^дсшвш изъ спретьяго 
глав'наго предложен1Я 4 и главы, относительно равенства 
шреугбльниковъ, или помощгю приведен1я треутольН11кс1в№, 
нзъ коихъ сосгаоитъ многоугольникъ, къ адной высоте. 

Пошомъ Геометръ, которой доетигъ сего и ко1П14>р.^ 
предъ симъ всегда разрФшалъ и доказывалъ ббратныя пря- 
мымъ предложенхя , безъ сомвФнКя и здФсь сдФлаетъ сей 
вопровъ: Какъ треугольникъ обратить жъ многоугольнике? 
Яо какъ сей вопросъ заключаетъ въ себе чрезм1^ру ино1^ 
веопредФленн&го , то Геомешръ ограничитъ его видомъ» 
который бы въ искомомъ имь многоуго'льник!; былъ совер- 
.шенно щотъ же ^ что и видъ какого ни есть по проив^ 
воленгю взятаго многоугольника ; что должно заставиякБ 
Геометра то4но определить, въ чемъ состоитъ сущест* 
венный признакъ сея одновидности многоугольнрковъ , к<н 
шорая обыкновенно ихъ лодоб1емЪ называется. 

И онъ для повФренгя себя въ семъ дФлФ им^етъ вер- 
ное средство, состоящее вътоиъ, чшо ее^шьли одна н11ъ 
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егаоронъ а<дш)го мк^огоугольника положится равною схо-д* 
слшенлбй. стороне другаго подобнаго многоугольника, шо 
яадлежишъ э что бы следовало изъ шого совершенное ра- 
венство и закрытие сихъ многоугольни^ювъ. Пользуясь С1гмъ 
•редствомъ. Геаметръ удобно находить упомянутой при- 
знакъ, и шако сосшавляетъ опред:Ьлен1е подобныиъ мно* 
]юугольникаиъ. Но составивши схе опред^^еше, Геонетръ 
чувсшвуетъ и видитъ ясно недосташокъ и &езсил1е упо- 
шребляемага да селФ начала и сл'Бдствхй^ пзъ* нега извле- 
ченныхь» орксемъ новомъ 11редмет^; и д.\я шого приеи^ 
дешъ другое >. аодъ нкенень шеорш ведичинъ. иропорцхо* 
хальныхъ известное. Подробно изсл^^довавши сге начало^ 
ВАЪ прилагаешь его кь Геоиешрш д. со^шавлхешь сл:Ц}^ж>- 
фгд. хлдртыя предлохешя:. . 

.\ 

11) ВЪ 1Годо&жахъ шреусолвншсаж^ сходе швеннлл сшорони 

дрфпорц1ональны. 

8) И обратно , когда два треугольника имСюшк сшорови 

шдош^д^^^аалАьищ^Яу, ша они. сушь Подобные. 

5) ТреугольниЕИ шакь ае (угаь п-одоб^ные , когда вдинь^ 
уголь шреуГольни'ка равень одному углу другаго гареуголь- 
илка^ и. стороны^ сгд. уг.гы содерлищхя^ лропорцгональн!!. 

4) Еще шреугольнипи сушь подобные, когда одйяь угол* 
шреуюльника. равень одному углу другаго треугольника у 
н стороны» другхе углы- содержащая, пропорцгонал^^ыы, » 
при шомь каждой изь осшальныхъуглокь или. меньше дря- 
жаго^, ила. больше^^ илиравень/д.рялшму^ 

5) Вь подобныхь иногоуголФникахь , углкг одного равньв 
угла^ь* Другаго^ каждой: каждому^, и. стороны^, сгм услы^ со-- 
49ржащ1Я^^, продорцхональны. 
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6) и обратят э когда п дв^гхк мяогоутольяихахь ^^ла 
юдного равны ухламъ «другаго, каждойцсалсдому, и сшоронн^ 
€^и дтлы содержащая* и^оаорцгонвльиы^ ш^ мкогоухольня* 
«« су шь л од оби ие« 

7) Перииепры яодоблихь пяогоугальнйсов» сод^жаше^~ 
аи1&ь 0Д11& изь сходсшвенхшхь сшрронъ ихъ. 

$) Подобное треугольник)! сутъ шъ удаоеяноиъ содер^ха^ 
в^и ка|Кихъ ни есшь сход^рлхвеИныхь сшор^нъ сволхь* 

9) Вообще «одобнне пногоугольни^н суть аъ удв^елном» 
содержа нш кажихъ «м есшь сходствен нлх& старонъ саоихь. 
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Для «р01!8веден1Ж вс^хъ снхъ предложена Геоиептру 
не «ужно, какъ токър сл^дующихъ двухь леммь^ я нашу- 
]рады10 лредставляаащлхсл азъ инхъ слйдсшвш. 



а) Ёсшьли дъ% сторонвг треугольника разс^кушсж пря^ 
злою ллне^еао оаралледьяо юснованш онахо» хпа схи дв< 
стороны съ ошр^зкали сволмв соошавлшъ лроло|Щ1ю; и 
обра^тно. 

Ь; Ёсн]ьлФ! параллелограмм» разс§«1е4пся пряном линеен 
жараллельмо кошорьшь ни есть двумъ про1ПИВо\ежащим1Ь 
сторонамъ его; то онъ такъ будетъ содержащаяся жъ одно- 
му изъ сшонхъ сшр%з^о:вь, иакъ олдв, 1лзъ раэс&чениыхъ л1ож> 
же прямою сторонъ его содержится кь соошв^шсшвенно^» 
му своеяу «ошр^зку^ 

Сл^дств1я же вагоуралъяе предсшавляющглся изъ сих» 
леииъ суть: 

Шш первая: аа)' «акь дщупъ даннымъ прлмыиъ на№ 
пи третью пропорцхональную; и ЬЬ) какъ Л1ре1иъ данным» 
лрлмыиь лалтл четвершуло вронорахональиуп* 
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Изъ второй: ее) Параллелограммы и треугольники ии^ю* 
Щ1е раЕныл высоты или осйованКя, содержатся Еа1:ъ осно* 
ван1Л или высоты; и обратно ; и (1(1 ) когда ьъ параллело^ 
граммахъ или шреугольнииахъ основанхя обратно пропор* 
цюнальны высотамъ; то параллелограммы или шре/голь«- 
ники равны между собою; и обратно* 

Изъ перьвой леммы первыя 7 главныхъ предложеига 
непосредственно слФдуюшь; а изЪ сл^дствш второй лен* 
ны съ слФдствхями первой произходлшъ посл^днхя два 
главныя предложеи1Я«. Оыыя послЪднхя два предложен1я 
служатъ основанхемъ къ разр^^шенхю упомлнутаго выше 
вопроса, которой сверьхъ нихъ не требуешь еще» какь 
шокмо средства находить между двухь данныхъ прямыхъ 
среднюю пропорцюнальную ; кь чему Геометръ удобно 
достигнеть у разсматривая прямоугольной треугольникъ , 
ъъ которомь изь вершины прямаго угла на гипотенузу опу- 
щенъ перпендикулярь; и что^ какъ обратное предложеш'е 
перьвому сл^дсшвтю первой леммы, сколь возможно ска* 
ряе П0СЛ& онаго сл^дсшвКя показано быть должна. 

Сверьхъ приведенныхъ зд^сь, къ главныиъ предложен 
шямъ можно причислять еще ййе предложенхе шестой 
книги Евклидовыхъ Елементовъ ; пррчхя же шсЪ ^ къ сей 
глав! ошносящтеся , не иное что суть , какъ или слЪд- 
СШВ1Я или прибавлен1Я кь онымъ главнымъ предложенхянъ. 

Симъ я заключаю начершанхе преднешовъ дервой кни^ 
ги Елемеишокь Геомешрш. 

Вторая книга^ каел предметъ состоишь вь сопряже- 
Я1И круговой линей съ прямыми» можешь быть разделена 
на сл^дующгя три хлады: 1) О содряженш круговой ли* 
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яея еъ прлшмнэ не заключающими собою просшрансшва; 
2) О сопрлженш круговой линей съ прлпыил , за1:лючавь 
щиии собою просшрансшво. 9 шо ее ть о ваисаныыхь въ 
хругъ и описанныхъ « около круга многоугодъникахъ ; и 
5) О сравнеяги'^круга съ треугольниконъ, о подобш кру- 
говъ и о взаимномъ соошношенш какъ окрухносшей^ шакь 
и самыхъ круговь. 

Перьвая глава можешь разделишься на два- главные 
члена: а) о сдойсшв'Ь прямыхъ « сопрлгающихъ круговую 
линею^ .и Ь) о свойстве угловъ^ сосшавляемыхъ оными прд-^ 
хыми. 

Къ первому члену принадлежать слФдующ1Я 3-н клиги 
Ёвклндовыхь Ёлементовь предложенья: I ^ 2, 5» 16, 1?э 
18 и 19у кои произходять ошь сопрлженхя круговой ли- 
ней сь одною прямою; полгомъ слЬдующгя : . 4> И, 15» 7» 
9> 8, 55, Зб и 37» ^^^ происходяшь ошь сопряженхл кру- 
говой линей со многими прямыми. Причемь приметишь 
иадлежишь ^ что 35 и 5б предложенгя требу юшьлеммь 
кои заключаются въ 6 и 6 предлож9Н1ЯХ:6 второй книги 
Евклидовыхь Елеменшовь. 

Ко второму же члену пр)1надлежатъ сш 5 и книги 
Евклидовыхь Елементовъ предложенгя: ао, 91, 22^ зь 3^> 
34> 23, 24, 35, 2б, 37, 38, 29, 3° и предложенге ЗЗ ^ ше- 
стой книги» 

упомянугаыя 35 и зб предложентя 5 книги Евклидо- 
выхь Елемеишовь» и многгя друг1Я он]б1мъ подобныя , ^по* 
слФ сего вшораго члена могуть быть выведены чрезь до- 
добге шреугольниковь^ какь сл^дствгя. 

9 

I I 

Наконець ттредлохеш'я 5» б, ю, 11, 12, и 13 гореть- 
е|[ книги Евклидовыхь ЕлешГеншовь могли бы составишь 
особую хлавуд подь' именемь взаимда!» сопряженхя круговой 
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линей съ ш^утоьок линееж) ; »о ради жалопслеяноеши ^ 
лучше разсматри^ватъ 1гхъ какъч:лФдс*шв1^ преддожетй пер- 
шего члена; и такъ -предложение 5 будешь схЪлсшы^ 1 се» 
11редложен1е Ю сл^дсгпвге 9^о, кснпорое сл«о есть сд1Бдсш- 
В1е 7 ^Оу предлохея1е и и ш ч^л^дсшия 7 в ^ гои Оредло* 
же^пе же 13 е софсФмъ иыпущено ^ыть должна » пошоо/ 
что ЁВ1ЛИД0В0 опред^енКе взаимно сасаюфиися крутанъ , 
яа 1;о1Поро11ъ С1е* предложение осно^вано , п« проспираетсж 
хакъ токмо д^ круга. "Но съ другой сторона Ириалвъ об- 
}цее <)пред1^лен1е ^заи-кгн^ «аса«Щ41Мс^( «ри«ынъ линелнъ^ 
еадобно будетъ сосш^вигаь 1101{ое лредложенхе доказываю* 
Юе^! чтч) крута, взаимно «асак>щ1[еся» «ю прес^^каттся; что 
и у^до&но €Д'1лать можно, поелику оное лредложеше сошш 

йекосредсшвеннбе^^лФдсянхе 1 и "$ ^о. 

? 

Такъ -лСу 41оел«ку Евклидово юп^дФл-епве ж касатель- 

вой къ кругу лодлея^ишь .изфяпыю.» 18 яредложанхе, дф 

принлшхи о6щаго1:аса111ельней къ кршымь линеанъ опредФ« 

ле№[а, Х01НЛ 4< ме ВБшу4зе1кд^ но лна^е доказано быть дсии- 

жно. (а> 



^1|9 ВошЪ еЬ чеиЪ состоишь о6дее.(«ред%лен!е «^сатем^нон кЪ ж(швымЪ 
лицеям?)^ л |ниое лашнсащее ошЬ сего оп|1ед(ден1я.довалашеАьстао И 
го предложеи'и: ^ 

Полная 191Г11МЯ 'есть кшсашелгтя кЪ кругу ^согда <о ■п§ш0е!( 
«шороны прилежишЪ кЪ нему ошоль близко^ что чрезЪ точку прн« 
коусяоеснея между ею и дугою круга, внутри см^теннолинейната 
^ггла^ -мни сосшавлденато , вжкакую нрлмую провести не жожао. 

Ое есть опред^ленте вясателъпой кЪ кругу; вошЪ доказашехь« 
^пм 1% ге гпрсдлоа^НЕЯу «основаяное жа ошшЬ 4>пред&Аенш. 

N . • 

%р||Г« 6^ Есгоьля касательная АВ не пер11енд11куэ1лрна кЪ рад<гусу САэ 

100 иерпеяднкуларЪ- на немЪ поставленный, падаешЪ но шу или др/ 



Н сипз пвс заключаем^ъ впгортк'' клигу ЕлгСиешповв Ге^ 
•пегпрш, поедилу предметы и. разп-олохенхе второИ' V 
шрепцей главь. аной^ очевидны^ 

Т]ретБЛГ книга, коея лгредкгеппз сосшоишъ вс соФряже-^ 
Я1И прямыхъ поверьхносшей или плоскостей съ прямым» 
линеями и плоскостями^ мохетъ бышь> разд^Ьлена на двФ 
вл%дув)щ1я главы:. 1) ЕГа хопрлженхе плох^косшей съ прямышр 
линели^и и плоскостям^ чрезь которое опред1»лен'ннго про* 
сшраиства^заключишьне можло;, и &.) на^сапряжен]це плоска-^ 
«тей съ плоскостями,, чрезъ которое олред^лёнаое про*-- 
«шрансшво д1Ё1иствишельно за^в:лючаешся«. 

Къ перБвон ]:ла^$ принадлежать сл^дующхя предлояе-^ 
нгя Х1Й книги Евклидовыхъ Елеменшовъ: 4^5^ 6,8, % 11> 1-2». 
13» 18, 1'9| 1-4г 1СГ> 15 я- 16^, И сще н4которыя.сл*дств1Яу 
кои изъ и,, 19, 14э 13 и 1б предАожен1Й, всякой удобно 
лроизБссти можетъ*;^ потомъ той же книги С1и предложе<» 

М1Я &0э &!,. чл^ 33. У^ пред.V0жен1е на сш^р* 7.6 н 77 вами 
хоказалное. (а)^. 



вую* 01Ш>рону ка^шельной АВ^ Пуошв падэеш'Б яо ош сторону,. ка]А^ 
лежииЪ АБ, шо вЪ угл% соста^ляепоиЪ ии'Б с]^ дугоюкруга можно 
будётЪ прометай янопя прямыя; что противно доказанному Л Г6' 
предложенга; пусогь »е падаетЪ по другую^, какЪ лежишЪ АР^ 
шо жЪ углС сосшааляемоиЪ касательпою АВ {сЪ дугою круга можн^ 
будошЪ провеет»^ Ш10ГМ прдныя;;чшо 0рошивиа^ал|(ед^гхепхю ка-сашелъ- 
яом;;^ сл4Бд*« и проч; 

(Ц^); .1Гри чемБ не 6ёзш)ле:зяо ^^иС^шипп,- чшо^ олредСленЁе' шомшом/' 
углу предполагаешсд^д^ь ел^дующ^е:• 

Ежели бол^е- нежели- Д1« плоскте' угхъг жершииамя' свояЯи со-" 
Апдроллюшсл вЬ одной аоч&&,1 сшоронаия своими взаимно прижаса^ 
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Вагорую же хлаву сосп1авлжютъсл$дующ!япредлохен1я: 
1) ПризБмы и пирамиды, содержимыя равномногими, ра- 
вными, Подобными и одинаково разположенными плоско** 
сптлми, суть равны между собою > призьмы призьмамъ , и 
пирамиды пирамидамъ» 

5) Параллелепипеды, стоящ1е на равныхъ осн<зван1ЯХЪ ■ 
им^ющхе равныл высолты, суть равны между собою» 

3) Так* же гарехсторонныя и : вообще всякхя призьмы, 
стоящ1Я на равныхъ основанхяхъ и им^ющКя равныл лысо- 
лш, суть.равны между собою* 

4) Трехсшоронньтя и вообще всякхя пирамиды/ сшоящхя 
ва равныхъ основанхяхъ и им^ющхл равныя высоты, суть 
равны между собою. 

5) Поверьхности подобных* пирамидъ и вообще вс^xъ 
подобных* многогранников* сушь въ удвоенной* содержа- 
ши сходственных* их* ребрк 

6) Подобныя пирамиды и вообще вс$ подобные иногогран- 
вики суть в* утроенном* содержанхи сходственных* сво- 
их* ребр*. 



/ 



юшся и находяшсл вЬ ра:зныхЪ плоскостях*; то неопределенное прО' 
сшрансшко, иежду ими содержащееся, котораго часть можно заклю- 
чишь плоскосшКюу плоские углы пресекающею, налыиешсд шолсшыя 
угол*. 

* 

И естьли сверьхЪ того хочешь изключить изЪ . дхолстыхЪ 
углошЪ т%у которые нм(югоЪ вогнутости ; то прибавить только 
надобно, что продолжен]Гя плоскостей, на которых* находятслс пло- 
скКе углы, в* оное пространство не входят*, и просшираюшсд вн1 
его* 



«35 
СЫ с^шь главная предложенхя второй глава трешв* 

ей книги Елененшовъ Геомешрш. Первое изъ нихъ сл%« 
дуешъ непосредственно изъ наложения; вшоро'е е<сгоьсл1^дсшвге 
первато; шрешхе, основанное выше на лемм! , которая 
предполагаешь способъ пред!ловъ> есшь сл^дствхе перьэаго 
и вшорагоу какъ шо поел! оказалося» когда доказашельство 
&$ иу предложению XI й книги Евклид. Ёлементовъ про- 
изведено было изъ одного токмо наложентя (а) ; четвертое 
предложен» основало на 3 иь и способ! пред!ловъ ; изъ 
него удобно выводится С1Я истинна: пирамида! есть третья 
часть прлзьмы , когда основангя и высоты ихь равны 
между собою; пятое предложенхе, по крайней м!р! второю 
своею часшгю, основано на сей лемм!: подобные иного- 
гранники ногушъ быть разд!лены на подобныя пирамиды; 
откуда сл!/^ешъ обыкновенное или Роберта Сиисона подсб« 



Шл^Шш^шт^Ытв^тлшШЫШвт^ШйШ 
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(а) ВошЪ вЪ ченЪ сосшоятЬ ске доказаптельсшво, за которое «ы оба*Чср]п1, ?0, 
заны Г. Вильбрехшу/ иатейатяку Горнаго училища. Пусшь парал- 
лелепипедЪ АВ ргзс%чеиЪ дУагоиальною плоско€1п1Гю СОРЕ; 
лроизойдушЪ дв1^ трсхсшорониыя призьмы СЕНРОЛ » СЕВ 
РОС> кошорыхЪ Л слу<1а! наклонносши параллелепипеда радлехишЪ 
доказать равенство ; на сей конедЪ сделай уголЪ ДНК Ш СЕН я 
АНЬ '=• ВГН; будетЪ НК 31 ЕН, НЬ Ш НК $ вообрази себ» плос 
кость РНО, перпендикулярную кЪ ребру АН^ будешЪ НР перпенди^ 
хуллрна кЪ ЕКэ НО^перпендикулярна кЪ РЬ и РО^ перпендикуляр» 
кв кЪ ЕК и РЬ ; и шого ради будетЪ шрапецм РКЬЦ З: РЕР^* 
КЬшЕР и уголЪ КНЬ 13: ЕНР ГГ РВЕ; проведи плоскость МАМ 
параллельную КНЬ, будетЪ пираиида ЕКЬРН ПГ МСПЫА; что до- 
' кажется чрезЪ наложет'е; почему и призьмаСЕНРОА з= МКНЬМЛ; 
во понеже плоской уголЪ АНК :п СЕН Ш СВР, АНЬ= ПРИ 
т СВЕ я КНЬ гг: РВЕ; шо и толстой уголЪ Н призьмы МКНЬМ А 
будешЪ равенЪ толстому углу В призьмы СЕВРОС, и самая 
прязьма МКНЬЫА И^ СЕВРОС, поелику равныя и подобныя 
«Аоскости вЪ яихЪ одинаково разположены; я какЪ призьна 
МКНЬ^А =: С|:НРРЛ^ шо заключинЪ я проч. 

30 
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яыиъ иногограяяакавь опред§лен1в; накояець шеепЁое 
лредлохевхе зависишь ошь следующей леммы и /сихъ е< 

бЛ$дсшв1Й: 

Естьли параллелеписгедъ разсФчешся плоскостгю па« 
раллельно когаорымь ниесшь двунъ прогоиюлежащииъ сшо«^ 
ронамъ егО| шо онъ такь будешь содержашьсА къ рднои/ 
изъ своихъ отр^зковъ , какь одно изъ разс&<1енннхъ шою 
же плоское шш ребръ его содержится къ ^сооша^шствеи* 
вомуг своему отрезку» 

Слбдсшвхя же изь сей леняа произшекающхя сушь; 

^а) Параллелепипеды, и вообще призьнБГ^ и икрливли 

ин^ющ1Я равныя высошы содержатся между собою каи 

основанхя , а ин^ющхя равныя основанхя содержатся какь 

высоты. 

Ь) Призьмы или пирамиды, у ко торыхъ основанхя обрят* 

но пропорцКональны высошаиъ^ сушь равны меж^ собою^ 

и обратно. 

V 

ч 

Симъ послФднииъ сл$дсшв1еиъ Геомешръ возпользуепг-^ 
ся^ дабы призьму или пирамиду превратишь въ другую ^ 
кошорал бц им^ла данную высоту или основанхе. 

1 

Пошомь самымь предложенхемъ возяользуешся, дабы 
призьму или пирамиду превратишь вь другую подобную 
данной/ А^АЯ чего потребно з^нашь, какъ между двухъ дан- 
пыхъ прямыхъ найши дв% среднхя пропорцхональныя ; 
кь чему Геомешръ удобно достигнешь, приемля Декар- 
товы наугольники, ичшо в^^ прочемь^можетъ бышь предло- 
жено еше въ первой книгЪ. И шакъ С1Я шреш1Я книга Еле« 
мешиовъ Геомешрхи- будешь окончена» 
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Четвертая кяига| коеж предметъ состоишь въ со^ 
Оряжеши шрехъ изв^сшныхъ ловерьхностаей съ прлпыии 
Аянелми и плоскосшлии у есшесшвеннО' д:Блишся на три 
слФдующхл главы: 1) О сопряженш цилиндрической ооверьх- 
несши съ пряными линелми и плоскасшлии; 8) о сопря* 
хенш конической повервхносши съ пряными линелми 
и плоскостями и з) о сопрлженш сферической поверьхиосши 
€Ъ прямыми линелми и плоскостями* 

« 

Въ первой главФ Геомешръ вопервыхъ ограничиваешь , 
«каэанныиъ выше образомъ, цилиндрическую поверьхносшь, 
я производишь оттуда самой цилйндръ ; пошомъ провоз; 
дишъ вь немъ ось, разд1^ляетъ его на прямой и косой , 
разсФкаешъ плоскостлмн» удосшов^Бряешся^ что цилиндри- 
ческая ловерьхпосшь есть кривая > что всякое сФченге 
параллельное основанию цилиндра есть кругъ и что вся* 
жое с^ченхе «параллельное оси его есть параллелограммь ; 
"что ведеть Геомешра ко вписыван1Ю ъъ цилйндръ и опи^ 
сыванш около онаго призьмъ» а с!е къ сравненхю поверъх* 
«осши цилиндра съ прлмоугольникомъ» и самаго цилиндра 
съ параллелепипедомъ; откуда обращается онъ къ подобно 
Иилиндровъ^ и окончиваешъ шЪмь сш первую главу чеш* 
мершей и последней книги Елеиеншовъ Геомешрш. 

Точно шакъ же Геомешръ поступишь и во второй 

тлавЪ. 

» 

Откуда обращается къ третьей^ тдЪ вопервыхъ раз* 
с^^каеть шаръ плоскосшлии, удосшов^рлешся, чшо поверьх* 
ность его есть кривая и чшо всякое сФченхе есть кругъ; 
лотомъ ирньМчгЯу что шарь между телами есть шо хе 
(самое, чшо кругъ между плоскими фигурами-, вписываешь вь 
оирй и описываешь около онаго многогранники, правильными 
называемые; но видл ^ чшо сги многогранники не ведушь 

50* 



ею къ шопу, къ Ч1ему привели въ билиядръ вли конусъ впйИ- 
санныя и Около онаго олисанныл призвмы или пираиидсх^ 
вместо иногогранаиковъ вписываешь въ шаръ и описыва^ 
егоъ около онаго конусы и цилиндры; что прямо ведет» 
Геометра къ сравнешю поверьхносши шара съ пряиоуголь^ 
никомъ и саиаго шара съ параллелепипедомъ или ииыиь 
пр л иолинейнБГмъ тЪломъ; откуда обращаеш'ся онъ къ подо^ 
бхю шаройъ э и окончиваешъ тЪ^лъ схю послфдаав) главу 
11осл1Бд\1ей книги Ёлемеишовь Геомешр!и^ 

Таковъ есшъ плавъ Елеиентамь Геонешрхп, разсмашри* 
ваеиыиъ во всеиъ ихъ совершенсгов1^; планъ, который до 
естественности своей дЪлаешъи самое выполненгеудобнымь; 
что однакожъ я предоставляв) другимъ, которые ии^ 
ютъ бол^е свободнаго времени нежели я. Но въ предосторо- 
жность ихъ сказать я долженъ^ что не можно ожидать совер* 
шеннаго усп1ха| какъ шокмо ошъ такого человека, которой 
долговремеянымъ >'пражнен1емъ^ или лучше преподаванхемъ» 
17риобр1^лъ способность ясно и точно выражать свои мы- 
слиу и которой знаетъ пришомъ уже вс$ трудности^ кои 
съ Л0М0Щ1Ю сего сочииентя преодолеть им11еть« 
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П Р и Б А ВЛ.Е Н I Е П, 

Содержащее въ себ'Ь доказательство 5 й Евклидо- 
вой Постулаш'Ь. 

м^аклюпающееся въ сей пасшулаш^ иредлохенхе можешь 
бышь разделено на три случая : или оба упоминаемые 
1пушъ угла сушь осщрые» или одикь шо1!ла осшрйл^ а 






другой шупой» или одинъоешройэ а другой ирлной. НБГван 
1веиъ доказашельсшвои^ посл^днлю случая. 

И ша&ъ пусть дв§ прявыл АС и ВО пресФкаюшся шрешвеячерш. 71; 
АВ шакъ, чгоо одинъ уголь САБ острой, а другой АВО 
прямой^ Возьми на АС ИН0Г1Я шаииБ,Р и опусти изънихъ 
ва^АВ вдрпевдикулярн ЕР^ РО^^изъ 1б предложенхя пер^ 
юй книги Бвклидовыхъ Елененшовъ сл1&дуетъ ^ что оные 
перпевдикулярьх упадутъ по ту хе сторону прямой АС/ 
съ которой находится и перпендикуллръ ВО* Тепер» 
обратно изк. точекъ Р ^ О и ' между ими взятыхъ К » 8 
возставь перпендикуляры РЁ^, ^Ё'^ и^КО, 8Н: первые 
пойдутъ по опущенннмь прежде перпендикулярамъ ЕР, 
Р^, и потому съ прямою АС въ гоочкахъ Е, Р пресФкупг* 
ся ; а другхе находясь въ опредФленныхъ просл7ранся1вахъ 
АЁР, РЁР^, по довольноиъ продолженш должны напосл§- 
докъ нзъ оныхъ выдти; и капъ они перпендикуляровъ РЕ 
^Р, для упоиянугааго Евклидова предложенгя , пресечь не 
иотутЪу гоо пресекутся съ лицеею АС въ н^которыхъ еяг 
точкахъ СЛ Н^; и такъ отсюда явствуетъ, что имеются 
весьма многге перпендикуляры^ которые на АВ отъ АкъЕпа* 
ставленные пресекаются съ АС; и положивъ С1е , я гово- 
рю э что н^тъ ни единаго перпендикуляра, на АВ ошъ А къ 
2 поставленнагоэ которой бы не прес^къ прямую АС. Ибо 
буде еде отвергаеть, то долженъ согласиться, что нзъ пер- 
ленднкуллровь на АВ отъ А къ 2 иост^^влениыхъ им^юга- 
ея один, которые пресекаются съ АС , и друпе , кото- 
рые не пресекаются съ АС ; и согласлсь на с1^, долженъ 
согласишься еще, что имеется общгй пред^лъ , где одни 
перпендикуляры кончаются, а друпе начинаются, ибо' безъ 
€€10 предела все перпендикуляры были бы съ АС орес«- 
каюинеоя; что прошиворе 1итъ тому, что отвергая допу» 
скасщь. ;.. II ш^иь ди пало.*К11ш.я сей др^дЬлъ1 яЧог;?р10|, 
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чдпо его не ямФешея, ибо, гд< бн ни полохиШв его ^ вс№ 
да найти можно будеон^ перпендикуляры преходлщхе сен 
предФлъ и АС прес^Бкающхе : такъ пусшв перпеядикуляръ 
КТ есшь сей пред^лъ, шо н&* продолженной АС вэлвъ шо* 
чку Ь за точкою К и опустивъ нзъ нея на АВ пераеид№ 
куллръ ЫТэ найдешь, что имеются весьма инопе перлен^ 
дикуллры 9 на АВ между Т .и II .посшавлевнне> которые 
" пресекаются съ АС и преходяшъ положенной предЪлъТК. 
И шакъ н:Втъ хето |ПредЁла ; а потому не ииФешся такъ 
же двухь родовъ ?перлендикуляровъ; и какъ ^выше ясно по** 
хазали, что имеются инопе глераендикуляры, отъ А къ2 
на АВ поставленное , которые съ АС пресекаются ; шо 
заключичъ изъ сегоэ что «вс^ перпендикуляры ошъ А къ Ъ 
на АВ поставленные сушь п реечка ющ1есл съ АС. Сл^дова* 
шельно ВО, какъ одииъ изъ сихъ перпендикуляровъ, съ АС 
взаимно л1рес:Ькаются. Хеперъ ^К2^хсмъ .друпе два .случая. 

Черт. 7а «Пусть прямы я АС и 'ВО прес'Екатогася 'третъею АЪ 
шакъ, ншо углы САВ, ВВА оба острые, шо по первому 
случаю возставленный на АВ перпендикуляръ ВЕ» съ АС 
должен сшвуе-шъ пресечься, и да пресечется въ какой ниесшь 
шочкЪ ^^; лрлмая ^ВО будешь находишьсл въ опреД'&ленномъ 
пространств* АВР, иаъкотораго по довольномъ продол- 
женти она налослЪдокъ должна выдти и по тому шакъ же 
пресЬчь периметръ его ; но поелику единожды йресЬкшй 
АВ и^ ВЬ\ другой разъ съ ними того учинить немскешъ; 
шо не остается какъ токмо одна АР, которою продол- 
женнал ВО' пресечь долженствуешь; слЪд^ и проч. 

■ • 

Черт. 73* Наконецъ пусть прлыыя АС и 'Ъ^ пресекаются 

шретьею АВ> такъ что одинъ изъ угловъ САВ, АВО, ко* 
шорые вместе взлшьте меньше двухъ пряиыхъ, есть острой^ 
а другой тупой. Сделай уголь ВАЕ равный ^ВР> пря- 
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■а< ЛЕ пойдешъ но л$вую сторону прямой АС «поелику 
д(голъ АВР. >* уг. ВАС> раздали АВ въ С попела иъ н 
опусти изъ С на АК и РО перпендикуляры (Ж и СН; для 
25 предАохен1Я первой книги Евк. Ёлем. будешь уголь 
АСК=:ут. вен, и НСК будетъ одна пряная линея » 
которую АС по довольвоиъ продолжеыш пресечешь въ вФ- 
которой .0104;:% Ь; и какъ для 17 предложения той хе кни- 
ги Евкл. Елен, уголь АЬК н следственно шакъ хе НЬС 
е^сть острый; шо по причинФугла прдмагоОНЬ, сей слу- 
чай обращаете д вь первой выше ваий дрказанвой;. сл^д» 
в проч. 
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П Р и Б АВ ЛЕ Н 1Е Ш, 

Заключающее въ себЪ доказашельсшво Архимедо- 

Бымъ Акаомамъ- 

/Доказательство пер^вой изъ сихь аксхоиъ во всемъ ея 
пространстве, сверьхъ во го и 21 го предлохенш первой 
книги ЕвЕлид. Блем. шребуешъ еще сл^д^:I0ЩЕXV 

х) Всякая лохг^ная линея, тсотя бьт и: съ* обЪихъ' стор<тпъцертЛ4* 
вогнутая всегда больше прямой ш^ \же ко1^цы съ нею ии1^ю« 

щей.- Ибо, пусшь едя' ломаная будешь АСОЕВ. то изъ од- 
ного конца ся А прошянувъ прямыя- А^ \, АК» выдеть 
АСн.СО + ВЕ+ЕВ> А^ч.I>Е^ЕВ>АЕ-^-ЕВ> АВ. 
а) Всякая кривая съ одной и той же сшороин вогнутая 
или выпуклая больше прямой т^л^е концы съ нею 1шЪю^ 
'^аей. Ибо , пусть АСВ будетъ таковая кривая ; разд1&лиЧерш. 75*. 
АВ въ М пополамъ,. возсшавь перпендикуляръ МС и про* 
тяни прямыя АС» ВС; оныя, поопред'Ъленпа съ однай я ' 
Я1»й хе сшофовы вохнушой кривой ^ б^г^^шь нахолишьс1К 



съ ОДНОЙ Я той хё спторони ея; а такйпъ образоя! п хря? 
щ/ю будешь вписана ломаная линея АСВ} раздали ЛМ въ 
Р и ВМ въ О^пополаиъэ возставь перневдикуляры РЕ^ 
^Р и проведи пряяыя АЕ, СЕ и ВР, СР; ошь чего длж 
той же причины будешь въ кривую вписана другая лома^ 
иая АЕСРВ; ишйкъ сКе продолхашь можно да л^ безь коя« 
в%; я примечаю» что всякая последующая, въ кривую 
вписанная ломаная есть больше и ближае въ состоянию 
.эакрышхя съ кривою, нежели предъидущая; вь самомь д^л^Б» 
по причин* что АЕ Ч- ЕС > АС и СР -Ь РВ > СВ, лона- 
ная АЕСРВ больше лом. АСВ; шакъ же» гдЪ быниразс^чь 
С1И ломаныя перперндикулярно къ прямой АВ, изключая 
общихъ ихь точекь , будешь всегда пресФчеше Т, посл'Б- 
дующей ломаной далФе ошсшояшв ошъ АВ, нежели пресФ- 
ченхе 17 предьидущей ;и)ма110Й и следственно^ поелику ло* 
маныя никогда кривую не преходлтъ^ последующая ло« 
яаная будешь всегда ближае кь кривой/ нежели предъидк- 
щая; а гоакимь образомь чрезь показанное выше вписнва иге 
ломаиыхь вь крн1^ю^ ломаная растешь и приближается 
къ С0СШ0ЛН1Ю закрыШ1я съ кривою; но какь приближаться 
къ сетлу сосшоянхю^ значишь приближ2(шься кь равенству» 
гоо заключииъ изъ сего^ что она л ломаная .есть меньше 
кривой^ ибо вь прошивномь случае она возрастая не при- 
ближалася бы къ кривой, но ошдалялася бы оть оной; и 
какь ломаная, больше прямой АВ, то кривая АСВ в паче 
больше прямой АВ. И. С. Д. Н. 



г" 



.*«■» 



П ри м ^ га н г е. 



Всякая чаешь кривой , имеющая аъ одно|1 и Шой же 
стороны вогнутость или выпуклость, обыкновелно назы- 
вается дугою; а по тому шакъ же можно. назвать ^^угого 
и самую кривую вогнутую или выпуклую съ одной и шой же 
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сшороакг; и гоакь по сему названх'ю доказанное теперь 
вани предлохенхе можно изобразишь шакъ: ^1а всегдагболь? 
ше своей хорда. 

*/1 е м м а 
Всякая хривал есть или дуга или совокупленхе дун. 

■ 

/Доказательство. 
Пряиыя» па двухъ шочкахь кривой лехащхя» пмаюшь 
или всегда по одну и шу хе сторону сей кривой ^ или по 
ту и другую: есгаьли всегда, по одну и туже, гао кри- 
вая есть шо , что ми назвали дугою ; но естьли по ту 
ц Ару^У^9 шо кривая сосшоитъ изъ двухъ или болФедугъ» 

Но чтоба ъъ сень поел^днемь случае удостоверишь* 
ся совершенно 9 шо приведемъ его. къ поняш1Ямъ наипро« 
ст^йшимЪу какъ токмо возможно будешь. 

Пусть АВ будешь дуга, сь которой ни есть сгаоро-Черш» ?б. 
^иы вогнутость имеющая; шо она 01йъ прямыхь ЛС, СОэ ОВ, 
дрошянушыхь чрезь кап2Д бы то ни было ея точки А, С» 0«В, 
будешь уклоняться въ одну сторону; ибо ^ естьли бы она 
уклонялась вь разныя стороны, какь кривая АСОЕ| шо бы 
она не была дуга, понеже СО, СЕ лежать съ разныхь сто* 
ронь кривой АСОЕ. 

И обратно, пусть АВ кривая, которая уклоняешся^ерш. ?7. 
всегда вь одну сторону ; шо кактя бы шо дв'Б точки ни 
соединишь прямою линеею, оная всегда будешь лежать съ 
одной сщороиы сей кривой ; ибо когда бы напримФрь СО 
лежала съ другой стороны, какь СЕ въ кривой АСЕОВ, 'шо 
бы кривая уклонялась не въ одну сторону, но вь разныя , 
понеже чаешь кривой СЕ лежишь по одну сторону пря* 
НОИ АС, а чаешь ЕВ по другую прямой СЕ» 

. Положивь С1С, пусть АВ будешь кривая, у кошоройЧершЛ?: 
пряиыд лежаш1Я на двухъ изъ ея шочекь падаюшъ по шу 

31 



■«^ 



V Др71ув> ея сторону; тао я припутаю: во первихъ» что схХ^ 
кривая ЛВ, 4ЛЯ предлохейнаго выше^ уклоняется ъъ ту 
л другую сторону; во вшорыхъ, что начиная ошъ какой 
ви есть точки А, не чохетъ не уклоняться въ которую 
вибудь сторону, ибо есшьли бы схе было, то бы она бы- 
да пряная; въ третьихъ» что она не мохегоъ уклоняться 
вдругъ въ шу и другую сторону; откуда я заключаю^ 
что кривая АВ^ начиная отъ точки А, уклоняется сколь- 
ко ни есть въ одну сторону ; но линея уклоняющаяся 
жъ одну сторону есть дуга ; следовательно н^кая часть 
АС взятая отъ А кривой АВ есть дуга; такъ же дока« 
хешся^ что в^кая часть взятая и ашъ Сеешь дуга; сл&д^ 
я ироч: ^ 

5) Всякая кривая есть больше прямой » шФже концы съ 
нею ии^ющейф Ибо » когда по предложен нх>й лредъ симъ 
лемиФ всякая кривая есть или дуп или совокуплен!е дугъ^ 
Л10 здТхь имеется два случая ; и 'поелику первой есть 
вщорое предложенье лредъ симъ доказанное^ шо осшаешсж 
ЧерпгЛР.удосшовЪриться шокио въ другомъ; и шакъ пусть АСОЕВ 
будешъ кривая изъ многихъ дугъ АС, СО, ОЕ и ВЕ, со^ 
стоящая» шо прошянувъ ихъ хорды АС^ СП, ОЕ, ВЕ> бу* 
дешъ для перваго случая дуг. АС -Ь дух. СОн-Д)^г. ОЕ 
^ дуг. ВЕ ^> АС +. СВн-ВЕн-ВЕ; но для перваго 
предложешя, АС + СО--ьВЕч-^ВЁ>>АВ; сл*д, и проч* 



Отсюда съ поиощхю упоиянушаго ^о Евклидова пред*^ 
ложенКя удобно уже всякой заключишь можешъ, чшо л 
всякая см:Ёшенная линея больше прямой тЬ же концы съ 
нею имеющей. И шакъ первая Архимедова Акс10ма дока^^ 
зава во всенъ ея простран^^шв^. 



Вторая его Аксгоиа послФ сего ша^ъ доказана быш^ 
шожешъ; 
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Пуспть АМВ какая ви есть вогйупгая линея; она, го*Черш»8й^ 
. 1орю^1 будешь наинеаьшал изъ вс^хъ и всякихъ 1Ья обьея-- 
лющяхъ а тЪ же концы Д и В съ нею им^ющихъ. Ибо, 
буде С1е отвергаешь» дпо клV^ ии^^ешся изъ иихъ кромй 
ЛМВ^ Другая наименьшая у одна или многгя, или со* 
шсЪмъ не имеется наименьшей , шакъ что вс^ он^ рав* 
ян между собою, и каждая равна АМВ; я говор]^» что 
ни.шо ни другое не возможно; ибр^ когда положишь пер- 
вое возможнынъ и линею АСОЁРВ наименьшею; гао 
яежду: АМВ и А СВЕ КВ прошлнувъ прямую РО^, кото- 
рая бы не пресекала АМВ (чшо всегд1а возможно сд^лашь% 
получишь линею АРОВ , которая объемлешъ АМВ и кото- 
рая, по причин* что Ир меньше РСОЕР(^, будегаъ меньше 
^иаим^ньшей АСОКРВ; что нелепо; и сгя нелепость равно 
, полу чае шся« когда положатся и нноггя изъ объем^лющихъ 
Л IV! В наименьшими; шакъ же код'да положишь , что изъ 
вихъ вм*сш'2 съ АМВ не имеется ;]111|именьшей, шо есшь, 
что он* ВС* равны между собою и каждая равна АМВ^ 
по орошянувъ РО^ какъ и прежде» выдешъ, что им*еш« 
«я изъ нихъ меньшая, нежелн АСВЁРВ; что вр*шивно 
ПОЛОЖенЁю^ И такъ заключимъ изъ сего, что изъ вс*хъ 
Е всякихъ линей, объемлющихъ вогнутую линею» и т*же 
жонаа съ нею им*ющихъ^ наименьшая есшь си вогну- 
1пая линея. ^ 

Чтобы удостоверишься полнаиъ образонъ^. что иеж^ 
ду вогнутою лйнеею АМВ и всякою другою» ее объем-* 
лющею , можно протяну^шь прямую РО^непрес*кающую 
вогнутую линею АМВ^ шо надлежишъ знашь н*кошорь|д 
леммы» а именно: 



'я) ^Въ ломаной или см*фепяой съ одной н шой .же сшо-Черш»81^ 
ронкЕ вогн\шой лине^ АМКВ продолжен1е NК одной изъ 
прдныхъ НК1 сосгоавлдющихъ сш ломаную или снкшеиаую 



Аинею^ непрееСкаеть еж ф и находится вй%^ или съ выпук* 
лой ошороны. Ибо пусть прес^каешъ» клкъ делаешь нря мая 
МНК', гао будешь АМNВ съ той и другой стороны вогну* 
шах линея; что противно положенхю; шакъ же кусюь оно« 
яродолженхе находится внутри» какъ лежитъ линея КК^^» 
шо взявь дв^ шочки Ё и Р. между М и N и между N и К'''| 
жыдешъ^ чшо прямая, ихъ соединяющая падаетъ съ выи 
пу&лой стороны линей А МЫ В; что невозможно; слфдц 
н проч. 

Д) Въ кривой съ одной и шой же стороны вогнутой лиие§ 
дродолженхе прямой^ соединяющей какКя ни есшь дпЪ шоч« 
жн оной вогнутой кривой» ^не пресЪкаегаъ уже бол^е ея к 
иаходнтсл ъи% или съ выпуклой стороны кривой» Схе 
докажешся точно хпакъ же^ какъ доказана первая лемма, 

5) Вь шой же кривой изъ всякой точки ея можно про- 
тянешь такую пр яЩук ^ которая къ кривой не будет! 
Орикасацкся, какъ токмо въ сей точКФ , и продолженная 
жь ту -л другую сторону будешъ находиться вн$ или съ 
9ерш. 8г.>Б107клой стороны кривой. Пусть на кривой АС В взя<* 
та будешъ тд& ни есшь точка С ; протяни чрезъ иея я 
какую виесть другую точку В прямую ОСЕ; часть СЕ 
будешъ . находиться ъаЪ или съ выпуклой сп10роны кри- 
вой; возьми на кривой по ту и другую сторону точки 1) 
МЯОГ1Я друггя точки Р и Н и протяну изъ нихъ чрезъ 
С прямыя РСО и СНК; получить на лине* ЕСО мно- 
Х1Я изъ С протяиушыя пряныя С С и СК, изъ коихъ 
одн* не прес^каюшъ дугу СО, а другая прес4каютъ оную; я 
говорю» что между сини не пресФкающиин н пресЬкающимк 
Прямыми необходимо долженъ быть общ1Й предЬлъ, гд* одн* 
кончатся, а друг1я начинаются, иб^о безъ сего вред4л* 
В15 линеИэ йзъ С на ЕСО прогаянушыя, были бы не прс"» 
о^кающхя ;|\>:гу СО ; что ае возможно ; ш щакъ. лл^ешсд 
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ебП предФлъ ; пусть оный б/лешъ линея С К, то 1Ъугл1* 
ЕСК будушъ содержаться шсЪ прямыя не прес^кающхя 
дугу СО, а въ угл* В С К во* прес*кающ1я оную ; а та- 
кймъ образолъ линея СК. находится вся съ выпуклой 
стороны дуги СО и прилежитъ къ ней столь близко^ 
что между сю и дрою СО чрезъ точку С ни какой не 
пресекающей оную дугу прямой провести не можно; что 
лросто говорится, ни какой лрлмон лровестн не можно. 
Оная прямая СК есть та, что касательною къ дуг^ СО 
ъъ гаочкЁ С называется. Я говорю, что она Продолженная 
хь другую сторону КС будешь вся внФ или съ выпуклой* 
стороны кривой; ибо, буде н:Ьтъ , пусть прес^четъ кри« 
вую въ какой ни есть точке Ь; то между С и Ь взявъ 
какую ни есть точку М, протяни чрезъ С прямую МСН, 
которая по свойству касательной СК хъ дуге СО дол« 
женсгавуешъ пресЬчь онуто дугу ъъ некоторой точке Н ; 
нотопъ на дугахъ МС и НС взявъ еще две какхя на 
есть точки ш и Ь, соедини ихъ съ точкою В прямышг 
линеяии; тогда по причине что МСН есть одна пряма* 
линея, оныя съ МСН сосшавятъ некоторые углы; а по* 
шому \1Гнея Соединяющая точки т и Ь будетъ иахо« 
диться вне или съ выпуклой стороны кривой АСВ; что 
противно определенгю вогнутости съ одной н той же 
стороны, и следственно шакъ же воложенш» След. 
и проч. 

Теперь, «стьли вогнутая линея есть ломаная илиЧе^ш.31* 
о«§шенная, продолжи одн/ изъ пряиыхъ ММ ъъ ту и дру- 
гую сторону до прес5чвн1Я съ объемлющею линеею АСОЕРВ ; 
возьми нехду сею продолженною прямою и отсеченною 
ею частно объемлющей линей какую ниесть точку 2 и 
протяии чрезЬ ойую параллельно продолженной МN 
прямую РО^ оная будешь та самая, о возиожвосши хошо-»' 
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рой ЯП удоетов%ритьс< хотЪлп; чшо язъ первой ленп 
очевидно лвсшвуешъ/ 



^срш^О. Есть ли же вогнутая лияея есть крива!, ка&ъ АМВ^ 
по изь ка11ой ни есть ея тозки М ^хрошянувь къ ней 
касательную » о бытКи которой выше доказано , возьми 
жежду оною касательною и ошс1^чеиною ею частш обЪ" 
ежлюшей линей АССЁЬВ какую яиесшь точк/ ^ и про- 
тяни чрезъ яея параллельно касательной прямую Р^ ; 
оная будетъ ша самая, кот<|рой возможность доказать хо« 
ш^^ли ; что съ помощ1ю третьей леммы всякой удобно 
;^смотр^ть яожетъ. 

И такимъ образоиъ Лежандрово доказашельсшво вшо^ 
^рой Архимедовой Лксхом^ исправлено* 

1 

Третья Архимедова Аксюма, которая есть тоже са« 
лое въ разсужденш поверьхностей, что первая въ разсуж« 
^енКи линей, не- столь удобно во^всёмъ ея пространстве 
^(оказана быть можетъ , какъ оная первая. Г. чЛеЖандрь 
ранить ея доказать чрезъ следующее разсужденхе: 

^эПоелику поверьхяость^ говорить онъ, есть протяжен* 
у'^ность въ длину и ширину простирающаяся, шо не мо« 
^жно вообразишь себ^ поверьхносшь большую другойэ буде 
^,разм^рен1Я перьвой въ н1&которыя сшоронн не превосхо- 
^удятъ разиЪренхя другой; и есшьли случится, продолжаешь, 
. ^^чшо разн^решя одной пов?рьхности во ьсЪ стороны ме» 
^,н(е разм1&рен1Й другой, то явствуешь^ что первая поверьХ; 
ноешь будешь яеньшая Изъ вихъ« 



Но всякой безь лруда согласвтск , чшо вТе рязсуж« 
>(ен1е ^сщь даче остроумно р нежели удовлсшворишельно# 
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Для насптоящаго доказательства сея АксКоибг яадлежало 
бы составишь подобныя шФмъ предлажеихя , хоторыя иа 
выше показали при ДоказашельсшьФ первой ; но С1е вле« 
чешъ за собою дливности и '^шрудносши ; мы преодоление 
оныхъ оставляешь любопытному читателю « ш^иъ паче^ 
что мы будемъ им^шь случай говорить о семь предмете 
вь другомъ сочиненш »• где оный нуженъ. Въ прочемъ на. 
стран. 57» 68 и 67 иь1 лолохилн изрлдное къ достиже^; 
нш сего начало. 



ПРИБАВЛЕН1Е IV, 

Заключающее въ сёб-Ь вписываню въ пиръ и опи-2? 
сыван1е около онаго правильныхъ многогранниковъ/ 

Цоелнку шарь мех^У телами есть шохе самое, что кругъ 
между плоскими фигурами, шо при разс&чен1и шара плоско* 
сшлмя натурально уму представляется йписыванге вь него 
И описыванхе около него шЪаъ^ которыя им^ютъ. подобныя 
условхя , что и вписуейщя въ кругъ и описуемыя около 
круга многоугольники. И какъ изъ сихъ многоугольниковъ 
наипаче достЬйны любопытства тЪ^ которые правиль*^ 
ныии называются, шо шакъ хе и изъ оныхъ ш^лъ паи- 
СолФе долхны насъ привлекать къ себ^ тЪ у которыя 
сверьхъ вписуемости и описуеиосшн имЪюшъ. подобных 
условхя, что и правильные многоугольники^ а именно ш^, 
у. которыхъ грани суть равные и одинаковые правильны» 
многоугольники и толстые углы у углами оныхъ многоу*» 
тольниковъ содерхимьте, всЪ равные мехду собою. Сга ш!» 
ла но сходству условш съ условхяни правильных^ 11Я0га^ 
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угольавховъ, яратльными лнйюгранншжами вазаважшсх. 
Ихь ве нохешъ бышь какъ шокно пдшв. Ибо: 

1) Пусть граня Ьудутъ праюльвне или равноспюронннв 
гореугольвики ; то шолсшой уголь иногогравннкд ве мен 
дешъ бышь сосшавлевъ, жа^ъ или Л1ь шрехь утловь свхь 
шреугольников^, или вэъ чешырехь или наковецъ изъ ля^ 
щи; ибо шесп11^ ^^гловъ оныхъ шрсуЕОАЬ^^аковъ сосшавлвюшь 
уже 4 прлинхъ; и потому изъ шреуголъав&авь ве М4)жва* 
сосшавить, кав:ь птокмо Л1ри правильные миоготравви&а.^ 
коя сушь шешраедрь^ оашаедръ и икосасдръ. 

т 

2) Пусть грани будушъ правильные четвероугольники 
или квадраты , шо шолсшой уголъ многогранника "не ио^ 
хешъ быть сосшавленъ , хакъ шокмо изъ трехъ угловъ 
сихъ квадрашовъ^ ибо четыре оныхъ угла сосшавляюшъ 
уже 4 пряиыхъ; и шакъ язь квад^ашов^ь или нравильныхъ 
чешвероугольниковъ ве можно составишь, какъ шо&мо, оди^ъ 
правильной многограииикъ , которой есшь тексаедръ или 
жубъ. . ^- 

3) Наконецъ пусть грани буду шъ правильные пяшиуголь- 
НИКИ» шо шолсшой уголъ многогранника не можешь бышь 
сосшавленъ ^ какъ шокмо изъ трехъ. угловъ сихъ пяти- 
угольниковъ ; ибо четыре оныхъ угла сосшавляюшъ уже 
болФе 4 пряиыхъ; и шакъ йзъ правильныхъ плшиугоЗнии* 
жовъ не можно составишь, какъ шокмо одинъ правцльнок 
ниогогранникъ^ которой есшь додекаедръ. 

# 

и бол^е сихъ правильных^ явоготранниковъ ухе бить 
ве пожетъ , ибо три угла правильныхъ шесшиз^тольниковь 
составллюлъ 4 прямыхъ^ а .три- угла прочихъ правилв- 
выхъ йногоутольниковь сосшавллюшъ всегда больше 4 
Пряиыхъ, 
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ЛредложбШе /. 



В1 -данной шарь вписашь и около даняаю шара опй'^ 
сашь шешраедръ. 

• р 

• « 

1) Въ данноиь шар* прогляни дхаиепгръ АВ; ошдФли отъЧерш. 8Х 
онаго трешь ВС ; разсЪки шарь перпендикулярно &ъ АВ 
Проходлщею чрезъ точку С плоскосшш ; въ произшед^ 
шемъ ошъ того круг^ впиши равносшоронцой шреуголь^ 
никъ ОЕР; и изъ вершинъ угловъ оваго протяни къ А 
лрячыл ВА, ЕА и РА; плбскосшями ВЕР, АОЕ, АЕР 
иАРО содержимое ш^ло будешь вписанный въ шаръ ше« 

2 — 2 

шраедрь. Ибо , А О : О С зг АВ : ВС гг 3 : 1 > откуда сл5- 

— 2 -2 

дуешь, чгао А0:1::50С; но и по свойству равносторон- 

. 2 2 

наго треугольника ОЕР, ОЕ.и: 5 -ОС; слФдовага. АО 
=: ОЕ; и по причине чшо АВ1± АЕ, шреугольникъ АОЕ 
есть равносторонной : такь же докажешсд, что и осшаль^ 
, ныв два треугольника А ЕР и АРВ сушь равносшорон- 
ные; сл1Ёд« и дрог» 

И почти точно такь же поступишь яадлежишъ при . 
сосшавленхи шетраедра, когда дань будешь одинь шокмо 
дгамешрь шара^ которой бы оный шетраедрь содержать 
въ себ^ могъ ; вел разность состоишь шокмо въ шомь » 
что зд^сь вместо разс^ченгл шара плоскоспию перпенди- 
кулярно кь дгамешру АВ, надлежишь опигагль на ономъ 
дгаметр* АВ полкруга ЛОВ и ордонагаою его СВ, прохо- 
дящею чрезъ туже точку, описать кругь ОЕР, который 
бы Плоскосшю своею быль перпендикулярень кь дхамешр/ 
АВ. 

^ ■ 
52 
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Изъ того и друтаю сихъ Геоиешрическихъ строений 
следуешь, что квадрашъ изъ ребра вписанцаго въ шаръ 
шешраедра есшь дв^ шреши к&адраша изь дхамешрх оааго 

шара. Ибо а5 : АВ = АС : АВ = а : 5 



^ 



Такъ же сл%дуе|п^ » "што шешраедръ состоишь изк 
%етнрехъ равныхъ яирамидъ, у кошорыхъ вершины въ цен- 
трЪ шара ^ а основанКя стороны ^илн грани шешраедра. 
Ибо С1И пирамиды содержимы суть равноиногиии , равна* 
В1и^ подобными И'одинаково расположеиныни паоскосшяни» 

И посему перпендикуляры опущенные изъ центра 
шара иа стороны или грани шешраедра сушь вс^ равны 
между собою. Ибо сш перпендикуляры сушь высоты оныхь 
равныхъ пиракидъ. 

й'У Теперь, чтобы около даннаго шара описать шешраедръ, 
поставь на Д1аиетрЪ АВ въ плоскости В СО пер пен ди- 
хуляръ В А; продолжи какъ его » шакъ и радяусъ СД пока 
лзаимно ае пресекутся въ ^ ; и лпнеего С(] опиши пол- 
круга лАЪ; я говорю» что по дк'амешру аЬ составлен- 
ный шешраедръ будешъ описанный около даннаго шара« 
Чтобы удостоверишься въ сёнъ дейсшвишелсно» сОсшро- 
виъ самымъ д^ломъ одну грань или сторону его; на сей 
Бонецъ огад^лимъ ошъ дхамешра аЬ третью часть; оная 
будегаъЬВ, ибо^ по причине чшаСВ : СС:=1: С(1:СД 6В 
— осев Ч- СС:=гСО — СВ:аау-ьСО и сл*д- 
огавенво ВС: АС = ЬВгаВ; пошоиъ опишемъ лияеею 
Вс1 кругъ иерпеидикулярный . къ дймешру аЬ; онцй бу- 
дешь касательный къ данному шару» что ясно и уд об- 
во всякой доказать иожегаъ ; впишеиъ въ него равносшо- 
ровной шреугольникь ^е^; оный по доказанному выше 
будешъ одна изъ граней или сшоронъ шешраедра» еодер^ 
химаго шароиъ^ коего дтанешръ есшь линея аЬ; в гаакъ 
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Ъдяа изъ сшорояъ составлен наго под1аме1Пру аЬ гаешрае* 
^ дра есть касашельная къ данному шару и изъ центра оаа« 
го опущенный на нее лерпендикуляръ рааенъ радхусуего; 
но какь по доказанной/ тше въ шещраедр^ опущенные 
взь центра .или средины С дхаметра аЬ на вс( сшоропн 
его перпендикуляры равны иехду собою ; то заключимъ, 
что и остальных стороны онаго тепраедра суш» каса- 
лел&ныд къ данаону шару. 'И С. Д. Н« 



Пр е д-'оже нге II, 



Въ данный ,шар1 впяеашь ж около дажяаго шара опв^ ~ 
«аш« скшаедръ. ' , 

I) Въ данномь шар1Б лроптяян д!аиетръ АВ; разд^лн^рщ, ^^ 
Фный въ С пополамъ; разсЁки шаръ перпендикулярно к% 
А В проходящею чрезъ С олоскостхю; въ произшедшемъ 
отъ того большемъ крут^Б впиши квадрашъ ОЕРС, и изъ 
»ершй«ъ угловъ онато ирошяии къ А и В 11рямыя ОА| 
ЕА, РА, С А, БВ, ЕВ,КВи СВ; шреугольмимми АВК, 
АЕР, АРС, А^О, ВОЕ, ВЕР, В1?^С и ВСВ содер. 
«иное ш$ло будешь вписанной въ шарь осшасдръ. Ибо ^ 

АО 1ГГ ее -4- АС ии 2 ВС, и по свойству квадрата ВЕР(5 

ВЁ=:1ВС; чего ради АВ=:ВЕ, и но причин* что 
АО ш АЕ, шреугольникъ АВЁ есть раваосгаоронинй ; 
шакъхе докажешсл, что и остальные лреуюльии&и сушь 
равносшоронные; сл*д. и цр<}ч« 



И кочши точно такъ же поступить надлежитъ при 
составленш окшаедра , когда дань будетъ одияь токмо 
дшметръ тара , который бы оный октаедрь содержать 
1Ь себ^ иохь ; вся разность сосшоигаь токмо въ щомъ, 

32 •^ 



^шо зд^сБ .вместо разс%чен1Я шара плоскостью перпенди- 
куллрно къ дКамешру А В, иадле;китъ описать на онои1| 
Д1амешр1^ АВ полкруга и ордопагаою едо СО» проходящею 
чрезъ ценшръ С» описать кругъ ОЕРС, которой бы пло- 
СК00Ш1Ю сюелвэ былъ дерпендикуляренъ къ дхамешру АВ« 



Изь шого и друтаго сихъ Геомегорическихъ строенш 
сл^дуетъ^ что квадрашъ изъ р^бра октаедра сспи^ поло* 

вина квадрата изъ Д1аметра. Ибо АР + ВО=:АВ^ и по 

2 — 2 - 

прйчинЬ что В О ГЦ АО, 2АВ =; АВ. 

Такъ хе сл^дуетъ, что октаедръ состоишь иаь осв^ 
яи равиыхъ пирамидъ, у кошорнхъ вертины въ дёнтр^^ 
шара» а основагихя стороны илиграян остаедра» Ибо сш пира« 
иНА^ содержимы суть равво»ногимИ| равными^, подобныин 
В одинаково раздоложеиныии плоскосшлми* 

И посему перпендикуляр)» опущенные изь центряк 
шара на стороны или грани октаедра суть ьсЪ равны 
между собою.- Ибо сш перпендикуляры сушь высоща 
оныдъ рааныхь пирамндъ» 

2) Теперь, что бы около даннаго шара описать окшаедрв^ 
опусти изь центра С на одну изъ сгаоронъ яписавиаго 
въ шарь октаедра пёрпендикуляръ СН и продолжи оный 
до прес^чешя въ Ь съ иоверьхносшхю шара ; проведи 'вь 
плоскости АСНЬ кь шару ^асашельную^ или къ НА па- 
раллельную* линею Ьа; продолжи какъ Ьа,- такъ и рад'гусь 
СА,, пока вь а взаимно не, прес*кушся^ и линеею Са опи- 
ши полкруга ас1Ь;. я говорю^ что по дЬмеюру аЬ составлен- 
ный октаедръ будешь описанный около данваго шара« 
Чшо бы ,удосшов*р|АШься вь сем^ д^йсшаишельно , 
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<;осшрояяъ еаиапъ д^лоиъ одну грань кли сторону е^о; на 
семконець ошд^лииъ ошь дгамешра аЬ половин/ аС; опишеяц 
оною полкруга гвЪ и ордонашою его 6С кругъ перпецди« 
куляраый къ дхамешру аЬ; впишемъ въ сей кругъ.квадраш»» 
хоего сторона пусть будешь с1е^ и протянемъ прямую ае^ 
шреугольникъ а(1е по доказанному выше будешь одна изъ 
сшоронъ ОБшаедра содержинаго шаронъ, кошораю димешръ 
есть аЬ; л прим1Ьчаю^ что ^оная сторона есшь касашельнал 
хъ данному шару; ибо, по причине лараллельныхъас!^ (1е съ 
АО и ^!^^, плоскость а(1е параллельна АОЕ, и сл-Ёдствев- 
но перпендикулярна къ радхусу СЬ^ и по при^инб парал^ 
лельныхъ аЬ и АН, конецъ Ь сего радтуса находится шъ 
оной плоскости а(]е; но какъ по доказанному выше въ 
октаедр1Б опущенные изъ центра или средины С дгаметра 
аЬ на всЪ стороны его перпендикуляры равны между со« 
бою; шо заключимъ^ что и ; осшальныя сшоранн онаго 

ожшаедра сушь касашельныя къ данному шару. И С. Д. Н. 

« 

Пр е 4^ ожен'/е 111. 

Въ данной шарь вписать и около даннаго шара опи« 
сашь икосаедръ. 

1) Вь даяномъ шар% протяни дкмепгръАВ; возсшавь на неиъчерш. 85. 
лерпенликулярь АО равный АВ; протяни изъ конца О сего 
перпендикуляра чрезъ центръ С прямую линею; чрезь шоч* 
хи ЁиР^ ьъ коихъ оная прес^каешъ прверьхность шара, раз* 
е^ки шарь плоскостями перпендикулярно къ дымешру АВ; 
жъ пронзшедшихъ отъ того кругахъ впиши правильные пя- 
тиугольники ЕК^МN.и РР(^К8^ и протяни прямыяли- 
ней» какъ изъ кинцовъ А и В дгаметра АВ къ вершинамъ 
угловъ сихь пяптугольнисовъ, такъ и изъ вершинъ угловъ 
одного пяшиугольыила кь вершинамъ угловъ другаго; шре- 
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угольнимшг АЕК, АКЬ, АЬМ, МЬР, ЬРР, ЪРК, КР^, 
КЕ^, ^ВР^ ВРР и еще шоликиии же съ другой сшоро- 
вы содержимое т1ло будедкъ вписаянцй въ шаръ икосаедрь^ 
Ибо, по причине чшо А В =1 АВ, С С г=:СН:1з:|(жЕ;а сего 
ради АЁ есшь сторона плтиугольника вписаннаго въ кру- 
гК , коего радгусъ есть СЕ ; и какъ ЕК есшь сторона 
ялтиугольника'вписанлаго въ шомъ же ЕругФ , шо буделъ 
АЕ = ЕК =:КЬ = ГМ = МК = КЕ; по причин* 
же 9 что дхамешръ АВ перпеядикуляренъ! къ пло* 
скости того круга, будегаъ АЕ пг АК :=г АЬ гг:АМ ии 
АN; сл^доваш. треугольники АЕК, АКЬ, АЬМ, АМN, 
АКБ суть ВС* между собою равные равыосторонные трех- 
угольники; такъ же докажется , что я треугольники 
ВРР,.ВР^, В^К, ВК8, ВЗР сушь вс* между собою к 
лерьвымъ равные равносшоронные гареугольники* Теперь 
мтаешся шо же доказать, о прочихъ шреугольникахъ; на 
сей конецъ края Т и Р дтанешровъ двухъ параллельныхъ 
круговъ соедини прямою РТ ; оная будегаъ параллельна 
и равна СН,' кол же равна радхусу СЁ; и какъ СН пер- 
пендикулярна къ плоскости круговъ, шо РТ пер- 
пендикулярна къ линеяиь ЬТ и МТ; и потому, по при- 
чине что ЬТ и МТ сушь стороны десятиугольника внк- 
саннвго въ кругЪ , коего радхусъ есть СЕ, прямыя СР и 
МР сушь стороны пятиугольника вписаннаго въ шомъ же 
круг-Ё; и такъ шреугольникъ РМЬ есть равносшо^оннын 
и равный каждому изъ прежнихъ ; прошяни п верьхненъ 
жрутЪ радхусъ СЬ и вообрази себ& плоскость проходящую 
^р«зъ СН и СЬ; оная разс^четъ нижшй кругъ шакъ что 
луп Р'С будетъ равна ТЦи какъ лупТЬ :=:^ЪТМу коя 
де = I Р1] Р, то будетъ Р II =: РЦ; и того; ради чрезъ по- 
добное преди1дущему разсуждерхе найдешь, чшо шреуголь- 
никъ РЬР есшь равносшоронной. и равный каждому изъ 
Лрехяихъ; проведи теперь радхусъ НР въ нижнемъ кругФ 
и вообрази себ'Ё Плоскость проходящю чрезъ СН и НР^ 
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•нах раэс^БчешБ верьхнхй кругъ такъ что дута ЬУ будешь 
равна Р11; и мкъ дуга РУ :з:2РиР> 1^оя же г:1:| ЬУК^ шо 
будешь КУшЬУ^ишого ради чрезъ подобное предъиду*^ 
щеку разеухдевхе найдешь , что шреугольникь РКП, есшь 
равносшоровный и равный каждому цзъ прежних^; л. шань 
далФе. Сл1^д. и проч« 

И почши шочно шакъ же поступишь вадлежишъ пр1Г 
еоставлевш И11осаедра| когда дань будешь одиаъ шокмо» 
дхаиешръ шара, которой ^ы оный икосаедрь содержать в^ 
себ'б могъ; вся разность состоишь шокмо въ шоиь , чшсг" 
9д$сь вместо разс^«еи1Я шара плоскостями перпендикуляр-^ 
но кь дКамешру ЛВ ^ надлежишъ описать на ононъ дха^ 
]1етр1^ кругь и ордонатами его СЕ и НЕ описать еще-^ 
два круга, кои бы плоскостями своими были пероеидику-** 
ллрны кь дхамешру АВ. 

Изъ шого и д ругаю сихъ Геоиешрическихъ сшроеяхк 
следуешь, что квадрашъ изъ радхуса круга, жъ коенъ сшо- 
рО|1а вписаннаго пятиугольника равнлешся ребру . икосаеч 
дра , есшь пятая часть квадрата из> дхамешра. Ибо , 

ёТ + ТР=:БР. и по причяхЛ что ЕТ:;=^{(ЗЕ » 



Такъ. хе сл$дуетъ , чшо нсосаедръ состоять у19Л* 
двадцати равныхъ лирамидъ» у которнхк вершины въ иен<^ 
2прЁ тара » а основанхя стороны или грани всосаедра. 
Вбо С1И пираииды садержимы сушь равноиногини, равны- 
ми, подобными н одинаково разполохениыии ллоскосшдше. 

И по сему перпевдикуляры оп^еяиыс из! центра 
шара ва стороны или трави нкосаедра сушь вс^ равны . 
между собою* ибо сш перпендикуляры сушь высоты оных> 
равныхъ пираиид.>. :^ 
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Че]^т,1бМ) Тепервг «1^П]6е1 околб Дав наго шара ойисашь икосаёдр!, 
олусши ваъ центра С на одну мъ сшороыъ вписаннага 
жь шарь икасаедра лерпендикулярь С2 и продолжи оный 
до пресФ'генхя въ г сь повсрьхносшш шара ; проведи вь 
11лос1госи1й АСЕг къ шар/ касательную пли къ 2 А па« 
раллельную линею га; продолжи какъ-гга такь я дха* 
"иетръ ВА^ иокД шъ а взаимно йс пресеку пгся^ и линеею 
Са опи!^ *рутъ аеЬГ; л говорю, что его дтамешру аЬ 
^дсй^вленный икосаедръ будеиггБ описаняыи около данн-а- 
То ша^а; Чтобы удостов^иш^^)! въ семь действительно; 
гос'троияь самыиъ аЪломъ х>а^У г|)а^ь или спторойу его ; 
на сей конёцъ возслтавямь на д^аиейхр^ аЬ перпебдику*' 
ляръ ад равный Д1а](1еб1ру аЪ ; чйю сделается, когда 
СО I сед лсрпендик)глярЪ а(1 пр.одолжашся:', пока не 
лресФЕушсл ; изь й лротлнеиь чрезь цевшрь С прямупг 
Йес1Г; ^йъ яерваго пр*ес*чей1гя* е Сей прямой съ окруж- 
восш1х» Еруга аеЬ(* йпуспгимъ йерйендйкулярь ё^; овымь 
ъйпа^шъ кругь^ перпенди1сулярЯо»й ёъ дхаиетру аЬ; впи- 
ш^еиЪ въ- ёей круть яравильно:йР йдтиухольяи1^Ь9 кошораго 
^дна п^ъ х^игоронъ, лусшь будет ъ 1вк| х^^прошанежъ. пря- 
11у10 ка ; шреугольникъ аек по доказан нсгму выше будешь 
, одна изъ сшоронъ икосаедра содержйгйаго шаром* > когао-^ 
раю Д1аметрь есть аЬ; л примечаю, чшр оная сторона 
еспГь касательная кь ладному шару; ибо, по причине па- 
раллельыыхъ яе и ек сь АЕ и ЕК, плчхскость аек па^ 
раллельна' АЁК, и сл^лсшвеняо перпендикулярна кь ра- 
Д1усу Сг^ и по причине параллельныхь ах и А 2 конець г 
б*го рад1уса находится вь бной плоскости аек: но какь 
по доказанному выше эъ икосаедр* опущенные изь цен- 
пра или средины С дтаметра аЬ на вс.* сшоронй его - 
йерпеидикулярьт равны между собою, то Заклкчимь, чщо 
л остальные сторх)иЫ онаго икосаедра сушь касашельнЫЖ 
«ь данному шару^ И С. Д. Н. 
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Цр еД'Ло жеШе 1У*, 



Въ данноиъ шар$ вписашь н аколо давяато шар» 

•писать хексаедръ или кубъ. 

Ф 

т 

1) Въ данноиъ шарЪ цротпяни Д1аиешръ АВ; возсшавь на^ерш*8?< 
вемъ перпендикулярь ЛС, равный сгоорон^ АЕ квадрата^ 
жписаннаго въ большеиь круг^ ; протяни изъ конца I) се- 
^го перпендикуляра чрезъ ценшръ С прямую линею; чрезъ 
точки С и Н^ въ коихь оная пресекаешь поверьхносшь 
шара, разс^ки ша^рьплос:|;оспхями перпендикулярно къ диа- 
метру АВ ; въ произшедшихъ отъ шого кругахъ впиши 
квадраши СКЬМ и НЫРО^ и протяни изъ вершинь 
угловъ одного къ вершинамъ угловъ другаго прямыя линей 
6Р, КN, ЬН и М^, кои будутъ между собою равнн 
и параллельны э ибо каждая равна и параллельна К8; я 
говорю, что плоскостями РК , МЬ, НМ, рС , ОКЬМ 
а РN^^^^ содержимое т:Ьла будетъ вписанный въ шарь 

кубъ. Ибо по причин* чгаа АВ:АС=:СК;КС и что АО 



— я 



IIГV:АС, будешь СК=12КС, и до причин* что СМ 1=: 

аСК, выдегаъ СМ334КС; но^ и К8 = 4ЕС. сл*д- СМ 
тК8; и какъ СР и МС^равны и параллельны К5 , гао 
будешь СР къ М^ параллельна^ и каждая изъ нихъ пер- 
пендикулярна къ ОМ и РО^и каждой изъ сихъ посл-^д- 
вихъ равна; а шакимъ образоиъ плоскость РМесшьквад- 
рашь; шо же и шакь ^^е докажешся о прочихь изъ упоия* 
иушыхъ выше плоскостей; сл*д. ипрочг 

И почти точно такъ же поступишь надлежишъ при 
«осшавленхи куба , когда дань будешь одинь токмо Дха* 
иешрь шара , которой бы оный кубъ содержать въ себф 
ногь; вся ра^зносшь состоишь токмо въ шомь» чшо зд*сь 
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зи^сшо разс$чевКл шара плоскосшя«и перлендикулярно къ 
Д1амешру АВ\ надлежишъ описать «а овоиь дхаиешрК 
кр>«ь и чурдоватаил егд) СИ н *Н§ еще два круха, «ои бвг 
ллоскосшшяи своини были пераендик/лдрны хл .Д1аме1а)э^г 
ЛВ. 

Изъ тыо и др)пгаго ^их« Гео1;кшрическихь сшрееягк 
сл1Бдуещъ» чшо Е-вадрашъ иш ребра кдба ест.ь трешы чаешь 

квадрата язь дхаиепгра шара. Ибо СЬ ч- Х-.НигСН, к 

яодричив^ чшо С^^=:^гОи л ЬН=:СМ» ЗС1М = 0Н. 



Тап же сл^ду^т-, ^«по ^:}гбъ сосшокшъ «зъ шестк 

|>авяыхъ яирамядъ» у кошорыхъ зерцтни въ 4|енд1р% хна« 

ра ^ а основаяхл спороны «уба. Ибо сш пкраинды содер* 

«ивы сушь равноиногими, равиыми^жодобныиля лдивак^!* 

^раз■оложе^н|^БXШI |к\(»с&асд11мм. 

И «0€е1»у перггендккуляри Ю11у1рганяе язь реяжрт 
дх]а;ра да сшороиы л:>ба сушь вс^ равны между собою* Иб« 
€1И перпендикуляры суть 2ысх)ты одыхъ равныхь П1К 

&) Теперь чшобы о«)ло данного шара олясаиь ку6ъ< ля- 
леею С^ опиши кругъ аВЪЫ; л говорю, что по дтаг- 
жетру а Ь составленный кубъ будешь олисанный окол<1 
дан наго шара. Чшо бы удосгаовЗБришьс^ въ семь д^^сшви- 
шельно, сосшролмь самым% д^доцъ одну сторону его; 
жа сей соясцъ да Д1амешрЬ аЪ возсшт^витиъ перпендикуляръ 
Ас[ равный сторон^Б а е вплсаннаго въ кр>тъ а О ЬЪ1 квад- 
рата ; что сд'Блается продолжедхеиъ того пер псндикул*- 
5^а и радтуса СО, ло4^а вз-аим-но не вс^шр1>л1лшсл яь 6] 
изъ ярес^чеяхл О ллнел х]СЬ сь окруждостш жругааРЬ^» 
юпусшимь на дхамешръ аЬ перле ндикуллръ О А и опн- 
лнеиь лыыиъ ц^уть яерлелдлкулярный жъ Д^анешру аЬ^ 
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бН1а5 будешь касательный кь даянову шару; вляшеяъ «ь 
лего квадратъ О к 1 т; овый> по доказанному выше будеши^ 
одна, изя сшоронъ куба содержи«аго> щаропъ « коего Д1«^ 
мешръ еств лннеж аЬ^; я гаакь» одн» нзъ сторонг сосша- 
жленн'аго по Млиетру а Ь* куба есть касательная к& дан*^ 
вому шару к- изь центра онаго опущенный на нее пер^ 
леиддкуляръ С Л равенъ радхусу его; но ка«ъ пО'Дока^ай»^ 
«ому выше въ- кубб впущенные явь» центра или срс/тиыс^ 
С дтаметра* а Ь н» вс§ ошороня ею перпеядвлуляры ра^ - 
ян нехду собою; то заключмпв, что и осшальныя сш(»' 
роны овато куба> суш»- ка«ашельа1М къ даявои/ т»ду^ НС 

В^- данной шарв гаясаоа* ж ояолч»> данааРФ вгар» ал» 
«втв доде1аед;9Ь|и 

4) Ъъ двннонь шар% впиши^^ куб«, копгораго дъ^ взаШ1Ш)Чврш^9К 
лрилежащ!» «гоореяа пусн» 9у^а.ъ АВСЗ> я 6ВРС-; 
разсЁкя края сихъ сторон» на поля и ярошяви прямые 
СК , НЬ , N0 , и< НМч нрловянкв онвхъ. КР , РО'я Н^}. 
разсХки^ въ Б,- 8 и« Т въ крайнешт № средяень ордёржанхи;. 
возсгтавБ на сшорояахъ куба^ изъ точев% К^ 8 я> Т перпен- 
дикуляры КУ, 8Х и ТТ равные КР, Р8« и-рТ, соеди- 
ни В съ V, V' съ X, X сь> С« & съ' 1^, У оъ В> прямыня 
В'У, УХ, ХС, СУ, У В; я говорю* что оныя> сосшавля- 
зоть> правильной нятиугольнивъ , которой' есть- одна изь 
ошоронъ вписаннаго въ шаръ доденаедра« Ибо^ по сройсшву 
линей раздвоенной- въ среднеяъ я- крайнеиъ- содержанш 

ВЙ'-Ь-НК=:зКР; я какъ РЖ^ВН' и-ЯРггКУ, шо 

|^дешБ. ВЫ' -Н ^К =:' зЫУ, я^ нрош«нув« ВК,ч« вндешъ 
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ВЙ = 5НУ; ВнГч-КУ = 4КУ и ВУ=:вКУ; почеих 
ВУ=:К§=:УХ< Подобнынъ образеиъ докажешсл , чшо 
СХ, ВУ и СУ рами УХ; и шакъ вс* лииеи ВУ . УХ, 
ХЦ СУ и У В равны между собою. Теперь протяни Р2^ 
лараллелБно НУ или 8Х> соедини Н съ 2^иУ прямыми 
2Н в НУ> шо, ионеяе Н^;^Т = ^Т :ТН, иНд =: 
НР, дТ=:Рг:^ТУ, бздеть НР:Р2; := Т1:ТН; 
ж какъ НР и ТУ лераендикуллрн|3[ къ одной плоскости 
ЛВС О, и линей Р2 и ТН находятся въ одной съ ними 
•длоХкосшн^ шо 2 НУ есть одна прямая^ и ндходвшся съ ВС 
в УХ» которая параллельна ВС» въ одной плоскости; а 
потоиу шакъ же ВУ , СУ , ВУ, СХ и УХ суть во* ъъ 
той же плоскости; к^акъ оныя линея составляютъ пя« 
шиугольникъравносторонной. Чтобы удостовериться» что 
йлъ есшъ л рааноуюльнои ^ ^ лрощлеи В8 и ВХ ; понеже 
ло причине прибавленной къ КР средней пропорцюналь- 

ной Р8, N8 4^Р = 51Г1ЬгаобудетъN8V51^^ 

1^%Тв%5Х*=: 4 КВ/В5Н^ Вх'= 4^В я 

ВХги иКВ =: ВС ; чего ради въ шреуго^хьникахъ ВУХ, 
БУС уголъ ВУХ будешь равенъ углу ВУС; подобна 
дохажетсл, чшо уголъ УХС будегаъ равеяъ В У С; слЬдо- 
вашельяо пягаиугольиикъ ВУСХУ есть правильный. И' 
шакъ естьли при кат^доиъ изъ 1$ ребръ куба сд1^лаеп1сх 
шо же Геометрическое строенье» что ^зд^сь лриребр1}ВС; 
то составится тЪло у двенадцатью правильными пяти* 
угольниками содержимое» и сл^дсШЪеыио будешъ'шО) чшо 
додёхаедромъ называется. 



Теперь остается доказать^ что вершины угловъ дв-^ 
декаедра» такъ со':троениаго^ находятся на ловерьхно^шя 
шара; на сей коиецъ да продолжится 2Р внутрь куба; 
она пройдешь чрезъ ценшръ шара^ оный кубъ содержащаго^ 



Я сей цёвгоръ ошъ Р будешь находиться м ^ рязспгоянти 
равноиъ ПОЛОВИНЕ ребра кз^ба; ибо все С1е непосредсшвенно 
следуешь изь предъидущаго преДложен1Я.. И шакъ пуспщ 
^ ценшръ шара; будешь ^VРтNР, \V2I^:N8, » по при- 

Р8 = з1^Р, выдешь 2у5^4-2Х или ЮС 



чин2 что N8 

г= 5 N Р; откуда следуешь , чшо \^Х есть радтусъ , мб<| 
доказано выше^ ^то Евадрать изь рад1уса шара въ три раг 
;ва больше квадрата изь половины ребра куба ; и потому 
лючка X находится на поверьхносши шара ;. шакъ же до» 
кажетсЛэ чгао и точки V н У находятся на иоверьхносшк 
шара ; точки же В и С по шоиу находятся на поверьхг 
ности шара, что ои% суть вершины угловъ куба. И так» 
все ко вписыванно додекаедра вь шарь относящееся сд^^ 
лапо и до&азаяо* 

И почти шочио шакъ хе поступишь надлежишъ пря 
сосшавленш додекаедра по данному дхамешру или радху* 
су шара, которой бы оной додекаедръ содержать въ себ1 
яогь; вся разность состоишь шокмо вь шомь > что зд^сь 
вместо вписыванЁя ьъ шарь куба , надлежишъ до данному 
радхусу составить кубь. 

%. • • • 

Изь того я другато сихь Геоиептричеекихь сшроенШ 
сл^4V^еть, что дКагоиаль , пятиугольника , которой есшь 
сторона додекаедра^ равна ребру куба содержимаго ш^мь 
»е' шаромъ. ^ 



Такь же сл^дуетъ / что ' додекаедръ сосшоитъ изъ 

'двенадцати равныхъ лир^мидъ, у кошорыхъ вершины въ 

центра шара» а еснованхя стороны додекаедра* Ибо сТя 

'пирамиды содержимы суть равномногими^ равиыми, додоб« 

вы№В И одинаково разноложеннйни плоскостями. 






ЯГ повец(г иерпе&дикуллрхи опущенане ив» цешпрй 
шара на сшоронп* додекаедра* су^тъ всФ равны яехду собон)«1 
Нбо ош' перпевдИБ^лл^ы. сл^:п». шсАши ошцзеь. давндхь 
лирами Д&.. ^- Т 



5*рт-.Яйй) Теперь чпго йготголо даинато ша^ра описяпгк додтеаедр^ 
взь центра) шара \\Г опусшя на одн/ иэъ сторонь/ впя^ 
оаннап) въ шарь додекаедра перпендикуллрь^ Ши и пре^ 
долхи* оный ДО' прес^^евхя въ> а сь поверьхносш1ю шара;^^ 
проведи* въ. плоскости В«\^Ы К1гшару.касательну1билик]к 
В и параллельную линею^ иЪ* и продолжи аажъ ее, шакь ш 
рад1усъ шара ^^В^ пона маинно^ ие прес^ЬкутсЯ; шъ Ь;. ш 
ховорЮу ' что по* рад]усу>^Ь составленный- доде&аедръ бу- 
дешь описаваый* околя>» даинасо^ шара4 Что бы удосшо^^ 
ришьслвъ сень д1йсшвишельно, сосшроимЬ) аамыиь дФлоаь 
одну грань ИЛИ' сторону его ; на сей конець изь ценшра1 
Щ чрезь остальные* углы V, 2^,- С и 12 п«тиуаохьни1са& 
ВУХС1^ прошднань прдмын ШV, и^х». \Иа ш Шу и\ иа^ 
чина111 ошь« Ь проведемь» до. аресФ«ен1«< о» ишиниа^^аллель;* 
выс' линей. Ъч, ух^ ко, оу и уЬ иь. сторонамь онаго/ плг- 
шиугольника. ВУХС121; ощк параллельных, будугаь ъо% вь> 
одной плоскости.^, и составляемой, ими. дятиугольникь» 
Ъухсу будешь правильный и касательный кь даяномуг 
шару;: что^ ечевидио^ н: преудобно веякош доказашь нокешъ;; 
л прим&чаю сверьхъшого^ что оный пЯ4пиуп>льникь еошь» 
сторона; додекаедра! оодержимасо^ шар/)мъ.^ аоего» радхусъ* 
есшь линея \^Ь. Ибо изъ \^ чрезь А., О , Е. и Е протяни* 
пряиыя >^Аа, \^Ос1',\^Ее и \^^РГ' и начиная ошь Ы 
проведи до прес&чешя^ с1г> ними» параллельная, лянея Ьа,» 
~ а<1^ <1с;. Ьс« Ье, е^^ и аГ къ. сшоронамъ^ дв]^х& квадрато1Ь> 
Л;В^ О и. ВЕ КС; , имн. сосшавАшсА: дм; квадрата. лЪсА^ 
ЬсГс;^ ка» бу^тъ, сторони: куба1 содержи ката- раромь, ко** 
Ш(>ра10) р1д1^,&г1. осшь> ЩЪ:у, охс: дсао^ н ^ойш)^ асдкой. дф- 



^ 



А«$ 



пэАпгБ можешь'^ Я 0вкъ •оспиятюл /доказитаъ^' ^шо лхтв* 
угольникъ Ъухсу зависитъ точно ошь шакогх» же строе* 
ття, на квад^апгахъ аЬс^Л, ЬеГс.учиненнагО| каково ^есшь 
•4)троен1е на квадращахъ АВСО» ВЕР>С цролзведенное для 
ирлз'ченм 'Пягакугольняка ВУХСУ; для сего продолжк 
1^Р2й до лресФчец][л квадрап1а ЬеГс «ь р; точка ;р будешь 
щеншръ квадрата ЪеГс; что у^обао всякой доказать но- 
жешъ^ проведи чрезъ N и К пряиыя \У!Мп иШЮг до 
лресЁчейхя стороны Ье квадранта Ъе|{с въ п я плоскости 
«его въ -Ту я прол1Я4ш пряшыя вгр и ГУ ; первая будешь 
юдна лрЛ11ая, ношоэту что есть '<)бщеЪ с^ченхе плоскостк 
т\Ур сь плоское т](ю ЬеГе, и равна половине сторона 
жвадрата ЬеГс» какъ ^КР равна ^юлогвинЪ отаронш хвое» 
жо квадрата ВЕРС; что удобно ддказапгь похио; другая 
же, то есть гу^ будетъ «таграллельна КУ, потому чШо 
^В: \^Ь=:УУКг^п = ^К: 1^г, и что ^В: ^Ь = 
11№У :\^Ущ и нотаму перпендикуллрна'къ плоскортй ЬеГц 
1И ПО причин*, что У!^К: ЛУг 1=КР : г^) и ''^'^[й : "^ 
К у- 4^« |«ша-г{ц ваелику хе ЫК; КР =: пп гр, ото рудеил 
ЕР: NВ•^-КР=:тр:«г^- грили КР: ЫР^гтршр^и какъ 
35^ К: КРгпКР: КГР, гао выдетъ ит: гргитр: пр; я так» 
шр лъ г разделена въ кра^немь и средне1иъ содержания , « 
гаочка у по «вадрату Ье^Гс точно чрезь то же сшроенм 
юпред^ляется, чрезь какое апред1Ёлена течка V по квад-< 
|>ашу ВЁРС; то же и такъ же докажешся о шочкахъ хну; 
следовательно подсказанному вы;ше пл'шиугольникъ Ьухсу 
]есшь сп1оррна додекаедра.^ содержямаго тЪмъ же шаромъ» 
жоторой содержишь въ себ'Ь кубъ , 4|м^юдцщ стороиамн 
жвадраты аЬсд, ЬеГс, я следственно сшорана додекаедра 
«содержимаго шаромЪ| коего радхусъ есть линея ^VЬ; но 
ж1е^къ по предложенному яшше се« пя1пиу(гольвякъ есть к 
жасательны<й къ данио'му хиа^у; 4Л<о^ поелику въ додекаедр^Б 



-ч« 



опущенние иэъ, центра ^ на ас* сгаоровы перпеади- 
куллры равны между собою, заключииъ изъ сего, чшо и 
осшальныя стороны онаго додекаедра сушь касательные 
къ данному шару. И С. Д. Н'. 



К О Н Е Ц Ъ. 



ПОГР'БШНОСТИ. 



Яавеишано 



чяшай. 



Сорая ешрок. 

43, ^2\ шсЛ С • • « • я изЪ С 
48э 304 откука • • • • оттуда 

68^ 5, ОР, 0(7, ОН кашеши ВР ^ 00 » ОН пгпошевзгзН! I БР э 

ЕСэ ЕН кашешы 
€9; 18, чвсла сшоровЬ иожешЬ 



учинишься • • - 

75| 12« Толщины призьнЪ ии!* 

ющихЪ • • • 

75| 9,. Оное не няд! 

75^ 10^. и слосо6% - • • 

75, 11, пред*ловЪ • •. - 

76, 22, шолщины прязьжЬ 
7б, 23, ии%ю|цтЪ • т ш 
96^ 29« ш«ло • ш • ш 

143, 71 А>уи:Ь ешороммЬ 

кбб, 25^ 17, 25,. 32, - - 

166, 33, 17, 25, 32, . - • 

**7ь 14э андно, . . . • 

1^7, 21> рмиы • » « . 



чяеда сшоронЪ поду0яогоугольня« 

коаЪ 9 €1и ш%ла проялмА^1№!^< 

ножешЪ учнняшьсд * 
Прязъиы нн%ющ2д 
Ойое яе анл^ сяашм 
яы'шарай' 
вы на рай 
Прязьмъа 
ян%ющ*»я 
шо ш%ло 
дау кЬ прошяаол^яящяяЬ с1НОроя1я1В 

17; 25, 2в, 52, 

17, 25, 28,. 52,. 

слЪдуелЪэ 

рааныо 



Такоаыя еушь еущесшаеняагя погр^шяосшяэ ко» чппшед» ярежде 
•пен1Д сед кяягя яспрааяшь долженЪ; ороч1джг, ыдЬ удовооряя1шяыЖэ 
ояЬ мо»ешЬ ясорааншь во аренд чя1ец1д. 



